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Klasa 4. Arytmetyka ZADANIA Z GWIAZDK�

Zestaw 4.1.1 Liczby, dziaªania, systemy
[Powrót]

Zad. 1. Marysia przeczytaªa ksi¡»k¦ w 5 dni. Pierwszego dnia przeczytaªa 31 stron. Przez

dwa kolejne dni czytaªa codziennie o 9 stron wi¦cej ni» poprzedniego dnia. Czwartego

dnia przeczytaªa 3 razy mniej stron ni» przez pierwsze trzy dni. Ile stron Przeczytaªa

Marysia pi¡tego dnia, je»eli ksi¡»ka ma 210 stron?

Zad. 2. Tata ma 39 lat. Mama jest o 4 lata mªodsza od taty. Dominik jest siedem razy

mªodszy od mamy, a Ola trzy razy mªodsza od taty.

a) Ile lat maj¡ ª¡cznie?

b) Za ile lat b¦d¡ mieli razem 100 lat?

Zad. 3. W biblioteczce na trzech póªkach staªo 54 ksi¡»ki. Podczas porz¡dków, Ola przesta-

wiªa na póªk¦ ±rodkow¡ 5 ksi¡»ek z póªki najwy»szej i 7 ksi¡»ek z póªki najni»szej.

Wtedy okazaªo si¦, »e na wszystkich póªkach byªo po tyle samo ksi¡»ek. Ile ksi¡»ek

staªo na ka»dej póªce przed porz¡dkami?

Zad. 4 W klasie Kamila i Patryka jest 23 uczniów. Kamil i Patryk maj¡ urodziny tego

samego dnia, wi¦c obaj przynie±li cukierki do klasy. Kamil przyniósª 88 cukierków,

a Patryk 66 cukierków. Ka»dy z chªopców rozdzieliª swoje cukierki po równo mi¦dzy

wszystkich uczniów z klasy, z wyj¡tkiem siebie.

a) Ile cukierków otrzymaª Kamil?

b) Ile cukierków otrzymaª Patryk?

c) Po ile cukierków otrzymali pozostali uczniowie?

Zad. 5. Na sprawdzianie z matematyki, Tadzio miaª znale¹¢ liczb¦ 9 razy mniejsz¡ ni» 180.

Tadzio znalazª liczb¦ o 9 mniejsz¡ od 180. O ile ró»ni si¦ wynik Tadzia od prawi-

dªowego wyniku?

1Zad. 1, 2, 3, 4, 5, zadania autorskie
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Klasa 4. Arytmetyka ZADANIA Z GWIAZDK�

Zestaw 4.1.1 Liczby, dziaªania, systemy

Odpowiedzi

Zad. 1. Odp. Pi¡tego dnia Marysia przeczytaªa 50 stron.

Rozwi¡zanie: Pierwszy dzie« � 31 stron; drugi dzie« � 40; trzeci dzie« � 49;

czwarty dzie« � 40; pi¡ty dzie« � 210− 160 = 50 stron.

Zad. 2. Odp. a) Razem maj¡ 92 lata.; b) Za 2 lata b¦d¡ mieli razem 100 lat.

Rozwi¡zanie: Tata 39 lat; Mama 39 − 4 = 35 lat; Dominik 35 : 7 = 5 lat;

Ola 39 : 3 = 13 lat.

Zad. 3. Odp. Przed porz¡dkami na póªkach staªo:

I póªka 23 ksi¡»ki,

II póªka 6 ksi¡»ek,

III póªka 25 ksi¡»ek.

Rozwi¡zanie: 54 : 3 = 18.

I póªka 18 + 5 = 23; II póªka 18− 12 = 6; III póªka 18 + 7 = 25.

Zad. 4. Odp.

a) Kamil otrzymaª 3 cukierki,

b) Patryk otrzymaª 4 cukierki,

c) Pozostali uczniowie otrzymali po 7 cukierków.

Rozwi¡zanie: Kamil 88 : 22 = 4; Patryk 66 : 22 = 3

Zad. 5. Odp. Wynik Tadzia ró»ni si¦ o 151 od prawidªowego wyniku.

Rozwi¡zanie: 180 : 9 = 20; 180− 9 = 171; 171− 20 = 151.
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Klasa 4. Arytmetyka ZADANIA Z GWIAZDK�

Zestaw 4.1.2 Liczby, dziaªania, systemy
[Powrót]

Zad. 1. Wszystkie skªadniki potrzebne do przygotowania dwudziestu ro»ków z nadzieniem

serowym wa»¡ 1 kg. Samo ciasto wa»y 540 g. Aby je przygotowa¢, potrzeba 35 dag

m¡ki pszennej, 10 g dro»d»y, 10 g cukru i 60 g masªa. Pozostaªe skªadniki to jaja

i mleko.

a) Ile dekagramów wa»¡ pozostaªe skªadniki ciasta?

b) Ile dekagramów wa»y serowe nadzienie do ro»ków?

Zad. 2. Kamil i Janek chodz¡ do tej samej szkoªy. Kamil idzie na przystanek 300 m, a potem

jedzie autobusem szkolnym 4 km 200 m. Gdy wysi¡dzie z autobusu, idzie pieszo 200

m. Janek idzie do domu babci 200 m, stamt¡d jest podwo»ony do szkoªy. Dom

babci znajduje si¦ w odlegªo±ci 4 km 900 m od szkoªy. Który z chªopców ma dalej

do szkoªy, i o ile?

Zad. 3. O ile suma liczb MCMLXXII i CDLVI jest wi¦ksza od ich ró»nicy? Wynik podaj

w systemie rzymskim. Zapisz obliczenia.

Zad. 4. Ania po powrocie ze szkoªy od razu zacz¦ªa odrabia¢ lekcje. Zaj¦ªo jej to 50 minut.

Pó¹niej przez 20 minut jadªa obiad, a zaraz po obiedzie wª¡czyªa telewizor i obej-

rzaªa 45 minutowy odcinek serialu. Po �lmie poszªa z psem na spacer, który trwaª

dwa kwadranse. Po powrocie spojrzaªa na zegarek i byªa za kwadrans siedemnasta.

O której Ania wróciªa ze szkoªy do domu?

Zad. 5. Poª¡cz w pary równe wielko±ci.

2004 g

13 zl 30 gr

2 kg 4 g

1250 gr

185 zl 60 gr

250 cm
18560 gr

1330 gr

2 km 5 m

12 zl 50 gr

25 dm

2005 m

1Zad. 1, 2, 3, 4, 5, zadania autorskie
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Klasa 4. Arytmetyka ZADANIA Z GWIAZDK�

Zestaw 4.1.2 Liczby, dziaªania, systemy

Odpowiedzi

Zad. 1. Odp. a) Pozostaªe skªadniki wa»¡ 11 dag, b) Serowe nadzienie wa»y 46 dag.

Rozwi¡zanie: Ciasto = 540g = 54 dag; 35 dag + 1 dag + 1 dag + 6 dag = 43 dag;

a) 54 dag - 43 dag = 11 dag;

b) 1 kg - 540 g = 460 g = 46 dag

Zad. 2. Odp. Dalej do szkoªy ma Janek o 400 metrów.

Rozwi¡zanie: Kamil 300 m + 4 km 200 m + 200 m = 4 km 700 m;

Janek 200 m + 4 km 900 m = 5 km 100 m;

5km 100 m � 4 km 700 m = 400 m.

Zad. 3. Odp. Suma jest wi¦ksza od ró»nicy o 912, czyli CMXII.

Rozwi¡zanie: MCMLXXII = 1972; CDLVI = 456;

1972 + 456 = 2428, 1972 - 456 = 516;

2428 � 516 = 912; 912 = CMXII.

Zad. 4. Odp. Ania wróciªa ze szkoªy o 14:20.

Rozwi¡zanie: �¡czny czas czynno±ci 50 min + 20 min + 45 min + 30 min =

145 min = 2 godz 25 min; 16:45 � 2 godz 25 min = 14:20.

Zad. 5. Odp. 2004 g = 2 kg 4 g;

185zª 60 gr = 18560 gr;

13zª 30 gr = 1330 gr;

1250 gr = 12 zª 50 gr;

250 cm = 25 dm;

2 km 5 m = 2005 m.
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Klasa 4. Arytmetyka ZADANIA Z GWIAZDK�

Zestaw 4.1.3 Liczby, dziaªania, systemy
[Powrót]

Zad. 1. Jaki jest NWD dwóch liczb, których NWW wynosi 2346, a iloczyn 14076?

A) 12 B) 6 C) 36 D) 23

Zad. 2. Dzielna jest 5 razy wi¦ksza od dzielnika, a dzielnik jest 8 razy wi¦kszy od ilorazu.

Zatem dzielna jest liczb¡:

A) dwucyfrow¡ B) pierwsz¡ C) wi¦ksz¡ od 200 D) podzieln¡ przez 100

Zad. 3. Podziel liczby 2294 i 1848 przez tak¡ liczb¦, aby otrzyma¢ w pierwszym dzieleniu

reszt¦ 19, a w drugim 23.

Zad. 4. Szesnasta cyfra po przecinku rozwini¦cia dziesi¦tnego uªamka 2
111

, to

A) 0 B) 1 C) 2 D) 8

Zad. 5. Suma wszystkich liczb zªo»onych mniejszych od 15 jest równa:

A) 63 B) 78 C) 54 D) 55 E) 64

1Zad. 1, �ódzki Konkurs Przedmiotowy z Matematyki dla uczniów szkóª podstawowych, etap rejonowy,

rok szk. 2018/2019
2Zad. 2, Maªopolski Konkurs Matematyczny, etap rejonowy, rok szk. 2017/2018
3Zad. 3, 4, H. Pawªowski �Olimpiady i konkursy matematyczne�, wyd.Tutor
4Zad. 5, Podkarpacki Konkurs Matematyczny, etap szkolny, rok szk. 2021/2022
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Klasa 4. Arytmetyka ZADANIA Z GWIAZDK�

Zestaw 4.1.3 Liczby i dziaªania, systemy

Odpowiedzi

Zad. 1. Odp. B

Rozwi¡zanie: NWD=14076
2346

= 6

Zad. 2. Odp. D

Zad. 3. Odp. Obie te liczby s¡ podzielne przez 25.

Rozwi¡zanie: 2294− 19 = 2275 oraz 1848− 23 = 1825.

Zad. 4. Odp. A

Zad. 5. Odp. A

Rozwi¡zanie: 4 + 6 + 8 + 9 + 10 + 12 + 14 = 63
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Klasa 4. Arytmetyka ZADANIA Z GWIAZDK�

Zestaw 4.1.4 Liczby, dziaªania, systemy
[Powrót]

Zad. 1. Gdyby pani Marta kupiªa dwa zestawy kosmetyków do piel¦gnacji ciaªa, to zosta-

ªoby jej 75 zª. Kupiªa jednak jeden taki zestaw oraz jeden inny, ta«szy o 56 gr.

Ile pieni¦dzy zostaªo pani Marcie po tych zakupach?

Zad. 2. Zapisz mo»liwie najmniejsz¡ nieparzyst¡ liczb¦ pi¦ciocyfrow¡, u»ywaj¡c cyfr 0, 2 i 5.

Zad. 3. Arbuz i cztery jabªka wa»¡ ª¡cznie 2741 g. Arbuz i jedno jabªko wa»¡ 2267 g. Ile ±red-

nio wa»y jedno jabªko? Ile wa»y arbuz?

Zad. 4. Marcin urodziª si¦ w roku MCMXCVI, Marcel w MCMXCIX, a Michaª w MMXIII.

Który z chªopców jako pierwszy sko«czy 30 lat?

Zad. 5. Piotr ma tyle samo braci co sióstr. Jego siostra Ania ma dwa razy wi¦cej braci ni»

sióstr. Ile dzieci jest w tej rodzinie?

1Zad. 1, 3, 4, zadania autorskie
2Zad. 2, A. �urek, P. J¦drzejewicz, Zbiór zada« konkursowych dla klas 4-6, wyd. GWO 2020
3Zad. 5, Zbiór zada« z konkursu Kangur Matematyczny MALUCH wyd. Aksjomat � Toru«, 2018

13 sie¢ wspóªpracy "Matematyka - uczy¢ skutecznie"



Klasa 4. Arytmetyka ZADANIA Z GWIAZDK�

Zestaw 4.1.4 Liczby, dziaªania, systemy

Odpowiedzi

Zad. 1. Odp. 75 zª 56 gr

Rozwi¡zanie: Skoro pani Marta kupiªa ta«szy zestaw, to zostaªo jej wi¦cej reszty.

Zad. 2. Odp. 20005

Zad. 3. Odp. Jabªko wa»y ±rednio 158 g, arbuz wa»y 2109 g.

Rozwi¡zanie: Waga trzech jabªek wynosi: 2741 g− 2267 g = 474 g.

�rednia waga jednego jabªka: 474 g : 3 = 158 g.

Waga arbuza: 2267 g− 158 g = 2109 g.

Zad. 4. Odp. Marcin

Rozwi¡zanie: Marcin - MCMXCVI r. - 1996 r.,

Marcel � MCMXCIX r. - 1999 r.,

Michaª � MMXIII r. - 2013 r.

Pierwszy urodziª si¦ Marcin, wi¦c to on jako pierwszy sko«czy 30 lat.

Zad. 5. Odp. 7 dzieci

Rozwi¡zanie: Poniewa» Piotr ma tyle samo braci co sióstr, wi¦c chªopców jest

o jednego wi¦cej ni» dziewcz¡t. Ania ma dwa razy wi¦cej braci ni» sióstr � zatem

bez Ani chªopców jest dwa razy wi¦cej ni» dziewcz¡t. Aby warunki te mogªy by¢

speªnione, to chªopców powinno by¢ 4, a dziewcz¡t 2+1 = 3. Razem w rodzinie jest

7 dzieci.
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Klasa 4. Arytmetyka ZADANIA Z GWIAZDK�

Zestaw 4.1.5 Liczby, dziaªania, systemy
[Powrót]

Zad. 1. Wypisz wszystkie liczby trzycyfrowe, w których suma cyfr jest równa 5. Oblicz sum¦

wypisanych liczb. Ile jest takich liczb?

Zad. 2. Mama kupiªa ziemniaki, marchewk¦ i selera. Ziemniaki wa»yªy 2 kg 10 dag wi¦cej od

marchewki, a marchewka wa»yªa dwa razy wi¦cej ni» seler. Wiadomo, »e ziemniaki

wa»yªy tyle, co poªowa ich samych i jeszcze 1 kg 25 dag. Ile wa»yªy kupione przez

mam¦ warzywa?

Zad. 3. Zawodnik biegaj¡c na bie»ni wokóª stadionu pokonaª dystans 15 km. Ile okr¡»e«

przebiegª je±li wiadomo, »e bie»nia ma dªugo±¢ 500 m?

Zad. 4. Ile razy suma liczb MCCXV i DCCXXIX jest wi¦ksza od ich ró»nicy? Wynik podaj

w systemie rzymskim. Zapisz wszystkie swoje obliczenia.

Zad. 5. Znajd¹ trzy liczby, których suma wynosi 670 a wiesz o nich, »e pierwsza liczba jest

trzy razy wi¦ksza od drugiej i dwa razy mniejsza od trzeciej.

1Zad. 1, 2, 3, 4, 5, zadania autorskie
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Klasa 4. Arytmetyka ZADANIA Z GWIAZDK�

Zestaw 4.1.5 Liczby, dziaªania, systemy

Odpowiedzi

Zad. 1. Odp. Szukane liczby to:

113, 131, 122, 140, 104, 212, 221, 203, 230, 311, 320, 302, 401, 410, 500.

Liczb jest 15.

Suma liczb: 113+131+122+140+104+212+221+203+311+320+302+401+

+ 410 + 500 + 230 = 3720.

Zad. 2. Odp. ziemniaki wa»yªy 2 kg 50 dag,

marchewka 40 dag,

seler 20 dag Warzywa wa»yªy 3 kg 10 dag.

Zad. 3. Odp. 30 okr¡»e«

Zad. 4. Odp. IV razy.

Rozwi¡zanie: 1215− 729 = 486;

1215 + 729 = 1944;

1944 : 486 = 4;

Zad. 5. Odp. pierwsza liczba 201,

druga liczba 67,

trzecia liczba 402.

Rozwi¡zanie: 670 : 10 = 67, 67 · 3 = 201, 201 · 2 = 402.
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Klasa 4. Arytmetyka ZADANIA Z GWIAZDK�

Zestaw 4.1.6 Liczby, dziaªania, systemy
[Powrót]

Zad. 1. Wska» najmniejsz¡ liczb¦:

A. Trzysta osiemdziesi¡t pi¦¢ powi¦kszone o pi¦¢set czterdzie±ci trzy

B. Dwie±cie trzydzie±ci cztery pomniejszone o sto dziewi¦tna±cie

C. Sto pi¦tna±cie powi¦kszone osiem razy

D. Czterysta siedemdziesi¡t pi¦¢ pomniejszone pi¦¢ razy

Zad. 2. Odgadnij brakuj¡ce elementy zasady mno»enia liczb przez 25:

Najpierw pomnó» dan¡ liczb¦ przez 100, potem podziel przez ?? i jeszcze raz przez

??.

Wykonaj mno»enie liczb 468 · 25 zgodnie z t¡ zasad¡. Zapisz obliczenia.

Zad. 3. Wska», który odcinek jest najdªu»szy:

A. AB = 5 m 5 cm

B. CD = 50 dm 50 cm

C. EF = 5 m 5 dm 5 cm

D. GH = 4 m 40 dm 40 cm

Zad. 4. Która z poni»szych liczb ma w systemie rzymskim najwi¦ksz¡ liczb¦ znaków:

A. 128

B. 850

C. 1410

D. 964

Zad. 5. Pierwszy dzie« Nowego Roku wypada w sobot¦. Zosia wyliczyªa, »e jej urodziny s¡

dokªadnie 92 dni pó¹niej. Jaki to dzie« tygodnia?

A. Sobota

B. Niedziela

C. Poniedziaªek

D. Wtorek

1Zad. 1, 2, 3, 4, 5, zadania autorskie
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Klasa 4. Arytmetyka ZADANIA Z GWIAZDK�

Zestaw 4.1.6 Liczby, dziaªania, systemy

Odpowiedzi

Zad. 1. Odp. D

Rozwi¡zanie:

A. 385 + 543 = 928

B. 234− 119 = 115

C. 115 · 8 = 920

D. 475 : 5 = 95

Zad. 2. Odp. Najpierw pomnó» dan¡ liczb¦ przez 100, potem podziel przez 2 i jeszcze raz

przez 2.

Rozwi¡zanie:

468 · 100 = 46800

46800 : 2 = 23400

23400 : 2 = 11700

Zatem 468 · 25 = 11700

Zad. 3. Odp. D

Rozwi¡zanie:

A. AB = 5 m 5 cm = 505 cm

B. CD = 50 dm 50 cm = 550 cm

C. EF = 5 m 5 dm 5 cm = 555 cm

D. GH = 4 m 40 dm 40 cm = 840 cm

Zad. 4. Odp. A

Rozwi¡zanie:

A. 128=CXXVIII (7 znaków)

B. 850=DCCCL (5 znaków)

C. 1410=MCDX (4 znaki)

D. 964=CMDCIV (6 znaków)

Zad. 5. Odp. Urodziny Zosi s¡ w niedziel¦.

Rozwi¡zanie: 92 : 7 = 13 reszty 1

1 stycznia (1 dzie« roku) � sobota
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Klasa 4. Arytmetyka ZADANIA Z GWIAZDK�

Zestaw 4.1.7 Uªamki zwykªe i dziesi¦tne
[Powrót]

Zad. 1. Droga do szkoªy zajmuje Jankowi 1
4
godziny, a Kindze 1

3
godziny. Któremu z dzieci

droga do szkoªy zajmuje mniej czasu? Jak¡ cz¦±¢ drogi przebywa Janek, a jak¡ Kinga

w ci¡gu 5 minut?

Zad. 2 Nowo budowana droga skªada si¦ z jezdni o szeroko±ci 13 4
10

m, dwóch utwardzonych

poboczy po 2 6
10

m ka»de oraz chodnika dla pieszych. Jaka jest szeroko±¢ chodnika,

je»eli szeroko±¢ caªej drogi jest równa 21 1
10

m?

Zad. 3. Pan Jerzy ma pomalowa¢ 20 ªawek w parku. Pomalowanie jednej ªawki trwa 3
5

godziny. Czy wykona t¦ prac¦ w ci¡gu dwóch dni, pracuj¡c po 8 godzin dziennie?

Zad. 4. Czapka i szalik kosztuj¡ razem 96,70 zª. Czapka jest o 24,70 zª dro»sza od szalika.

Ile kosztuje czapka, a ile szalik?

Zad. 5. Jedna �gurka baªwanka wa»y 4,7 dag, a jedno pudeªko do pakowania tych �gurek

wa»y 1,6 dag. Parti¦ 100 �gurek zapakowano do 10 pudeªek. Ile kilogramów wa»¡

te pudeªka razem z baªwankami?

1Zad. 1, 3, J. Janowicz, Zbiór zada« do matematyki dla klasy 4 szkoªy podstawowej, Nowa Era 2017.
2Zad. 2, S. Durydiwka, S. �¦ski, I Ty zostaniesz Pitagorasem klasa 4, Warszawa 1996.
3Zad. 4, 5, zadania autorskie
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Klasa 4. Arytmetyka ZADANIA Z GWIAZDK�

Zestaw 4.1.7 Uªamki zwykªe i dziesi¦tne

Odpowiedzi

Zad. 1. Odp. Droga do szkoªy zajmuje mniej czasu Jankowi. W czasie 5 minut Janek po-

konuje 1
3
drogi, a Kinga 1

4
.

Rozwi¡zanie: Porównujemy uªamki 1
3
> 1

4
. Janek do szkoªy idzie 15 minut, czyli w

5 minut pokona 1
3
drogi. Kinga do szkoªy idzie 20 minut, czyli w 5 minut pokona 1

4

drogi.

Zad. 2. Odp. Szeroko±¢ chodnika wynosi 21
2
m.

Rozwi¡zanie: Szeroko±¢ caªej drogi = 21 1
10

m. Obliczamy sum¦ dªugo±ci jezdni i

poboczy = 18 6
10

m. Szeroko±¢ chodnika = 21 1
10

m � 18 6
10

m.

Zad. 3. Odp. Tak.

Rozwi¡zanie: Jedn¡ ªawk¦ maluje w 3
5
godziny.

Ilo±¢ ªawek = 20;

czas pomalowania ªawek = 20 · 3
4
h= 15 godzin;

czas pracy w ci¡gu jednego dnia = 8 h;

2 dni pracy = 16 h.

Zad. 4. Odp. Czapka kosztuje 60,70 zª, a szalik 36,00 zª.

Rozwi¡zanie: Kwota za czapk¦ i szalik = 96,70 zª; czapka jest o 24,70 dro»sza

od szalika, czyli od caªej kwoty odejmujemy ró»nic¦ w cenach, a otrzyman¡ kwot¦

dzielimy na 2. Otrzymany wynik to cena szalika.

Zad. 5. Odp. Zapakowane baªwanki wa»¡ 4,86 kg.

Rozwi¡zanie: Waga baªwanka = 4,7 dag;

ilo±¢ baªwanków = 100;

waga pudeªka = 1,6 dag;

ilo±¢ pudeªek = 10. Obliczamy wag¦ baªwanków i wag¦ pudeªek, dodajemy do siebie

a otrzymany wynik zapisujemy w kilogramach.
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Klasa 4. Arytmetyka ZADANIA Z GWIAZDK�

Zestaw 4.1.8 Uªamki zwykªe i dziesi¦tne
[Powrót]

Zad. 1. Napisz trzy uªamki o mianowniku 24 wi¦ksze od 1
4
, a mniejsze od 3

4
. Uporz¡dkuj je

malej¡co.

Zad. 2. Jak¡ liczb¦ otrzymasz, gdy liczb¦ 77,8 pomniejszysz o poªow¦ liczby 68,004?

Zad. 3. Trzy kawaªki materiaªu maj¡ razem 120 m. Pierwszy kawaªek ma 463
4
m, a drugi

ma o 41
4
m wi¦cej ni» trzeci. Jaka jest dªugo±¢ trzeciego kawaªka materiaªu?

Zad. 4. Oblicz warto±¢ wyra»enia:

7, 07− [(0, 15 + 2, 023) + (3, 63− 2, 023)].

Zad. 5. Oblicz obwód prostok¡ta, je»eli jeden bok ma dªugo±¢ 1617
20

cm, a drugi jest o 4 7
20

cm

krótszy. Wynik podaj w postaci liczby mieszanej oraz w postaci uªamka dziesi¦tnego.

1Zad. 1, 3, S. Kalisz, J. Kulbicki, H. Rudzki, Matematyka na szóstk¦, wydawnictwo Nowik
2Zad. 2, 4, 5, zadania autorskie
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Klasa 4. Arytmetyka ZADANIA Z GWIAZDK�

Zestaw 4.1.8 Uªamki zwykªe i dziesi¦tne

Odpowiedzi

Zad. 1. Odp. Uªamki uporz¡dkowane malej¡co:
3
4
= 18

24
, 17
24
, 16
24
, 15
24
, 14
24
, 13
24
, 12
24
, 11
24
, 10
24
, 9
24
, 8
24
, 7
24
, 1
4
= 6

24
.

Rozwi¡zanie: 1
4
= 6

24
, 3

4
= 18

24

Nale»y zatem wstawi¢ uªamki pomi¦dzy liczby 6
24

i 18
24
.

Jest tutaj wiele mo»liwo±ci.

Mog¡ to by¢ uªamki spo±ród: 7
24
, 8
24
, 9
24
, 10
24
, 11
24
, 12
24
, 13
24
, 14
24
, 15
24
, 16
24
, 17
24
.

Zad. 2. Odp. Otrzymam liczb¦ 43,798

Rozwi¡zanie: Poªowa liczby 68, 004 wynosi 34, 002.

77, 8− 34, 002 = 43, 798.

Zad. 3. Odp. Dªugo±¢ trzeciego kawaªka to 341
2
m.

Rozwi¡zanie: 1 kawaªek ma dªugo±¢: 463
4
m.

2 i 3 kawaªek maj¡ dªugo±¢: 120 m− 463
4
m = 731

4
m

731
4
m− 41

4
m = 69 m.

69 m : 2 = 341
2
m.

Zad. 4. Odp. Wyra»enie ma warto±¢ 3,29.

Rozwi¡zanie: 7, 07− [(0, 15+ 2, 023)+ (3, 63− 2, 023)] = 7, 07− [2, 173+ 1, 607] =

7, 07− 3, 78 = 3, 29

Zad. 5. Odp. Obwód wynosi 58 7
10

cm = 58, 7 cm.

Rozwi¡zanie: Pierwszy bok ma dªugo±¢ 1617
20

cm.

Drugi bok ma dªugo±¢ 1617
20

cm− 4 7
20

cm = 1210
20

cm

Poªowa obwodu wynosi 1617
20

cm+ 1210
20

cm = 2827
20

cm = 29 7
20

cm

Caªy obwód wynosi 2 · 29 7
20

cm = 29 7
20

cm + 29 7
20

cm = 5814
20

cm = 58 7
10

cm =

58, 7 cm.
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Klasa 4. Arytmetyka ZADANIA Z GWIAZDK�

Zestaw 4.1.9 Uªamki zwykªe i dziesi¦tne
[Powrót]

Zad. 1. Rodzina Paczkowskich jadªa obiad w pizzerii. Jurek zjadª poªow¦ pizzy, pan Edward

zjadª poªow¦ tego co zostaªo, pani Helena i Maªgosia zjadªy po 2 ostatnie kawaªki.

Na ile kawaªków podzielono pizz¦?

Zad. 2. Wag¦ towaru wraz z opakowaniem nazywamy wag¡ brutto, waga towaru bez opa-

kowania to waga netto, a waga samego opakowania to tara. Kupiono dwa sªoiki

z miodem. Jeden sªoik wa»yª brutto 2,17 kg, a drugi 1,99 kg. Po opró»nieniu puste

sªoiki wa»yªy odpowiednio 35 dag i 230 g. W którym sªoiku byªo wi¦cej miodu i o ile

wi¦cej?

Zad. 3. Pan Alojzy ma 4 dziaªki o ª¡cznej powierzchni 154
6
arów. Pierwsza dziaªka ma 25

6

ara, druga dziaªka jest o 13
6
ara wi¦ksza od pierwszej, a trzecia o 1

6
ara mniejsz¡

od pierwszej. Oblicz, ile arów ma czwarta dziaªka.

Zad. 4. Nowo budowana droga powiatowa skªada si¦ z jezdni o szeroko±ci 13 4
10

m, dwóch

utwardzonych poboczy po 2 6
10

m ka»de oraz chodnika dla pieszych. Jaka jest szero-

ko±¢ chodnika, je»eli szeroko±¢ caªej drogi jest równa 21 1
10

m?

Zad. 5. Oto fragment cennika w kawiarni� Osªoda�:
Pi¦cioro przyjacióª postanowiªo w �Osªodzie�

zje±¢ podwieczorek. Spójrz, co zamówiªy po-

szczególne osoby:

Matylda - szarlotk¦ z bit¡ ±mietan¡, lemoniad¦

Judyta - deser lodowy, lemoniad¦

Klaudia - galaretk¦ z owocami, koktajl owocowy

Robert - sernik w polewie czekoladowej, koktajl owocowy

Grzegorz - galaretk¦ z owocami, koktajl owocowy

a) Oblicz sposobem pisemnym, jakie rachunki zapªaciªa ka»da osoba.

b) Porównaj, kto za swoje zamówienie zapªaciª najwi¦cej, a kto najmniej i o ile

wi¦cej?

1Zad. 1, 2, 3, 4, 5, zadania autorskie
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Klasa 4. Arytmetyka ZADANIA Z GWIAZDK�

Zestaw 4.1.9 Uªamki zwykªe i dziesi¦tne

Odpowiedzi

Zad. 1. Odp. Caª¡ pizz¦ podzielono na 16 kawaªków.

Rozwi¡zanie: Jurek - 1
2
pizzy

Edward - 1
4
pizzy

4 kawaªki to 1
4
pizzy

Zad. 2. Odp. W pierwszym sªoiku jest wi¦cej miodu o 0,06 kg (6 dag).

Rozwi¡zanie: Miód w 1 sªoiku � 1,82 kg

Miód w 2 sªoiku � 1,76 kg

Ró»nica � 0,16 kg

Zad. 3. Odp. Czwarta dziaªka ma powierzchni¦ 55
6
arów.

Rozwi¡zanie: 1 dziaªka 25
6
a

2 dziaªka 42
6
a

3 dziaªka 24
6
a

4 dziaªka 154
6
− 95

6
= 55

6
a

Zad. 4. Odp. Chodnik ma 21
2
m szeroko±ci.

Rozwi¡zanie: Obliczenie ª¡cznej dªugo±ci jezdni i dwóch poboczy 18 6
10

m.

Obliczenie szeroko±ci chodnika 21
2
m.

Zad. 5. Odp. Najwi¦cej wydaªa Judyta, najmniej Matylda o 6,12 zª ( 5 zª 12 groszy)

Rozwi¡zanie:

M � 7,31 zª

J � 13,43 zª

K � 11,33 zª

R � 10,41 zª

G � 11,33 zª
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Klasa 4. Arytmetyka ZADANIA Z GWIAZDK�

Zestaw 4.1.10 Uªamki zwykªe i dziesi¦tne
[Powrót]

Zad. 1. Czterej chªopcy mieli do podziaªu 3 jednakowe jabªka. W jaki sposób podzielili si¦

nimi tak aby ka»dy dostal po równo?

Zad. 2. Przerwa mi¦dzy lekcjami trwa 1
12

godziny. Ile to minut?

Zad. 3. Zosia przyszªa do szkoªy na godzin¦ 8 : 00. Lekcje trwaªy 4 h 35 min. Po 15 minutach

od chwili zako«czenia lekcji rozpocz¦ªa si¦ zbiórka harcerska. Na zbiórce Zosia byªa
3
4
godziny. Zaraz po zbiórce poszªa do domu, dok¡d szªa 30 minut. O której godzinie

Zosia przyszªa do domu?

Zad. 4. Do sklepu przywieziono towar w dwóch skrzynkach. Jedna skrzynka wa»yªa 151
4
kg,

a druga 171
4
kg. Pusta skrzynka wa»yªa 11

4
kg. Ile wa»yª towar w tych skrzynkach?

Zad. 5. Nie tak dawno temu kupiªem chleb za 3 zª 60 gr, sªodk¡ buªk¦ za 3 zª 40 gr i lizaka

za 50 gr. Daªem sprzedawcy banknot 10-zªotowy. Sprzedawca wydaª mi:

a) 1 zª 50 gr

b) 2 zª 50 gr

c) 3 zª 50 gr

d) 6 zª

e) daªem za maªo

1Zad. 1, 2, 3, 4, zadania autorskie.
2Zad. 5, Matematyka z wesoªym Kangurem, wyd. Aksjomat Toru«
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Klasa 4. Arytmetyka ZADANIA Z GWIAZDK�

Zestaw 4.1.10 Uªamki zwykªe i dziesi¦tne

Odpowiedzi

Zad. 1. Odp. Ka»dy otrzymaª 3
4
jabªka.

Rozwi¡zanie: Najpierw podzielili ka»de jabªko na 4 cz¦±ci. Otrzymali 12 ¢wiartek,

które podzielili mi¦dzy siebie. Ka»dy chªopiec otrzymaª 3 ¢wiartki.

3 : 4 = 3
4
.

Zad. 2. Odp. 1
12

· 60 = 5 minut.

Zad. 3. Odp. Zosia przyszªa do domu o 14 : 05.

Rozwi¡zanie: Koniec lekcji: 12 : 35

Rozpocz¦cie zbiórki: 12 : 50
3
4
godziny to 45 minut

Koniec zbiórki: 13 : 35

Zosia przyszªa do domu o 14 : 05.

Zad. 4. Odp. Towar wa»yª 30 kg.

Rozwi¡zanie: 151
4
+ 171

4
= 322

4

11
4
+ 11

4
= 22

4

322
4
− 22

4
= 30

Zad. 5. Odp. b)

Rozwi¡zanie: 10− (3, 60 + 3, 40 + 0, 50) = 2, 5
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Klasa 4. Geometria ZADANIA Z GWIAZDK�

Zestaw 4.2.1 Figury geometryczne, pola �gur
[Powrót]

Zad. 1. Dziaªka pana Jana ma ksztaªt kwadratu o boku 27 m, a dziaªka pana Józefa ma

ksztaªt prostok¡ta o dªugo±ci 36 m i szeroko±ci 3 razy krótszej.

a) Na ogrodzenie czyjej dziaªki potrzeba wi¦cej metrów siatki i o ile wi¦cej?

b) Który z panów ma wi¦ksz¡ dziaªk¦ i o ile wi¦ksz¡?

Zad. 2. Z tektury w ksztaªcie kwadratu o boku 25 cm, Iga chciaªa zrobi¢ pudeªko. W zwi¡zku

z tym z czterech rogów tektury wyci¦ªa kwadrat o boku 4 cm ka»dy. Oblicz, ile

tektury zu»yªa Iga na zrobienie pudeªka.

Zad. 3. Kuba chce polakierowa¢ podªog¦ w swoim pokoju. Podªoga ma ksztaªt prostok¡ta o

dªugo±ci 6 m, a szeroko±¢ podªogi jest o 2 m krótsza. Pojemnik zawiera 1,5 l lakieru

i kosztuje 37 zª.

a) Ile litrów lakieru zu»yje Kuba na 2-krotne pomalowanie podªogi, je»eli 1 litr

wystarcza na pomalowanie 6 m2?

b) Ile puszek lakieru Kuba musi kupi¢ i ile zapªaci¢, aby pomalowa¢ podªog¦?

Zad. 4. Odcinek ª¡cz¡cy ±rodki okr¦gów ma dªugo±¢ 8 cm. Korzystaj¡c z rysunku, oblicz

obwód i pole prostok¡ta.

bb

A B

Zad. 5. Na rysunku jest plan dziaªki w skali 1 : 1500. Oblicz ile arów ma ta dziaªka.

4 cm

8 cm

1Zad. 1, 2, 3, 4, 5, zadania autorskie
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Klasa 4. Geometria ZADANIA Z GWIAZDK�

Zestaw 4.2.1 Figury geometryczne, pola �gur

Odpowiedzi

Zad. 1. Odp. Na ogrodzenie dziaªki Jana potrzeba o 12 m siatki wi¦cej. Jan ma wi¦ksz¡

dziaªk¦ o 297 m2.

Rozwi¡zanie: Ob. Kwadratu Jana = 108 m, Ob. Prost. Józefa = 96 m

Pole kwadratu Jana = 729 m2

Pole prostok¡ta Józefa= 432 m2

729− 432 = 297 m2

Zad. 2. Odp. Iga zu»yªa 561 cm2 tektury na zrobienie pudeªka.

Rozwi¡zanie: 25 · 25 = 625 cm2

4 · 16 = 64 cm2

625− 64 = 561 cm2

Zad. 3. Odp. Kuba zu»yje 8 l lakieru. Potrzebuje wi¦cej ni» 5 puszek, ale mniej ni» 6, czyli

kupi 6 puszek i zapªaci 222 zª.

Rozwi¡zanie: P = 24 m2

24 m2 · 2 = 48 m2

48 : 6 = 8 litrów

6 · 37 = 222 zª

Zad. 4. Odp. Pole prostok¡ta wynosi 128 cm2, za± obwód 48 cm.

Rozwi¡zanie: Promie« = 8 : 2 = 4 cm

Dªu»szy bok = 16 cm

Krótszy bok = 8 cm

Zad. 5. Odp. Dziaªka ma powierzchni¦ 72 a.

Rozwi¡zanie: 8 cm · 1500 = 12000 cm = 120 m

4 cm · 1500 = 6000 cm = 60 m

P= 7200 m2 = 72 a.
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Klasa 4. Geometria ZADANIA Z GWIAZDK�

Zestaw 4.2.2 Figury geometryczne, pola �gur
[Powrót]

Zad. 1. Dany jest kwadrat o polu 16 cm2. Oblicz pole prostok¡ta, którego dªugo±¢ jednego

boku wynosi tyle co dªugo±¢ boku kwadratu, a drugi bok - jest trzy razy dªu»szy ni»

bok danego kwadratu.

Zad. 2. Figur¦ zªo»ono (tak jak na rysunku) z dwóch jednakowych kwa-

dratów o polu 25 cm2 i prostok¡ta, którego jeden bok ma dªugo±¢

równ¡ dªugo±ci boku kwadratu, a drugi � jest dwa razy dªu»szy

ni» bok kwadratu. Oblicz obwód �gury.

Zad. 3. . Ile jest wszystkich trójk¡tów na rysunku obok?

A) 16 B) 17

C) 27 D) 30

Zad. 4. Dany jest prostok¡t o wymiarach 4 cm× 6 cm. Wybierz jeden z boków prostok¡ta,

nast¦pnie narysuj kwadraty o boku dªugo±ci wybranego przez ciebie odcinka w skali

1 : 2 oraz w skali 2 : 1. Oblicz obwód i pole narysowanych kwadratów.

Zad. 5. Oce« zdania, wybierz P je±li zdanie jest prawdziwe, a F je±li jest faªszywe.

Odcinki ª¡cz¡ce przeciwlegªe wierzchoªki kwadratu s¡ równej dªugo±ci. P F

Ka»dy kwadrat jest prostok¡tem. P F

Odcinki ª¡cz¡ce przeciwlegªe wierzchoªki prostok¡ta przecinaj¡ si¦ pod k¡tem prostym. P F

Ka»dy prostok¡t jest kwadratem. P F

1Zad. 3, A. �urek, P. J¦drzejewicz GWO Zbiór zada« konkursowych
2Zad. 1, 2, 4, zadania autorskie
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Klasa 4. Geometria ZADANIA Z GWIAZDK�

Zestaw 4.2.2 Figury geometryczne, pola �gur

Odpowiedzi

Zad. 1. Odp. Pole prostok¡ta wynosi 48 cm2.

Rozwi¡zanie: Pkwadratu = a2 = 16 cm2

a = 4 cm

b = 3 · 4 cm = 12 cm - drugi bok prostok¡ta

Pprostok¡ta = a · b = 4 cm · 12 cm = 48 cm2.

Zad. 2. Odp. Obwód narysowanej �gury wynosi 60 cm.

Rozwi¡zanie: Pkwadratu = a2 = 25 cm2

a = 5 cm - dªugo±¢ boku kwadratu i dªugo±¢ jednego boku prostok¡ta

b = 2 · 5 cm = 10 cm - drugi bok prostok¡ta

obwód �gury=30 cm+ 20 cm+ 10 cm = 60 cm.

Zad. 3. Odp. Wszystkich trójk¡tów jest 27.

Rozwi¡zanie:

Zad. 4. Rozwi¡zanie: Ucze« wybraª bok 6 cm. Kwadrat o boku 6 cm w skali 1 : 2 b¦dzie

kwadratem o boku 3 cm. Pole tego kwadratu wynosi 9 cm2, a obwód 12 cm. Kwadrat

o boku 6 cm, w skali 2 : 1 b¦dzie kwadratem o boku 12 cm. Pole tego kwadratu

wynosi 144 cm2, a obwód 48 cm. Je±li ucze« wybraª bok o dªugo±ci 4 cm to dostaje

w skali 1 : 2 kwadrat o boku 2 cm � pole wynosi 4 cm2, obwód wynosi 8 cm; za± w

skali 2 : 1 dostaje kwadrat o boku 8 cm � pole wynosi 64 cm2, obwód wynosi 32 cm.

Zad. 5. Odp. PPFF
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Klasa 4. Mix ZADANIA Z GWIAZDK�

Zestaw 4.3.1 Mix po klasie 4
[Powrót]

Zad. 1. Na prostok¡tnej dziaªce o wymiarach 40 m i 20 m, Robert wyznaczyª dwie prosto-

padªe ±cie»ki o szeroko±ci 1 m równolegªe do boków dziaªki. Caª¡ dziaªk¦, oprócz

±cie»ek obsiaª traw¡. Nasiona trawy sprzedawane s¡ w workach. Jeden worek nasion

wystarczy na zasianie 1 ara dziaªki przeznaczonej na trawnik.

a) Ile metrów kwadratowych dziaªki Robert obsiaª traw¡?

b) Ile worków nasion musi kupi¢ Robert aby obsia¢ dziaªk¦ przeznaczon¡ pod traw-

nik?

Zad. 2. Obwód kwadratu w skali 1 : 6 równy jest 32 cm. Oblicz pole tego kwadratu w skali

1 : 1.

Zad. 3. W wytwórni soków wyprodukowano 180 litrów soku pomara«czowego i rozlano go

do butelek póªlitrowych i litrowych. Butelek póªlitrowych byªo 216.

a) Ile byªo butelek litrowych?

b) Których butelek byªo wi¦cej i ile razy wi¦cej?

Zad. 4. Ania kupiªa 6 zeszytów i 3 oªówki. Jeden zeszyt kosztuje 1, 50 zª. Zapªaciªa bank-

notem dwudziestozªotowym. Otrzymaªa 5 zª reszty. Oblicz, ile zapªaciªaby Ania,

kupuj¡c 4 takie zeszyty i 8 oªówków?

Zad. 5. Piekarnia dostarczaªa codziennie 1000 bochenków chleba do 3 sklepów. W pierwszym

sklepie sprzedano 160 chlebów, w drugim 3 razy wi¦cej, a w trzecim o 290 mniej ni»

w pierwszym i drugim razem. Chleb, którego nie sprzedano, wróciª do piekarni. Ile

chlebów wróciªo do piekarni?

1Zad. 1, 2, 3, 4, 5, zadania autorskie
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Klasa 4. Mix ZADANIA Z GWIAZDK�

Zestaw 4.3.1 Mix po klasie 4

Odpowiedzi

Zad. 1. Odp. a) Robert obsiaª 741 m2 dziaªki.

b) Robert musi kupi¢ 8 worków nasion trawy.

Rozwi¡zanie: Pole dziaªki = 40 · 20 = 800 m2

Ps1 = 20 m2

Ps2 = 39 m2

Pole trawnika = 800− 59 = 741 m2 = 7 a 41 m2

Zad. 2. Odp. Pole kwadratu wynosi 2304 cm2.

Rozwi¡zanie: Obliczenie rzeczywistego obwodu kwadratu 32 cm · 6 = 192 cm

Obliczenie boku kwadratu = 192 : 4 = 48 cm

Obliczenie pola = 48 · 48 = 2304 cm2

Zad. 3. Odp. a) Byªo 72 butelek litrowych.

b) Butelek póªlitrowych byªo 3 razy wi¦cej ni» litrowych.

Rozwi¡zanie: Butelek póªlitrowych jest 216, czyli 108 litrów

180 l− 108 l = 72 l, wi¦c ilo±¢ butelek litrowych wyniesie 216 : 72 = 3.

Zad. 4. Odp. Ania zapªaciªaby 22 zª za zakupy.

Rozwi¡zanie: 20 zª− 5 zª = 15 zª

6 · 1, 5 zª = 9 zª

15 zª− 9 zª = 6 zª

6 zª : 3 = 2 zª, cena oªówka

4 · 1, 5zª+ 8 · 2 zª = 6 zª+ 16 zª = 22 zª.

Zad. 5. Odp. Do piekarni zwrócono 10 chlebów.

Rozwi¡zanie: I sklep 160

II sklep 160 · 3 = 480

III sklep 640− 290 = 350

Razem 990

1000− 990 = 10
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Klasa 4. Mix ZADANIA Z GWIAZDK�

Zestaw 4.3.2 Mix po klasie 4
[Powrót]

Zad. 1. Na zaj¦ciach sportowych dziewcz¦ta ustawiªy si¦ w dwuszeregu. Basia staªa w pierw-

szym szeregu jako druga od prawej i siódma od lewej. Ile dziewczynek byªo na zaj¦-

ciach, je»eli w drugim szeregu jedna z dziewczynek nie miaªa pary?

Zad. 2. W wytwórni soków wyprodukowano 180 litrów soku pomara«czowego i rozlano go

do butelek póªlitrowych i litrowych. Butelek póªlitrowych byªo 216. Ile byªo butelek

litrowych? Których butelek byªo wi¦cej i ile razy wi¦cej?

Zad. 3. Obwód prostok¡ta w skali 1 : 4 wynosi 52 cm. Ile decymetrów wynosi obwód tego

prostok¡ta w skali 5 : 1?

Zad. 4. Piotr i Marek zbieraj¡ znaczki. Razem maj¡ ich 186. Piotr ma 2 razy mniej znaczków

ni» Marek. Ile znaczków ma Marek? O ile wi¦cej znaczków ma Marek ni» Piotr?

Zad. 5. Obwód prostok¡tnego ogródka wynosi 400 m. Ró»nica dªugo±ci boków tego prosto-

k¡ta jest równa 40 m. Ile arów na ogródek?

Zad. 6. Na ci¦»arówk¦ zaªadowano 24 skrzynie owoców. Ka»da z nich wa»y 245 kg. Ile wa»y

ªadunek? Na ci¦»arówk¦ nie wolno zaªadowa¢ wi¦cej ni» 5500 kg. Ile skrzy« trzeba

zdj¡¢ z ci¦»arówki?

1Zad. 1, 2, S. Durydiwka, W. i S. �¦scy, T. Oleksak "Mog¦ zosta¢ Pitagorasem" O�cyna Wydawniczo-

Poligra�czna "Adam"
2Zad. 3, 4, 5, zadania autorskie
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Klasa 4. Mix ZADANIA Z GWIAZDK�

Zestaw 4.3.2 Mix po klasie 4

Odpowiedzi

Zad. 1. Odp. Na zaj¦ciach byªo 17 dziewczynek.

Rozwi¡zanie: 7 + 1 = 8; 8 · 2 + 1 = 17

Zad. 2. Odp.Wi¦cej byªo butelek póªlitrowych. Butelek póªlitrowych byªo 3 razy wi¦cej ni»

butelek litrowych.

Rozwi¡zanie: Ilo±¢ soku w butelkach póªlitrowych: 216 l
2

= 108 l;

Ilo±¢ butelek litrowych: 180 � 108 = 72, 216
72

= 3.

Zad. 3. Odp. W skali 5:1 obwód prostok¡ta wyniesie 104 dm.

Rozwi¡zanie: Skala 1 : 1, 52 cm · 4 = 208 cm; Skala 5 : 1, 208 cm · 5 = 104 dm.

Zad. 4. Odp. Marek ma 124 znaczki. Marek ma o 62 znaczki wi¦cej ni» Piotr.

Rozwi¡zanie: 186
3

= 62, 2 · 62 = 124, 124− 62 = 62.

Zad. 5. Odp. Ogródek ma 96 arów.

Rozwi¡zanie: 400
2
m = 200m, 200m � 40m = 160m; 160

2
m= 80m; I bok ma 80m; II

bok 80m + 40m = 120m; Pole wyniesie 80 m · 120 m = 9600 m2 = 96 arów.

Zad. 6 Odp. Nale»y zdj¡¢ 2 skrzynie.

Rozwi¡zanie: 24 ·245 kg = 5880 kg, 5880 kg−5500 kg = 380 kg, 2 ·245 kg =

490 kg.
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Klasa 4. Mix ZADANIA Z GWIAZDK�

Zestaw 4.3.3 Mix po klasie 4
[Powrót]

Zad. 1. Cyfr¡ dziesi¡tek liczby trzycyfrowej jest 6, cyfra setek jest o 2 wi¦ksza, a cyfra

jedno±ci 2 razy mniejsza od cyfry setek. Jaka to liczba?

Zad. 2. �rednia arytmetyczna sze±ciu liczb jest równa 36. O ile zmieni si¦ ±rednia arytme-

tyczna, gdy dodamy do tych liczb jeszcze liczb¦ 8?

Zad. 3. Ile wynosi iloraz liczb 396 i 3 powi¦kszony przez sum¦ cyfr liczby dzielnej?

Zad. 4. Promie« koªa jest wynikiem dziaªania 1
3
+ 1

4
+ 5

12
+ 23. Czy mo»na nim przykry¢

kwadrat o obwodzie 72?

Zad. 5. Zamiast doda¢ do pewnej liczby liczb¦ 27, Jasio odj¡ª od niej 27. Jaka jest ró»nica

pomi¦dzy wynikiem poprawnym, a tym, który otrzymaª Jasio?

1Zad. 1, 2, S. Kalisz, J. Kulbicki, H. Rudzik Matematyka na szóstk¦ zadania dla klasy 4, wyd. Nowik

2009
2Zad. 3, M. Kozikowska Kangurek Niko i zadania matematyczne dla klasy 4, wyd. NIKO 2017
3Zad. 4, zadanie autorskie
4Zad. 5, Z. Bobi«ski, P. Nodzy«ski Miniatury matematyczne Uczymy si¦ my±le¢ nieszablonowo wyd.

Aksjomat, 2003
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Klasa 4. Mix ZADANIA Z GWIAZDK�

Zestaw 4.3.3 Mix po klasie 4

Odpowiedzi

Zad. 1. Odp. Jest to liczba 864

Rozwi¡zanie: cyfra setek=6+2=8; cyfra dziesi¡tek=6; cyfra jedno±ci=8
2
= 4.

Zad. 2. Odp. �rednia arytmetyczna zmniejszy si¦ o 4.

Rozwi¡zanie: 36 · 6 = 216, 216+8
7

= 224
7

= 32, 36− 32 = 4.

Zad. 3. Odp. Jest to 150.

Rozwi¡zanie: 396
3

= 132, 132 + 3 + 9 + 6 = 150.

Zad. 4. Odp. Nie.

Rozwi¡zanie: Promie« koªa=1
3
+ 1

4
+ 5

12
+ 23 = 9, wi¦c ±rednica koªa wynosi 18.

Bok kwadratu = 72
4
= 18, zatem rogi kwadratu b¦d¡ wystawa¢ poza koªo.

Zad. 5. Odp. Ró»nica wynosi 54.

Rozwi¡zanie: 27+27=54
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Klasa 4. Mix ZADANIA Z GWIAZDK�

Zestaw 4.3.4 Mix po klasie 4
[Powrót]

Zad. 1. Dziesi¦¢ jednakowych bochenków chleba trzeba rozdzieli¢ po równo mi¦dzy 12 osób.

Jak to zrobi¢ nie dziel¡c »adnego bochenka na 12 cz¦±ci?

Zad. 2. Która z liczb jest wi¦ksza: 12345677
12345678

czy 12345678
12345679

?

Zad. 3. Zapisz liczb¦ 100 za pomoc¡:

a) pi¦ciu jedynek

b) pi¦ciu trójek

c) pi¦ciu pi¡tek

wykorzystuj¡c znaki dziaªa« oraz nawiasy.

Zad. 4. Liczb¦ 13 podzielono przez 10 ró»nych liczb naturalnych nie wi¦kszych od 13 i otrzy-

mano reszty, których suma jest równa 13. Przez jakie liczby dzielono?

Zad. 5. Dru»ynowy rozdaª swoim harcerzom ró»ne plany

okolicy. Cztery okoliczne miejscowo±ci: Pierogowo

(P), Kluskowo (K), �azankowo (�), Makaronowo

(M), poª¡czone s¡ prostymi odcinkami dróg i roz-

mieszczone tak jak na rysunku. Ka»dy plan byª P

M

K L

b

b

bb

sporz¡dzony w innej skali. Tomek zmierzyª na planie o skali 1:10 000 drog¦ z K do

M przez � i otrzymaª 5 cm. Jacek posªuguj¡c si¦ planem o skali 1:5000, ustaliª, »e z

K do M przez P jest na jego planie 18 cm, a Maciek wyznaczyª drog¦ z � do P przez

M, otrzymuj¡c na planie o skali 1:20 000 wynik 4 cm. Ile jest równa rzeczywista

odlegªo±¢ z P do � przez K?

2Zad. 1, 2, 3, zadania autorskie
1Zad. 4, 5, J. Janowicz Organizuj¦ konkursy w klasach 4-6 szkoªy podstawowej, wyd. Gda«skie Wy-

dawnictwo O±wiatowe, Gda«sk 2018
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Klasa 4. Mix ZADANIA Z GWIAZDK�

Zestaw 4.3.4 Mix po klasie 4

Odpowiedzi

Zad. 1. Odp. Danej osobie nale»y da¢ dwa kawaªki z bochenków dzielonych na 3 cz¦±ci i

jeden kawaªek z bochenków dzielonych na 6 cz¦±ci.

Rozwi¡zanie: Jedna osoba dostanie 10
12

bochenka. Przedstawmy zatem ten uªamek

w postaci 10
12

= 8
12

+ 2
12

= 2
3
+ 1

6
. Dzielimy wi¦c 8 bochenków po 3 cz¦±ci ka»dy i 2

bochenki po 6 cz¦±ci ka»dy.

Zad. 2. Odp. Wi¦ksza jest ta druga liczba, czyli 12345678
12345679

.

Zad. 3. Odp.

a) 100 = 111− 11

b) 100 = 33 · 3 + 33

c) 100 = 5 · 5 · 5− 5 · 5

Zad. 4. Odp. Dzielono przez liczby 1, 2, 3, 4, 5, 6, 10, 11, 12, 13.

Rozwi¡zanie: Wypiszmy wszystkie reszty z dzielenia liczby 13 przez liczby nie

wi¦ksze od 13:

Dzielnik 1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 11 12 13

Reszta 0 1 1 1 3 1 6 5 4 3 2 1 0

Suma wszystkich reszt wynosi 0+1+1+1+3+1+6+5+4+3+2+1+0=28. Zamiast szu-

ka¢ dziesi¦ciu reszt, które daj¡ w sumie 13, poszukajmy tych trzech reszt, które daj¡

sum¦ 15 = 28− 13. Wida¢, »e mamy tylko jeden wybór, mianowicie 6 + 5+ 4 = 15,

zatem pozostaªe reszty, oprócz 6, 5 i 4, dadz¡ w sumie 13.

Zad. 5. Odp. Odlegªo±¢ P-K-� wynosi 600 m.

Rozwi¡zanie: Droga K-�-M: 10000 · 5 cm = 50000 cm = 500 m

Droga K-P-M: 5000 · 18 cm = 90000 cm = 900 m

Droga �-M-P: 20000 · 4 cm = 80000 cm = 800 m.

Caªa droga P-K-�-M-P ma 1400 m, zatem drog¦ P-K-� policzymy odejmuj¡c od

caªej drogi odlegªo±¢ �-M-P, zatem 1400 m− 800 m = 600 m.
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Klasa 4. Mix ZADANIA Z GWIAZDK�

Zestaw 4.3.5 Mix po klasie 4
[Powrót]

Zad. 1. Ilona i Sªawek kupili w tej samej cukierni p¡czki z marmolad¡ i mu�nki czekoladowe.

Za 2 p¡czki i 3 mu�nki Ilona zapªaciªa 21 zª. Za 3 p¡czki i 2 mu�nki Sªawek zapªaciª

19 zª. Ile kosztowaª jeden p¡czek, a ile mu�nka?

Zad. 2. Pewn¡ liczb¦, któr¡ oznaczymy liter¡ b, powi¦kszono o 2
3
, a nast¦pnie otrzymany

wynik zmniejszono o 3
4
, otrzymuj¡c uªamek 9

4
. Ile wynosi liczba b? Podaj jej warto±¢

w postaci liczby mieszanej.

Zad. 3. Znajd¹ wszystkie liczby naturalne mniejsze 4000, których suma cyfr wynosi 29.

Zad. 4. Je»eli 5 wiewiórek zjada 5 orzechów w ci¡gu 20 sekund, to w jakim czasie 100

wiewiórek zje 100 orzechów?

Zad. 5. Oblicz pole prostok¡ta, którego obwód wynosi 40 cm, a jeden bok jest trzy razy

krótszy ni» drugi bok.

1Zad. 1, 4, zadania autorskie
2Zad. 2, 5, K. Zarzycka, P. Zarzycki, Zbiór zada« Matematyka 4 z plusem, wyd. GWO
3Zad. 3, A. �urek, P. J¦drejewicz, Zbiór zada« konkursowych dla klas 4-6, wyd. GWO 2020
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Zestaw 4.3.5 Mix po klasie 4

Odpowiedzi

Zad. 1. Odp. P¡czek kosztowaª 3 zª, a mu�nka 5 zª.

Rozwi¡zanie: 2 p¡czki i 3 mu�nki kosztowaªy razem 21 zª, a 3 p¡czki i 2 mu�nki

kosztowaªy razem 19 zª. Zatem 5 p¡czków i 5 mu�nek kosztowaªo ª¡cznie 40 zª (21

zª + 19 zª = 40 zª). Kupuj¡c 1 p¡czka i 1 mu�nk¦ nale»aªoby zapªaci¢ 5 razy mniej,

czyli 40 zª : 5 = 8 zª. Poniewa» 2 p¡czki i 3 mu�nki kosztowaªy 21 zª (2 razy zestaw

p¡czek + mu�nka i 1 mu�nka), to 21 zª - 16 zª = 5 zª � koszt 1 mu�nki. Czyli

p¡czek kosztowaª 8 zª � 5zª = 3zª

Zad. 2. Odp. b = 21
3
.

Rozwi¡zanie: Zwi¦kszmy otrzymany wynik o 3
4
, zatem:9

4
+ 3

4
= 12

4
= 3. Od tego

wyniku odejmijmy 2
3
, zatem: 3− 2

3
= 21

3
.

Zad. 3. Odp. S¡ to liczby 2999, 3899, 3989, 3998.

Rozwi¡zanie: Liczby mniejsze od 4000 maj¡ cyfry tysi¦cy mniejsze od 4. Spo±ród

tych liczb najwi¦ksz¡ sum¦ cyfr ma liczba 3999, suma ta wynosi 3 + 9+ 9+ 9 = 30.

Szukane liczby o sumie cyfr 29 otrzymujemy zmniejszaj¡c o 1 odpowiednio cyfr¦

tysi¦cy, setek, dziesi¡tek i jedno±ci liczby 3999.

Zad. 4. Odp. W czasie 20 s.

Rozwi¡zanie: 5 wiewiórek zjada 5 orzechów, st¡d 5 : 5 = 1, czyli jedna wiewiórka

zjada jednego orzecha w czasie 20 s. W tym czasie 100 wiewiórek zje 100 · 1 = 100

orzechów.

Zad. 5. Odp. Pole wynosi 75 cm2.

Rozwi¡zanie: Oznaczmy krótszy bok przez a. Wtedy:

3 · a � dªu»szy bok

Zatem obwód zapiszemy jako 2 · a+2 · 3 · a = 40, sk¡d a = 5 cm, a wi¦c dªu»szy bok

ma 15 cm. Pole wynosi P = 5 cm · 15 cm = 75 cm2.
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Klasa 4. Mix ZADANIA Z GWIAZDK�

Zestaw 4.3.6 Mix po klasie 4
[Powrót]

Zad. 1. Który z zaznaczonych punktów na osi liczbowej ma wspóªrz¦dn¡ równ¡ 32 + 24?

b b b b

0 10 20 30

P R S T

A) P B) R C) S D) T

Zad. 2. Kwadrat o boku 5 cm mo»na rozci¡¢ na prostok¡ty, z których ka»dy ma wymiary

A) 1 cm× 2 cm lub 1 cm× 4 cm

B) 1 cm× 2 cm lub 1 cm× 3 cm

C) 1 cm× 3 cm lub 1 cm× 4 cm

Zad. 3. Pan Jan zebraª ze swojego sadu 3200 kg jabªek. Podzieliª te jabªka na trzy ró»ne

cz¦±ci: na sprzeda», dla rodziny i dla siebie. Sprzedaª pi¦¢ razy wi¦cej jabªek ni» daª

rodzinie. Dla siebie pozostawiª 200 kg. Ile kilogramów jabªek sprzedaª?

A) 500 kg B) 2500 kg C) 200 kg D) 3000 kg

Zad. 4. Ile wynosi miara k¡ta α (patrz rysunek), je-

±li k¡t ABC jest k¡tem prostym, miara k¡ta

CBE wynosi 55◦, a miara k¡ta ABD wynosi

64◦?

A
E

D

C

B

α

b
b

b

bb

A) 35◦ B) 26◦ C) 29◦ D) 32◦

Zad. 5. Wska» prawdziw¡ równo±¢ (tylko jedna jest prawdziwa):

A) 8 zª 40 gr = 804 gr

B) 3 kg 20 dag = 3020 g

C) 3 doby 4 kwadranse = 72 godz.

D) 8 km 6 dm = 800060 cm

1Zad. 2, XVIII Olimpiada Matematyczna Juniorów Zawody pierwszego stopnia - cz¦±¢ testowa, 29

wrze±nia 2022.
2Zad. 1, 3, 4, 5, zadania autorskie
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Zestaw 4.3.6 Mix po klasie 4

Odpowiedzi

Zad. 1. Odp. C

Rozwi¡zanie: 32 + 24 = 9 + 16 = 25 - punkt S

Zad. 2. Odp. B

Rozwi¡zanie: Je±li rozcinasz na prostok¡ty 1 cm×2 cm to zostaje prostok¡t 1 cm×
3 cm, poniewa» ka»dy bok kwadratu ma 5cm.

Zad. 3. Odp. B

Rozwi¡zanie: Zebraª 3200 kg. Dla siebie zostawiª 200 kg. Dla rodziny i do sprzeda»y

miaª 3200 kg− 200 kg = 3000 kg.

Sprzedaª 5 razy wi¦cej ni» daª rodzinie, zatem 3000 kg : 6 = 500 kg.

Rodzinie daª 500 kg jabªek, a sprzedaª 2500 kg.

Zad. 4. Odp. C

Rozwi¡zanie: Ka»dy k¡t prosty ma miar¦ 90◦. K¡t CBE ma miar¦ 55◦ k¡t EBA �

35◦. K¡t ADB ma miar¦ 64◦, k¡t CBD � 26◦.

Zatem k¡t ABC ma miar¦ 350 + 260 + α = 900.

61◦ + α = 90◦, st¡d α = 29◦.

Zad. 5. Odp. D

Rozwi¡zanie: 8 zª 40 gr =840 gr̸= 804 gr (F)

3 kg 20 dag = 3200 g ̸= 3020 g (F)

3 doby 4 kwadranse = 73 godz. ̸= 72 godz. (F)

8 km 6 dm = 800060 cm (P)
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Zestaw 4.3.7 Mix po klasie 4
[Powrót]

Zad. 1. Pojemnik zawieraª 70 litrów pªynu. Po pewnym czasie w pojemniku zostaªo 5 razy

mniej pªynu ni» byªo na pocz¡tku. Ile litrów pªynu zu»yto?

Zad. 2. Jedna dziaªka jest kwadratem o boku 80 m. Druga dziaªka ma ksztaªt prostok¡ta,

którego dªugo±¢ jest o 42 m krótsza od boku kwadratu. Ró»nica obwodu dziaªki

kwadratowej i obwodu dziaªki prostok¡tnej wynosi 192 m. Oblicz pole dziaªki pro-

stok¡tnej.

Zad. 3. Zapoznaj si¦ z informacj¡:

�Kopernik MIKO�AJ, urodzony 19 II 1473 w Toruniu, zmarª 24 V 1543 we From-

borku. Polski astronom, matematyk, lekarz, prawnik i ekonomista.�

Zapisz znakami rzymskimi rok urodzenia i rok ±mierci Mikoªaja Kopernika.

Zad. 4. W wyra»eniu wstaw nawias tak, aby równo±¢ byªa prawdziwa:

6− 38 : 19 + 2 : 2 = 5

Zad. 5. Wyznacz cztery liczby takie, »e ka»da nast¦pna jest o 2
5
wi¦ksza od poprzedniej, za±

ostatni¡ liczb¡ jest 63
5
.

a) Oblicz sum¦ tych liczb.

b) Oblicz ró»nic¦ liczby najwi¦kszej i najmniejszej.

1Zad. 1, S. Durydiwka, Zbiór zada« dla Asa, O�cyna Wydawniczo � poligra�czna i reklamowo �

handlowa Adam
2Zad. 2, 3, 4, 5, zadania autorskie
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Klasa 4. Mix ZADANIA Z GWIAZDK�

Zestaw 4.3.7 Mix po klasie 4

Odpowiedzi

Zad. 1. Odp. Zu»yto 56 l pªynu.

Rozwi¡zanie: Na pocz¡tku: 70 l

Zostaªo: 70 l : 5 = 14 l

Ilo±¢ zu»ytego pªynu: 70 l− 14 l = 56 l

Zad. 2. Odp. Pole prostok¡ta wynosi: 988 m2.

Rozwi¡zanie: Obwód kwadratu = 4 · 80 m = 320 m

Obwód prostok¡ta = 320 m− 192 m = 128 m

Poªowa obwodu prostok¡ta = 64 m

1 bok prostok¡ta ma dªugo±¢: 80 m− 42 m = 38 m

2 bok prostok¡ta ma dªugo±¢: 64 m− 38 m = 26 m

Pole prostok¡ta: 38 m · 26 m = 988 m2

Zad. 3. Odp. Rok urodzin: 1473 MCDLXXIII

Rok ±mierci: 1543 MDXLIII

Zad. 4. Odp. 6− (38 : 19) + 2 : 2 = 5

Zad. 5. Odp. a) Suma liczb wynosi 24;

b) Ró»nica najwi¦kszej i najmniejszej wynosi 11
5
.

Rozwi¡zanie: Ostatnia liczba to: 63
5

Poprzednia to: 63
5
− 2

5
= 61

5

Jeszcze wcze±niejsza to: 61
5
− 2

5
= 54

5

Pierwsza liczba to: 54
5
− 2

5
= 52

5

Suma tych liczb wynosi: 52
5
+ 54

5
+ 61

5
+ 63

5
= 2210

5
= 24

Ró»nica najwi¦kszej i najmniejszej to: 63
5
− 52

5
= 11

5
.
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Klasa 5. Arytmetyka ZADANIA Z GWIAZDK�

Zestaw 5.1.1 Liczby, dziaªania, wªasno±ci liczb
[Powrót]

Zad. 1. �limak wspina si¦ na drzewo wysokie na 10 m. W ci¡gu dnia podnosi si¦ o 4 m,

a w ci¡gu nocy obsuwa si¦ o 3 m. Po ilu dniach ±limak dostanie si¦ na wierzchoªek

drzewa?

Zad. 2. Do sklepu �Owocek� przywieziono 1340 kg jabªek, zapakowanych w skrzynki po 17 kg

i po 23 kg. L»ejszych skrzynek byªo o 20 wi¦cej ni» ci¦»szych. Ile skrzynek z jabªkami

przywieziono do sklepu?

Zad. 3. Ja± zbiera metalowe samochodziki tzw. resoraki. Liczba samochodzików w jego kolek-

cji jest wi¦ksza od 220, a mniejsza od 250 sztuk. Je»eli Ja± ustawi resoraki w rz¦dach

po 12 sztuk lub po 8 sztuk w ka»dym rz¦dzie to w ka»dym przypadku zostaje mu 7

samochodzików. Ile samochodzików liczy kolekcja Jasia?

Zad. 4. Iloczyn dwóch liczb naturalnych jest równy 840. Je»eli jeden z czynników zwi¦kszymy

o 8, to warto±¢ zwi¦kszonego iloczynu b¦dzie równa 960. Znajd¹ te liczby.

Zad. 5. Napisz 31 za pomoc¡ pi¦ciu pi¡tek.

1Zad. 1, 5, H. Pawªowski, Olimpiady i konkursy matematyczne, Zadania dla szkóª podstawowych

i gimnazjów, O�cyna Wydawnicza �Tutor�, 2017
2Zad. 2, 3, 4, zadania autorskie
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Zestaw 5.1.1 Liczby, dziaªania, wªasno±ci liczb

Odpowiedzi

Zad. 1. Odp. Po upªywie 7 dni.

Rozwi¡zanie: 6 · 1 + 4 = 10

Zad. 2. Odp. Do sklepu przywieziono 70 skrzynek z jabªkami.

Rozwi¡zanie: 17 · 20 = 340 1340− 340 = 1000;

1000 : 40 = 25 25 · 2 + 20 = 70

Zad. 3. Odp. Kolekcja Jasia liczy 235 samochodzików.

Rozwi¡zanie: Liczby podzielne przez 12 z reszt¡ 7 to: 223, 235, 247.

Liczby podzielne przez 8 z reszt¡ 7 to: 227, 235, 243.

Zad. 4. Odp. Szukane liczby to 15 i 56.

Rozwi¡zanie: 960 � 840 = 120; 120 : 8 = 15; 840 : 15 = 56.

Zad. 5. Odp. 31 = 5 · 5 + 5 + 5 : 5
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Klasa 5. Arytmetyka ZADANIA Z GWIAZDK�

Zestaw 5.1.2 Liczby, dziaªania, wªasno±ci liczb
[Powrót]

Zad. 1. Szkoªa ogªosiªa zbiórk¦ nakr¦tek plastikowych, za ka»de 10 000 sztuk � nagroda.

Czworo przyjacióª zbieraªo wspólnie, przynie±li: Ola � 2400, Natalia o 800 nakr¦tek

mniej ni» Ola, Kuba 2 razy wi¦cej ni» Natalia, a Wojtek o 500 nakr¦tek mniej

od Kuby. Ile nakr¦tek zabrakªo dzieciom do nagrody?

Zad. 2. Kasia z Zuzi¡ umówiªy si¦ na �lm do kina. Kasia mieszka za miastem, wi¦c »eby

dotrze¢ na miejsce najpierw jedzie busem 3,8 km, nast¦pnie metrem 1600 m i 0,2 km

pokonuje pieszo. Zuzia za± mieszka na obrze»ach miasta, wi¦c do stacji mera idzie

pieszo 150 m, metrem jedzie 3,8 km, a na koniec, wypo»ycza hulajnog¦ i jedzie 700

m. Która z dziewcz¡t ma bli»ej do kina i o ile?

Zad. 3. W spi»arni na trzech póªkach staªo razem 150 sªoików. Gdyby 7 sªoików z pierwszej

póªki przestawi¢ na póªk¦ drug¡, 12 sªoików z drugiej póªki � na trzeci¡, a 17 sªoików

z trzeciej � na pierwsz¡ póªk¦, to na ka»dej póªce byªoby po tyle samo sªoików. Ile

sªoików staªo na ka»dej póªce na pocz¡tku?

Zad. 4. Ania mieszka w Stanach Zjednoczonych, a jej siostra Zosia w Hiszpanii, za± ich

babcia Ewa, która ma 89 lat w Krakowie w Polsce. Dziewczyny pocz¡wszy od swoich

20-tych urodzin przyje»d»aªy do babci na ±wi¦ta Bo»ego Narodzenia, Ania co 3 lata,

a Zosia co 2 lata. Oblicz, ile razy wspólnie do tej pory razem we trzy sp¦dziªy ±wi¦ta.

Zad. 5. Rodzina Amelki wyjechaªa na wakacje samochodem. W podró» wyruszyªa o godzinie

6:40, a na miejsce dotarªa o 15:15. W trakcie podró»y zatrzymali si¦ na dwie przerwy

15 � minutowe i jedn¡ przerw¦ obiadow¡, która trwaªa 25 minut. Ile czasu zaj¦ªa

rodzinie Amelki sama jazda samochodem podczas tej podró»y?

1Zad. 1, 2, 3, 4, 5, zadania autorskie
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Klasa 5. Arytmetyka ZADANIA Z GWIAZDK�

Zestaw 5.1.2 Liczby, dziaªania, wªasno±ci liczb

Odpowiedzi

Zad. 1. Odp. Dzieciom zabrakªo do nagrody 100 nakr¦tek.

Rozwi¡zanie: Ola 2400;

Natalia 2400− 800 = 1600,

Kuba 2 · 1600 = 3200,

Wojtek 3200− 500 = 2700,

2400 + 1600 + 3200 + 2700 = 9900, 10000− 9900 = 100 nakr¦tek.

Zad. 2. Odp. Kasia ma dalej o 0,95 km lub o 950 m (gdy liczymy w m).

Rozwi¡zanie: Kasia 3, 8 km+ 1, 6 km+ 0, 2 km = 5, 6 km,

Zuzia 0, 15 km+ 3, 8 km+ 0, 7 km = 4, 65 km,

5, 60 km− 4, 65 km = 0, 95 km.

Zad. 3. Odp. Na póªkach odpowiednio staªo: na I-40, II-55, III-55 sªoików.

Rozwi¡zanie: I póªka: 50 + 7− 17 = 40;

II póªka: 50− 7 + 12 = 55;

III póªka: 50− 12 + 17 = 55.

Zad. 4. Odp. Wspólnie we trzy sp¦dziªy 12 razy ±wi¦ta.

Rozwi¡zanie: NWW (2, 3) = 6

20, 26, 32, 38, 44, 5, 56, 62, 68, 74, 80, 86 ª¡cznie 12 razy.

Zad. 5. Odp. Samochodem ª¡cznie jechali 7 godz.40 min.

Rozwi¡zanie: Od 6:40 do 15:15 jest 8 godz.35 min.

Przerwy: 2 · 15 min+25 min=55 min.

8 godz.35 min-55 min=7 godz.40 min.
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Zestaw 5.1.3 Liczby, dziaªania, wªasno±ci liczb
[Powrót]

Zad. 1. Dzieci stoj¡ w rz¦dzie, jedno za drugim. Kacper mówi: �10 dzieci przede mn¡ i 10

za mn¡�. Zosia mówi: �15 dzieci przede mn¡�.

a) Ile dzieci stoi za Zosi¡?

b) Ile dzieci stoi mi¦dzy Zosi¡, a Kacprem?

Zad. 2. W pewnym zbiorze jest 60 zada« z geometrii. Igor postanowiª, »e rozwi¡»e je wszyst-

kie: w poniedziaªek jedno, we wtorek dwa i w ka»dy kolejny dzie« o jedno zadanie

wi¦cej. Ostatniego dnia rozwi¡»e to, co pozostanie. W którym dniu tygodnia Igor

rozwi¡»e ostatnie zadanie, ile zada« w tym dniu rozwi¡»e?

Zad. 3. Kopciuszek miaª 100 ziarenek piasku. Wszystkie ziarenka wªo»yª do pi¦ciu miseczek

w ten sposób, »e w pierwszych dwóch miseczkach jest ª¡cznie 30 ziarenek, w drugiej

i trzeciej miseczce ª¡cznie 33 ziarenka, w trzeciej i czwartej miseczce jest razem 41

ziarenek, a w pi¡tej miseczce jest o 11 ziarenek wi¦cej ni» w pierwszej. Do której

miseczki Kopciuszek wªo»yª najmniej ziarenek?

Zad. 4. Wszystkie smoki i smoczyce ze Smokowa maj¡ po 4 ªapy. Ka»dy samiec ma 4 gªowy,

a ka»da samica ma 3 gªowy. Na pocz¡tku jesieni pewna smocza rodzina kupiªa ª¡cznie

38 czapek i 44 sztuki kaloszy. Ka»dy czªonek rodziny na ka»d¡ swoj¡ gªow¦ zaªo»yª

1 czapk¦, a na ka»d¡ swoj¡ ªap¦ zaªo»yª 1 kalosz. Ile smoków i ile smoczyc liczy ta

rodzina?

Zad. 5. Pan Jan tak mówi o numerze swojego mieszkania: �Ten numer jest liczb¡ wi¦ksz¡

od 50, ale mniejsz¡ od 90. Ten numer jest liczb¡ nieparzyst¡, której suma cyfr jest

równa 15. Cyfra dziesi¡tek tego numeru jest wi¦ksza ni» cyfra jedno±ci�. Pod jakim

numerem mieszka pan Jan?

1Zad. 1, 2, 3, 4, 5, opracowanie na podst. �Matematyczna Gwiazdki.� Joanna i Jerzy Bednarczuk
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Zestaw 5.1.3 Liczby, dziaªania, wªasno±ci liczb

Odpowiedzi

Zad. 1. Odp. a) 5 b) 4

Rozwi¡zanie:

przód Kacper Zosia

Zad. 2. Odp. W czwartek b¦dzie to 5 zada«.

Rozwi¡zanie:

Pn - 1 Pn - 8

Wt - 2 Wt - 9

�r - 3 �r - 10

Czw - 4 Do tego dnia rozwi¡zaª 55 zada«, zatem w czwartek musi rozwi¡za¢ 5.

Pt - 5

Sb - 6

Ndz - 7

Zad. 3. Odp. Do drugiej.

Rozwi¡zanie:W pierwszych czterech miseczkach jest ª¡cznie 30+41 = 71 ziarenek,

wi¦c w piatej miseczce jest 100 − 71 = 29 ziarenek. W takim razie w pierwszej

miseczce jest 29− 11 = 18,

w drugiej 30− 18 = 12 ziarenek,

w trzeciej 33− 12 = 21 ziarenek,

w czwartej 41− 20 = 21.

Najmniej ziarenek jest w drugiej miseczce.

Zad. 4. Odp. 5 smoków i 6 smoczyc.

Rozwi¡zanie: Ka»dy smok ma 4 ªapy wi¦c 44 : 4 = 11 czªonków rodziny. Je»eli

ka»dy smok ma 4 gªowy, a ka»da smoczyca ma 3 gªowy, wi¦c metod¡ prób i bª¦dów

mo»emy obliczy¢, »e 5 · 4 + 6 · 3 = 38.

Zad. 5. Odp. Jedyn¡ liczb¡ speªniaj¡c¡ te warunki jest liczba 87.
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Zestaw 5.1.4 Uªamki zwykªe i dziesi¦tne
[Powrót]

Zad. 1. �rednia arytmetyczna czterech liczb jest równa 3,8. O ile zmieni si¦ ±rednia arytme-

tyczna, je»eli dodamy do tych liczb 12,72?

Zad. 2. Ala kupiªa pi¦¢ czekolad i dwie paczki ciastek i zapªaciªa za zakupy 31,49 zª. Ola

kupiªa dwie takie same czekolady i dwie paczki takich samych ciastek i zapªaciªa

za zakupy 16,94 zª. Antek kupiª trzy takie czekolady i jedn¡ paczk¦ ciastek. Ile

zapªaciª za zakupy?

Zad. 3. Pod kasztanowcem le»aªy kasztany. Ja± wzi¡ª 1
11

z nich, a Maªgosia tylko cztery.

Razem mieli 1
9
wszystkich kasztanów. Ile kasztanów zostaªo pod kasztanowcem?

Zad. 4. Szeroko±¢ prostok¡ta jest równa 750 mm. Je»eli jego dªugo±¢ zmniejszymy o 63
5
cm,

to pole tak otrzymanego prostok¡ta b¦dzie równe 62, 55 dm2. Ile wynosiª obwód

prostok¡ta przed zmian¡ wymiarów?

Zad. 5. Mieszkanie Misia Uszatka ma dwa pokoje. Du»y pokój jest trzy razy wi¦kszy od ma-

ªego i zajmuje poªow¦ powierzchni mieszkania. Powierzchnia kuchni stanowi 1
7
, a ªa-

zienki 1
12

powierzchni mieszkania. Jak¡ powierzchni¦ ma mieszkanie, je±li przedpokój

ma wymiary 1,5 m x 3 m ?

1Zad. 1, 2, 4, zadania autorskie
2Zad. 3, 5, A. �urek, P. J¦drzejewicz, Zbiór zada« dla kóªek matematycznych w szkole podstawowej,

GWO, 2015
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Zestaw 5.1.4 Uªamki zwykªe i dziesi¦tne

Odpowiedzi

Zad. 1. Odp. �rednia zwi¦kszy si¦ o 1,784

Rozwi¡zanie: (4 · 3, 8 + 12, 72) : 5 = 5, 584,

5, 584− 3, 8 = 1, 784.

Zad. 2. Odp. Antek zapªaciª za zakupy 18,17 zª.

Rozwi¡zanie: 31,49 � 16,94 = 14,55 � cena trzech czekolad;

4,85 � cena jednej czekolady;

16, 94− 2 · 4, 85 = 7, 24 � cena dwóch paczek ciastek;

3,62 � cena jednej paczki ciastek;

3 · 4, 85 + 3, 62 = 18, 17 zª.

Zad. 3. Odp. Pod kasztanowcem zostaªo 176 kasztanów.

Rozwi¡zanie: 1
9
kasztanów � kasztany Jasia i Maªgosi,

1
11

kasztanów � kasztany Jasia, 1
9
− 1

11
= 2

99
;

2
99

kasztanów � kasztany Maªgosi � 4 kasztany. Wi¦c wszystkich kasztanów jest 198.

Zatem 1
9
· 198 = 22.

198 � 22 = 176.

Zad. 4. Odp. Obwód prostok¡ta wynosiª przed zmian¡ 330 cm.

Rozwi¡zanie: 6255 cm : 75 cm = 83,4 cm. 83,4 cm + 6,6 cm = 90 cm.

Obw = 2 · 75 + 2 · 90 = 330.

Zad. 5. Odp. Powierzchnia mieszkania wynosi 42 m2.

Rozwi¡zanie: 1
2
mieszkania � du»y pokój, 1

6
mieszkania � maªy pokój, 1

7
miesz-

kania � kuchnia, 1
12

mieszkania � ªazienka.

1− (1
2
+ 1

6
+ 1

7
+ 1

12
) = 3

28

1, 5 · 3 = 4, 5 m2 � przedpokój. 3
28

mieszkania to 4, 5 m2.
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Zestaw 5.1.5 Uªamki zwykªe i dziesi¦tne
[Powrót]

Zad. 1. Poni»ej zapisano niektóre ceny warzyw i owoców za kg sprzedawanych w osiedlowym

sklepiku �KOPEREK�. Korzystaj¡c z tych informacji, oblicz, ile zªotych trzeba za-

pªaci¢ za zakupy: 0,5 kg marchwi i 2 kg ziemniaków, póªtora kilograma jabªek i póª

kilograma winogron?

Ceny warzyw i owoców: Jabªka � 2 zª 40 gr

Banany � 5,60 zª

Winogrona � 9,80 zª

Marchew � 360 gr

Ziemniaki � 80 gr

Ogórki � 3 zª

Zad. 2. Kªapouchy w¦drowaª do Kubusia na urodziny, garnek peªen miodu, który niósª mu

w prezencie, wa»yª 5 kg. W poªowie drogi doª¡czyª do niego Tygrysek lecz nie miaª

prezentu. Kªapouchy oddaª mu 1
2
miodu, wówczas garnek wa»yª jedynie 3 kg. Ile ki-

logramów miodu byªo w garnku na pocz¡tku?

Zad. 3. Marcel razem z mam¡ wybrali si¦ na grzyby. Mama znalazªa 56 borowików, za±

chªopiec 3
4
tego co mama. W±ród grzybów Marcela 1

6
to grzyby truj¡ce. Ile grzybów

jadalnych znalazª chªopiec?

Zad. 4. Antek i jego czterej koledzy wyruszyli na tygodniowy biwak. Wszyscy razem co-

dziennie zjadali 33
4
bochenka chleba. Pi¡tego dnia doª¡czyli do nich jeszcze trzej

koledzy i odt¡d codziennie caªa grupa zjadaªa 51
3
bochenka. Chªopcy za ka»dym

razem dzielili chleb na równe porcje. Ile chleba zjadª Antek podczas caªego biwaku?

Zad. 5. Pani Maria prowadzi gospodarstwo ekologiczne o powierzchni 7,6 ha. Poªow¦ are-

aªu zajmuj¡ ziemniaki, 0,4 pozostaªej cz¦±ci obsadziªa kapust¡, a na reszcie ro±nie

marchewka. Ile ha powierzchni gospodarstwa zajmuje marchewka?

1Zad. 1, 2, 3, 4, 5, zadania autorskie
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Zestaw 5.1.5 Uªamki zwykªe i dziesi¦tne

Odpowiedzi

Zad. 1. Odp. Za zakupy trzeba zapªaci¢ 11,90zª.

Rozwi¡zanie: 1
2
· 360 gr = 180 gr = 1, 80 zª marchew

2 · 80 gr = 160 gr = 1, 60 zª ziemniaki

1, 5 · 2, 40 zª = 3, 60 zª jabªka

0, 5 · 9, 80 zª = 4, 90 zª winogrona

1, 80 + 1, 60 + 3, 60 + 4, 90 = 11, 90 zª.

Zad. 2. Odp. Na pocz¡tku byªo 4 kg miodu.

Rozwi¡zanie: 5− 2 = 3 kg; 2 · 2 = 4 kg.

Zad. 3. Odp. Chªopiec znalazª 35 grzybów jadalnych.

Rozwi¡zanie: 56 · 3
4
= 42

1
6
· 42 = 7; 42− 7 = 35

Zad. 4. Odp. Antek zjadª 5 chlebów.

Rozwi¡zanie: 33
4
: 5 = 3

4
, 3

4
· 4 dni = 3 - tyle chlebów zjadª Antek przez pierwsze

4 dni.

51
3
: 8 = 2

3
, 2

3
· 3 dni = 2 - tyle chlebów zjadª Antek przez nast¦pne 3 dni.

3+2=5.

Zad. 5. Odp. Marchewka zajmuje 2,28 ha powierzchni gospodarstwa.

Rozwi¡zanie: 7, 6 : 2 = 3, 8

3, 8 · 0, 4 = 1, 52;

3, 8− 1, 52 = 2, 28.
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Zestaw 5.1.6 Uªamki zwykªe i dziesi¦tne
[Powrót]

Zad. 1. Pa«stwo Kowalscy s¡ wªa±cicielami dziaªki o powierzchni 2, 64 ha. Jedn¡ trzeci¡ tej

powierzchni zajmuje las. Poªow¦ pozostaªej cz¦±ci zajmuje sad, a reszta to ogród.

Jak¡ powierzchni¦ zajmuje ogród?

Zad. 2. Krzy± policzyª drzewa w sadzie i powiedziaª, »e 5
6
wszystkich drzew plus póªtora

drzewa jest równe liczbie drzew w tym sadzie. Ile jest drzew w sadzie?

Zad. 3. Znajd¹ liczb¦ 21
6
razy mniejsz¡ od sumy odwrotno±ci liczb 2

3
i 11

2
.

Zad. 4. Alicja wczoraj obliczyªa, »e ±rednia trzech jej ocen z geogra�i wynosi 3, 0. Jak¡ ocen¦

dzi± dostaªa, je±li teraz jej ±rednia wynosi 3, 5?

Zad. 5. Po przejechaniu 5
8
dªugo±ci trasy do celu pozostaªo 54 km. Jak¡ dªugo±¢ miaªa ta tra-

sa?

1Zad. 1, 4, zadania autorskie
2Zad. 2, A. �urek, P. Jedrzejewicz, Zbiór zada« konkursowych dla klas 4-6, wyd. GWO 2020
3Zad. 3, K. Zarzycka, P. Zarzycki, Zbiór zada« Matematyka 5 z plusem, wyd. GWO
4Zad. 5, Zbiór zada« z konkursu Kangur Matematyczny BENIAMIN wyd. Aksjomat � Toru«, 2018
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Zestaw 5.1.6 Uªamki zwykªe i dziesi¦tne

Odpowiedzi

Zad. 1. Odp. Ogród zajmuje 0, 88 ha powierzchni.

Rozwi¡zanie: Skoro las zajmuje jedn¡ trzeci¡ powierzchni dziaªki, to:

2, 64 ha : 3 = 0, 88 ha. Zatem ogród zajmuje:

2, 64 ha− 0, 88 ha = 1, 76 ha

1, 76 ha : 2 = 0, 88 ha.

Zad. 2. Odp. W sadzie jest 9 drzew.

Rozwi¡zanie: Je±li 5
6
liczby drzew plus póªtora drzewa jest równe liczbie drzew,

to póªtora drzewa stanowi 1
6
liczby drzew. Zatem liczba drzew w sadzie jest równa

6 · 1, 5 = 9.

Zad. 3. Odp. Szukan¡ liczb¡ jest 1.

Rozwi¡zanie: Odwrotno±ci¡ liczby 2
3
jest liczba 3

2
, za± odwrotno±ci¡ liczby 11

2
jest

liczba 2
3
. Zatem suma tych odwrotno±ci jest równa: 3

2
+ 2

3
= 21

6
. St¡d liczba 21

6
razy

mniejsza od 21
6
to 1.

Zad. 4. Odp. Alicja dostaªa dzi± 5.

Rozwi¡zanie: �rednia z trzech ocen wynosi 3, 0, zatem suma tych ocen jest równa

3 · 3, 0 = 9, 0. �rednia z czterech ocen wynosi 3, 5, gdy suma tych ocen wynosi

4 · 3, 5 = 14, 0. St¡d Alicja otrzymaªa 14− 9 = 5.

Zad. 5. Odp. Ta trasa miaªa 144 km dªugo±ci.

Rozwi¡zanie: Pozostaªe do pokonania 54 km stanowi¡ 3
8
caªej dªugo±ci trasy. St¡d

1
8
tej dªugo±ci jest równe 54 km : 3 = 18 km, a zatem trasa ma dªugo±¢ 8 · 18 km =

= 144 km.
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Zestaw 5.1.7 Uªamki zwykªe i dziesi¦tne
[Powrót]

Zad. 1. Kuba miaª peªn¡ szklank¦ czarnej kawy. Najpierw wypiª 1
6
szklanki kawy i dolaª

mleka do peªna, nast¦pnie wypiª 1
3
szklanki kawy z mlekiem i znów dolaª mleka

do peªna. Potem wypiª poªow¦ zawarto±ci szklanki i ponownie uzupeªniª j¡ mlekiem,

a w ko«cu wypiª wszystko z tej szklanki. Czego Kuba wypiª wi¦cej czarnej kawy czy

mleka?

Zad. 2. Oblicz w jak najprostszy sposób.

1

2
+

5

6
− 1

3
+

7

10
− 1

5
+

9

14
− 1

7
+

11

18
− 1

9
+

13

22
− 1

11
+

15

26
− 1

13

Zad. 3 Alcest przyniósª do szkoªy rogaliki z czekolad¡. Na pierwszej przerwie zjadª 0, 6

tych rogalików, na drugiej przerwie zjadª 0, 75 pozostaªych rogalików, a na trzeciej

przerwie zjadª ostatnie 3 rogaliki. Ile rogalików zabraª ze sob¡ tego dnia do szkoªy?

Zad. 4. Puste naczynie napeªniono wod¡ do poªowy jego pojemno±ci, a nast¦pnie dolano

jeszcze trzeci¡ cz¦±¢ caªo±ci. Wtedy okazaªo si¦, »e w naczyniu jest 55 litrów wody.

Ile litrów nale»y dola¢, aby wypeªni¢ caªe naczynie?

Zad. 5. Staw w �abiej Woli zarastaª rz¦s¡, a obszar ju» zaro±ni¦ty podwajaª si¦ co 3 dni.

Caªy staw zarósª rz¦s¡ w ci¡gu 60 dni. Po ilu dniach zaro±ni¦te byªo ¢wier¢ stawu

w �abiej Woli?

1Zad. 1, 2, 3, 4, 5, Opracowanie na podstawie J. i J. Bednarczuk, Matematyczne gwiazdki

57 sie¢ wspóªpracy "Matematyka - uczy¢ skutecznie"



Klasa 5. Arytmetyka ZADANIA Z GWIAZDK�

Zestaw 5.1.7 Uªamki zwykªe i dziesi¦tne

Odpowiedzi

Zad. 1. Odp. Tyle samo.

Rozwi¡zanie: Musimy najpierw zauwa»y¢,»e Kuba wypiª caª¡ kaw¦ jak¡ miaª czyli

1 szklank¦. Dolewaj¡c mleka uzyskiwaª 1
6
+ 1

3
+ 1

2
= 1 co daje nam caª¡ 1 szklank¦.

Zad. 2. Odp. 3, 5.

Rozwi¡zanie: Po odpowiednim pogrupowaniu uªamków otrzymamy

1

2
+

(
5

6
− 1

3

)
+

(
7

10
− 1

5

)
+

(
9

14
− 1

7

)
+

(
11

18
− 1

9

)
+

(
13

22
− 1

11

)
+

+

(
15

26
− 1

13

)
=

1

2
+

1

2
+

1

2
+

1

2
+

1

2
+

1

2
+

1

2
= 3

1

2
.

Zad. 3. Odp. 30 rogalików.

Rozwi¡zanie: 0, 6 - tyle zjadª na samym pocz¡tku na pierwszej przerwie

0, 4 - tyle mu zostaªo

0, 75 · 0, 4 = 0, 3 - tyle zjadª na drugiej przerwie

0, 4− 0, 3 = 0, 1 - tyle mu zostaªo

Skoro zostaªa mu 0, 1 caªo±ci 3 rogaliki, mno»ymy razy 10 i otrzymujemy »e na po-

cz¡tku miaª 30 rogalików.

Zad. 4. Odp. 11 litrów.

Rozwi¡zanie: Zacznijmy na pocz¡tku od okre±lenia jaka cz¦±¢ naczynia zostaªa ju»

napeªniona.
1
2
+ 1

3
= 5

6

Rozszerzamy, aby otrzyma¢ w liczniku 55.
5
6
= 55

66
- widzimy, »e po rozszerzeniu caªe naczynie ma 66 litrów, wi¦c aby wypeªni¢

je w caªo±ci potrzebujemy 11 litrów.

Zad. 5. Odp. 54 dni.

Rozwi¡zanie: Skoro caªy staw zarósª po 60 dniach, póª stawu byªo zaro±ni¦te po

60− 3 = 57 dniach a ¢wier¢ stawu analogicznie po 57− 3 = 54 dniach.
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Zestaw 5.1.8 Uªamki zwykªe i dziesi¦tne
[Powrót]

Zad.1. Mamy 5 liczb, z których ka»da nast¦pna jest o 11
3
wi¦ksza od poprzedniej. Ostatni¡

z tych liczb jest 81
2
. Oblicz sum¦ tych pi¦ciu liczb.

Zad.2. Za 4 kg jabªek zapªacono 21 zª. Ile kosztuje kilogram tych jabªek?

Zad.3. Jakim uªamkiem metra jest 21
2
cm ?

Zad.4. Na przyj¦ciu imieninowym, w którym uczestniczy 14 dzieci, podano du»y tort. Pierw-

sze dziecko wzi¦ªo 1
5
tortu, drugie dziecko 1

6
z tego co zostaªo. Zjadªszy swoje porcje

natychmiast si¦ ulotnili. Wtedy pozostaªe 12 dzieci postanowiªo reszt¦ tortu podzie-

li¢ równo pomi¦dzy siebie. Jak¡ cz¦±¢ caªego tortu otrzymaªo ka»de z nich?

Zad.5. Bartek dostaª od mamy 100 zª kieszonkowego. W pierwszym tygodniu wydaª 0, 2

wszystkich pieni¦dzy, w drugim tygodniu 1
4
reszty, a w trzecim tygodniu 25 zª. Ile

pieni¦dzy zostaªo Bartkowi po trzech tygodniach?

1Zad. 1, 2, 3, zadania autorskie
2Zad. 4, Matematyka z wesoªym Kangurem, wyd. Aksjomat Toru«
3Zad. 5, M. Bladowska, Pomy±l i oblicz. Zbiór zada« i testów z matematyki dla uczniów klas V i VI

szkoªy podstawowej
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Zestaw 5.1.8 Uªamki zwykªe i dziesi¦tne

Odpowiedzi

Zad.1. Odp. Suma tych liczb wynosi 291
6
.

Rozwi¡zanie: 81
2
− 11

3
= 83

6
− 12

6
= 71

6
;

71
6
− 12

6
= 55

6
;

55
6
− 12

6
= 43

6
;

43
6
− 12

6
= 31

6

Suma: 83
6
+ 71

6
+ 55

6
+ 43

6
+ 31

6
= 291

6

Zad.2. Odp. Kilogram jabªek kosztuje 5 zª i 25 gr.

Rozwi¡zanie: 21 : 4 = 2
14

= 51
4
zª

51
4
zª= 5, 25 zª= 5 zª i 25 gr

Zad.3. Odp. 1
40

m.

Rozwi¡zanie:1 cm = 1
100

m

21
2
· 1
100

= 5
2
· 1
100

= 1
40

m

Zad.4. Odp. Ka»de z pozostaªych dzieci otrzymaªo po 1
18

tortu.

Rozwi¡zanie: Pierwsze dziecko zjadªo 1
5
tortu, wi¦c zostaªo 4

5
.

Drugie dziecko zjadªo 1
6
z tego co zostaªo, wi¦c 1

6
· 4
5
= 2

15
tortu.

Pierwsze i drugie razem: 1
5
+ 2

15
= 5

15
= 1

3
. Zostaªo 2

3
tortu.

Ka»de z pozostaªych dzieci: 2
3
: 12 = 1

18
.

Zad.5. Odp. Bartkowi zostaªo 35 zª.

Rozwi¡zanie: Pierwszy tydzie«: 0, 2 · 100 zª = 20 zª

Drugi tydzie«: 1
4
· (100− 20) zª= 20 zª

Wydatki w ci¡gu trzech tygodni: 20 + 20 + 25 = 65 zª

Pozostaªa kwota: 100− 65 = 35 zª
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Klasa 5. Geometria ZADANIA Z GWIAZDK�

Zestaw 5.2.1 Figury geometryczne, pola �gur
[Powrót]

Zad. 1. Pani Maria jest wªa±cicielk¡ prostok¡tnej dziaªki rekreacyjnej o wymiarach 28 m×
30 m a pani Zosia dziaªki o powierzchni 8,5 a. Dziaªka której pani jest wi¦ksza i o ile?

Wynik podaj w metrach kwadratowych.

Zad. 2. Na prostok¡tnym trawniku o wymiarach 7 m i 4 m zaplanowano klomb w ksztaªcie

rombu, którego przek¡tne b¦d¡ równolegªe do boków trawnika. Jakie pole b¦dzie

miaª najwi¦kszy mo»liwy klomb? Powierzchni¦ klombu podaj w arach i hektarach.

Zad. 3. Jak zmieni si¦ pole rombu, je±li jego bok zmniejszymy dwa razy a wysoko±¢ zwi¦k-

szymy cztery razy?

Zad. 4. Trójk¡t ABC jest prostok¡tny. Oblicz pole trójk¡ta ACD wiedz¡c, »e odcinek AD

to wysoko±¢ trójk¡ta ABC.

A B

D

C

8

6,4

3,6

6

Zad. 5. Wokóª kwadratowej dziaªki o obwodzie 64 m biegnie ±cie»ka o szeroko±ci 1, 3 m. Jak¡

powierzchni¦ ma ta ±cie»ka?

1Zad. 1, 2, 3, 4, 5, zadania autorskie
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Klasa 5. Geometria ZADANIA Z GWIAZDK�

Zestaw 5.2.1 Figury geometryczne, pola �gur

Odpowiedzi

Zad. 1. Odp. Dziaªka pani Zosi jest wi¦ksza o 10 m2.

Rozwi¡zanie: 28 m · 30 m = 840 m2 = 8, 4 a

8, 5− 8, 4 = 0, 1 a = 10 m2.

Zad. 2. Odp. Pole powierzchni najwi¦kszego klombu wynosi 14 m2 = 0, 14 a = 0, 0014 ha

Zad. 3. Odp. Pole rombu zwi¦kszy si¦ dwa razy.

Zad. 4. Odp. PACD = 15, 36.

Rozwi¡zanie: PABC = 24.

24 =
(6, 4 + 3, 6) · h

2
; st¡d h = 4, 8;

PACD =
6, 4 · 4, 8

2
= 15, 36

.

Zad. 5. Odp. Powierzchnia ±cie»ki wynosi 89, 96 m2.

Rozwi¡zanie: Bok dziaªki - 16 m,

bok dziaªki ze ±cie»k¡ - 18, 6 m,

powierzchnia ±cie»ki - 18, 6 · 18, 6− 256 = 89, 96 m2.
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Zestaw 5.2.2 Figury geometryczne, pola �gur
[Powrót]

Zad. 1. Pole pewnego prostok¡ta, zbudowanego z 8 jednakowych kwadratów wynosi 288 cm2.

Jak¡ dªugo±¢ ma bok jednego z tych kwadratów?

Zad. 2. Z kartki o wymiarach 20 cm × 30 cm Kasia najpierw odci¦ªa z jednego naro»nika

prostok¡t o bokach 5 cm×12 cm, a z drugiego kwadrat o boku 7 cm. Jakie jest pole

�gury, która pozostaªa?

Zad. 3. Obwód kwadratu na planie wykonanym w skali 1 : 8 jest równy 32 cm. Jaki jest

obwód tego kwadratu w skali 1 : 2?

Zad. 4. Ogródek ma ksztaªt prostok¡ta o wymiarach 12, 6 m× 9 m. Ile pªytek o wymiarach

30 cm × 30 cm nale»y przygotowa¢, aby wykona¢ chodnik szeroko±ci 1, 2 m wokóª

niego?

Zad. 5. Mamy dwa trójk¡ty: ABC równoboczny i ABD prostok¡tny, równoramienny. Trójk¡-

ty poª¡czone s¡ podstawami ale nie nachodz¡ na siebie. Jaka jest miara k¡ta CAD?

Podaj wszystkie mo»liwo±ci.

1Zad. 1 2, 3, 4, 5, zadania autorskie
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Klasa 5. Geometria ZADANIA Z GWIAZDK�

Zestaw 5.2.2 Figury geometryczne, pola �gur

Odpowiedzi

Zad. 1. Odp. Dªugo±¢ boku jednego (dowolnego) kwadratu wynosi 6 cm.

Rozwi¡zanie: 288 cm2 : 8 = 36 cm2, P= a2

a = 36 cm2 : 6 cm = 6 cm.

Zad. 2. Odp. Pole powstaªej �gury wynosi 491 cm2.

Rozwi¡zanie: Pole kartki P=20 cm · 30 cm = 600 cm2

P1 = 5 cm · 12 cm = 60 cm2

P2 = 7 cm · 7 cm = 49 cm2

P1 + P2 = 60 cm2 + 49 cm2 = 109 cm2

Pole �gury Pf = 600 cm2 − 109 cm2 = 491 cm2

Zad. 3. Odp. Obwód kwadratu w skali 1:2 wynosi 128 cm.

Rozwi¡zanie:

1 : 8 a=32 cm : 4 = 8 cm

1 : 1 a=8 cm · 8 = 64 cm

1 : 2 a=64 cm : 2 = 32 cm

Ob.=32 cm · 4 = 128 cm.

Zad. 4. Odp. Na chodnik dookoªa ogródka nale»y przygotowa¢ 640 pªytek.

Rozwi¡zanie: Na szeroko±¢ 1,2 m wejd¡ 4 pªytki (30 cm× 30 cm)

Dªu»szy bok =12, 6 m, zatem 1260 cm : 30 cm = 42 pªytki, 4 · 42 = 168 pªytek

Krótszy bok =9 m, wi¦c 900 cm : 30 cm = 30 pªytek, 4 · 30 = 120 pªytek

2 · (120 + 168) = 2 · 288 = 576 pªytek

Naro»niki: 4 pªytki·4 pªytki=16 pªytek; 4 naro»niki·16 pªytek= 64 pªytki

576 + 64 = 640 pªytek

Zad. 5. Odp. K¡t CAD mo»e mie¢ 150◦ lub 105◦.

Rozwi¡zanie: Trójk¡t równoboczny ma wszystkie k¡ty po 60◦, trójk¡t prostok¡tny,

równoramienny ma k¡ty 90◦, 45◦, 45◦.

I opcja 60◦ + 90◦ = 150◦

II opcja 60◦ + 45◦ = 105◦.

64 sie¢ wspóªpracy "Matematyka - uczy¢ skutecznie"



Klasa 5. Geometria ZADANIA Z GWIAZDK�

Zestaw 5.2.3 Figury geometryczne, pola �gur
[Powrót]

Zad. 1. Trójk¡t i kwadrat na rysunku obok maj¡ równe obwody.

Ile jest równy obwód pi¦ciok¡ta ABCDE?

Zad. 2. . Cztery kwadratowe pªytki uªo»ono tak, jak na ry-

sunku obok. Dªugo±ci dwóch z tych pªytek zazna-

czono na rysunku. Jaka jest dªugo±¢ boku naj-

wi¦kszej pªytki?

Zad. 3. Pi¦¢ dziewcz¡t uªo»yªo na pla»y kwadrat ze swoich r¦cz-

ników k¡pielowych (rysunek). R¦czniki Ani i Basi maj¡

ksztaªt kwadratów o obwodach 720 cm. R¦czniki Celiny,

Doroty i Eli maj¡ ksztaªty jednakowych prostok¡tów. Ile

wynosi ich obwód?

Zad. 4. .
Czworok¡t ABCD jest kwadratem, a punkt M jest ±rod-

kiem boku AB. Pole trójk¡ta AMD wynosi 7 cm2. Oblicz

pole kwadratu ABCD.

Zad. 5. Oblicz miar¦ k¡ta β.

1Zad. 1, 2, 3, 4, Z. Bobi«ski, P. Nodzy«ski, M. Uscki Matematyka bez formuª, wyd. Aksjomat, 2016
2Zad. 5, Joanna Bednarczuk, Jerzy Bednarczuk Matematyczne gwiazdki, wyd, Aksjomat, 2020
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Klasa 5. Geometria ZADANIA Z GWIAZDK�

Zestaw 5.2.3 Figury geometryczne, pola �gur

Odpowiedzi

Zad. 1. Odp. Obwód pi¦ciok¡ta jest równy 24 cm.

Rozwi¡zanie: Poniewa» bok kwadratu ma dªugo±¢ 4 cm, wi¦c obwód kwadratu jest

równy 16 cm. St¡d obwód trójk¡ta jest te» równy 16 cm. Obwód pi¦ciok¡ta równa

si¦ sumie obwodów kwadratu i trójk¡ta pomniejszonej o dwie dªugo±ci wspólnego

boku czyli o 8 cm. Zatem obwód pi¦ciok¡ta to 16 cm+ 16 cm− 8 cm = 24 cm.

Zad. 2. Odp. Dªugo±¢ boku najwi¦kszej pªytki jest równa 64.

Rozwi¡zanie: Zauwa»my na podstawie rysunku, »e najmniejszy i drugi co do wiel-

ko±ci kwadrat maj¡ boki o sumie dªugo±ci równej 40. Najmniejsza pªytka ma bok

dªugo±ci 16, zatem druga ma bok dªugo±ci 24. Suma dªugo±ci boków drugiej i trzeciej

co do wielko±ci pªytki jest równa 24 + 40 = 64 i jednocze±nie jest to dªugo±¢ boku

najwi¦kszej pªytki.

Zad. 3. Odp. R¦czniki te maj¡ obwody po 600 cm.

Rozwi¡zanie: Dªugo±¢ boku r¦cznika Ani (lub Basi) jest równa 720 cm : 4 =

180 cm. Prostok¡t, na którym le»¡ r¦czniki Celiny, Doroty i Eli, ma dªugo±¢ 360 cm

i szeroko±¢ 180 cm. Pojedynczy taki r¦cznik ma wi¦c wymiary 120 cm × 180 cm,

st¡d jego obwód jest równy 2 · 120 cm+ 2 · 180 cm = 600 cm.

Zad. 4. Odp. Pole kwadratu ABCD jest równe 28 cm2.

Rozwi¡zanie: Wystarczy zauwa»y¢, »e pole kwadratu jest 4 razy wi¦ksze od pola

tego trójk¡ta.

Zad. 5. Odp. K¡t β = 36◦

Rozwi¡zanie:
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Klasa 5. Geometria ZADANIA Z GWIAZDK�

Zestaw 5.2.4 Graniastosªupy
[Powrót]

Zad. 1. Drewniany sze±cian pomalowano na czerwono, a nast¦pnie rozci¦to na 125 jedna-

kowych maªych sze±cianów. Ile maªych sze±cianów nie ma »adnej czerwonej ±ciany?

Odpowied¹ uzasadnij.

Zad. 2. Dane s¡ trzy sze±ciany ze srebra (peªne w ±rodku). Kraw¦d¹ pierwszego ma dªugo±¢

3 cm, drugiego 4 cm, a trzeciego 5 cm. Te trzy sze±ciany stopiono i odlano z nich

jeden du»y sze±cian. Oblicz dªugo±¢ jego kraw¦dzi.

Zad. 3. Oblicz ile razy zwi¦kszy si¦ obj¦to±¢ graniastosªupa o podstawie prostok¡ta 16 cm×
20 cm i wysoko±ci 3 dm, je±li wymiary podstawy zwi¦kszymy dwukrotnie.

Zad. 4. Pole caªkowite graniastosªupa o podstawie kwadratu wynosi 320 m2. Oblicz pole

jednej ±ciany bocznej wiedz¡c, »e obwód podstawy wynosi 32 m.

Zad. 5. Ile litrów wody nale»y wla¢ do akwarium o wymiarach 30 cm× 60 cm× 28 cm aby

napeªni¢ je do 3
4
wysoko±ci?

1Zad. 1, 2, J, J Bednarczuk, Matematyczne gwiazdki, wyd. Aksjomat Toru« 2019
2Zad. 3, 4, 5, zadania autorskie
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Klasa 5. Geometria ZADANIA Z GWIAZDK�

Zestaw 5.2.4 Graniastosªupy

Odpowiedzi

Zad. 1. Odp. To sze±cian o kraw¦dzi 5. Wszystkie maªe sze±ciany, które nie maj¡ »adnej

czerwonej ±ciany, tworz¡ sze±cian o kraw¦dzi dªugo±ci 3, takich maªych sze±cianów

bez »adnej czerwonej kraw¦dzi jest wi¦c 27.

Zad. 2. Odp. V du»ego sze±cianu = 33 + 43 + 53 = 216 cm3

Kraw¦d¹ du»ego sze±cianu ma dªugo±¢ = 6 cm.

Zad. 3. Odp. Je±li wymiary podstawy graniastosªupa zwi¦kszymy dwukrotnie, to jego ob-

j¦to±¢ zwi¦kszy si¦ czterokrotnie (4x).

Rozwi¡zanie: Pp = 16 cm · 20 cm = 320 cm2; V = 320 cm2 · 30 cm = 9600 cm3.

Powi¦kszamy dwukrotnie wymiary podstawy:

a = 2 · 16 cm = 32 cm, b = 2 · 20 cm = 40 cm

Pp = 32 cm · 40 cm = 1280 cm2; V = 1280 cm2 · 30 cm = 38400 cm3.

38400 cm3 : 9600 cm3 = 4.

Zad. 4. Odp. Pole jednej ±ciany bocznej wynosi 48 m2.

Rozwi¡zanie: Pc = 320 m2; Obwkwadratu = 32 m

a = 32 m : 4 = 8 m; Pp = 8 m · 8 m = 64 m2; 2 · 64 m2 = 128 m2.

Pb = 320 m2 − 128 m2 = 192 m2; Pb1 = 194 m2 : 4 = 48 m2.

Zad. 5. Odp. Aby napeªni¢ akwarium do 3
4
wysoko±ci nale»y wla¢ 37,8 l wody.

Rozwi¡zanie: 1dm3 = 1litr

30 cm× 60 cm× 28 cm

3 dm× 6 dm× 2, 8 dm
3
4
· 2, 8 dm = 2, 1 dm; V = 3 dm · 6 dm · 2, 1 dm = 37, 8 dm3 = 37, 8 litra.

68 sie¢ wspóªpracy "Matematyka - uczy¢ skutecznie"



Klasa 5. Geometria ZADANIA Z GWIAZDK�

Zestaw 5.2.5 Graniastosªupy
[Powrót]

Zad. 1. Dany jest sze±cian zªo»ony z o±miu jednakowych sze±ciennych klocków o kraw¦dzi

dªugo±ci 1. Z tego sze±cianu wyj¦to dwa klocki. Oblicz pole powierzchni nowej bryªy.

Rozwa» nowe mo»liwo±ci.

Zad. 2. Na dwóch ±cianach sze±cia-

nu narysowano dwa kwadra-

ty. Na siatce tego sze±cianu

zaznacz drugi kwadrat.

Zad. 3. . Gosia i Zosia bawiªy si¦ klockami. Najpierw Gosia

uªo»yªa budowl¦, któr¡ przedstawiono na rysunku

obok. Nast¦pnie Zosia doªo»yªa do konstrukcji Gosi

tyle klocków, »e powstaª sze±cian. Ile najmniej kloc-

ków musiaªa doªo»y¢ Zosia?

Zad. 4. Osiem identycznych sze±cianów o pojemno±ci 1 l ka»-

dy zapakowano w sze±cienn¡ paczk¦. Owini¦to j¡ pa-

pierem i przywi¡zano sznurkiem tak jak pokazuje ry-

sunek. Ile dm2 papieru zu»yto do owini¦cia tej paczki,

a ile dm sznurka? Dodatkowo dolicz 10% papieru na

wszystkie zakªadki oraz 50 cm sznurka na kokardk¦.

Zad. 5. W czasie ulewnego deszczu grunt pokryªa warstwa wody o grubo±ci 10 mm. Ile litrów

wody spadªo na 60 � arow¡ prostok¡tn¡ dziaªk¦? Ile to wiader wody? (Pojemno±¢

wiadra to 12 l).

1Zad. 1, 2, J. Bednarczuk, J. Bednarczuk, Matematyczne gwiazdki, wyd. Aksjomat, 2020
2Zad. 3, 4, M. Rosóª, E. Wili«ska, R. Dró» Konkursy matematyczne dla szkoªy podstawowej. Zbiór

zada« z konkursów w województwie kujawsko-pomorskim wyd. Aksjomat, 2017
3Zad. 5, S. Kalisz, J. Kulbicki, H. Rudzki Matematyka na szóstk¦. Zadania dla klasy V, wyd. Nowik,

2020
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Zestaw 5.2.5 Graniastosªupy

Odpowiedzi

Zad. 1. Odp. Cz¦±ci¡ wspóln¡ usuni¦tych klocków mo»e by¢:

a) ±ciana b) kraw¦d¹ c) wierzchoªek

W pierwszym przypadku pole powierzchni nowej bryªy jest równe 22, a w pozosta-

ªych przypadkach 24.

Zad. 2. Odp.

Zad. 3. Odp. Zosia doªo»yªa 75 klocków.

Rozwi¡zanie: Liczb¦ klocków z których zbudowana jest wie»a mo»na policzy¢ ko-

lumnami: 3 · 4 + 5 · 3 + 2 · 7 + 9 = 12 + 15 + 14 + 9 = 50, lub warstwami:

25−1+16−1+9−1+4−1 = 50. Najmniejsz¡ kostk¦ sze±cienn¡ mo»na zbudowa¢

z 5 · 5 · 5 = 125 klocków. 125− 50 = 75 klocków.

Zad. 4. Odp. Do owini¦cia paczki potrzeba 26, 4 dm2 papieru. Do przewi¡zania zu»yto

29 dm sznurka.

Rozwi¡zanie: Sze±cian o pojemno±ci 1 l ma kraw¦d¹ 1 dm. Sze±ciany w paczce

ustawiono w dwóch warstwach po 4 sze±ciany w ka»dej. Dlatego paczka ma kraw¦d¹

o dªugo±ci 2 dm.

Zad. 5. Odp. Spadªo 60000 litrów wody. Jest to 5000 wiader.

Rozwi¡zanie: Rozwi¡zanie : Pp = 60a = 6000 m2 = 600000 dm2; H= 10 mm =

0, 1 dm; V = 600000 dm2 · 0, 1 dm = 60000 dm3 = 60000l; 60000l : 12l = 5000.
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Zestaw 5.3.1 Mix po klasie 5
[Powrót]

Zad. 1. Ala narysowaªa prostok¡t o polu 4, 5 cm2, a Adam powi¦kszyª ten prostok¡t w pew-

nej skali. Otrzymaª prostok¡t o polu 112, 5 cm2 W jakiej skali narysowaª Adam

rysunek Ali?

Zad. 2. W trzech naczyniach byªo 10,5 litra mleka. Je»eli z drugiego naczynia przelejemy

do pierwszego 0,7 litra mleka, a do trzeciego 0,5 litra mleka, to we wszystkich trzech

naczyniach b¦dzie taka sama ilo±¢ mleka. Ile mleka byªo pocz¡tkowo w ka»dym

naczyniu?

Zad. 3. Na pomalowanie ±cian pokoju kupiono 25 litrów farby w trzech kolorach: biaª¡, »ólt¡

i zielon¡. Ile litrów biaªej farby kupiono, je±li farby zielonej byªo o 3 litry wi¦cej ni»

biaªej i 2 razy mniej ni» »óªtej?

Zad. 4. Za 12 piór i 6 dªugopisów zapªacono 120 zªotych. Jaka jest cena dªugopisu, a jaka

pióra, je»eli dªugopis jest o 7 zªotych ta«szy od pióra?

Zad. 5. Troje dzieci rozpocz¦ªo jednocze±nie ±piewanie swojego refrenu. Ka»d¡ sylab¦ dzieci

wy±piewuj¡ przez sekund¦. Pierwsze dziecko ±piewa: do, re, bum, drugie dziecko

±piewa: la, la, la, mi, mi, bum, trzecie dziecko ±piewa: mi, mi, la, bum. Kiedy po raz

pierwszy zabrzmi potrójne �bum�?

1Zad. 2, W. �¦ska, S. �¦ski, Zbiór zada« dla ASA, O�cyna Wydawniczo-Poligra�czna �Adam�, War-

szawa 2001
2Zad. 1, 3, 5, zadania autorskie
3Zad. 4, S. Durydiwka, W. i S. �¦scy, T. Oleksak, Mog¦ zosta¢ Pitagorasem, O�cyna Wydawniczo-

Poligra�czna �Adam�.
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Zestaw 5.3.1 Mix po klasie 5

Odpowiedzi

Zad. 1. Odp. Skala 5 : 1

Zad. 2. Odp. W pierwszym naczyniu byªo 2.8 litra, w drugim 4, 7 litra, a w trzecim 3 litry

mleka.

Rozwi¡zanie: 10, 5 : 3 = 3, 5,

I naczynie: 3, 5− 0, 7 = 2, 8 l;

II naczynie: 3, 5 + 0, 7 + 0, 5 = 4, 7 l;

III naczynie: 3, 5− 0, 5 = 3 l.

Zad. 3. Odp. Kupiono 4 litry biaªej farby.

Rozwi¡zanie: 25− 9 = 16, 16 : 4 = 4 l - ilo±¢ farby biaªej

Zad. 4. Odp. Cena dªugopisu wynosi 2 zª a pióra 9 zª.

Rozwi¡zanie: 120 + 6 · 7 = 162, 162
18

= 9 zª � pióro; 9− 7 = 2 zª - dªugopis.

Zad. 5. Odp. Potrójne sªowo "bum" zabrzmi po 12 sekundach.

Rozwi¡zanie: NWW (3, 6, 4) = 12
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Zestaw 5.3.2 Mix po klasie 5
[Powrót]

Zad. 1. W poni»szym kwadracie magicznym uzupeªnij puste pola liczbami naturalnymi tak,

»eby suma liczb w ka»dym wierszu, w ka»dej kolumnie i po przek¡tnych równa byªa

15.

9

3

6

Zad.2. Magda jest o 2 lata starsza od siostry i o 3 lata mªodsza od brata. Razem maj¡

37 lat. Ile lat ma ka»de z nich? Ile lat maj¡ rodzice Magdy, je»eli jest ona 3 razy

mªodsza od mamy, a mama jest o 3 lata mªodsza od taty?

Zad.3. Krzy± policzyª drzewa w sadzie i powiedziaª, »e 5
6
wszystkich drzew plus póªtora

drzewa jest równe liczbie drzew w tym sadzie, Ile drzew jest w sadzie?

Zad.4. �rednia arytmetyczna dwóch liczb wynosi 117. Jedna z tych liczb jest o 4,6 wi¦ksza

od drugiej. Jakie to liczby?

Zad.5. Od najwi¦kszej liczby trzycyfrowej o ró»nych cyfrach odj¦to najmniejsz¡ liczb¦ trzy-

cyfrow¡ o ró»nych cyfrach. Jaki wynik otrzymano?

1Zad. 1, W. �¦ska, S. �¦ski, Licz¦ z Pitagorasem, Zbiór zada« dla asa, klasa 5, wyd. ADAM 2006
2Zad. 2, Kalisz, J. Kulbicki, H. Rudzik, Matematyka na szóstk¦, Zadania dla klasy 5, wyd. Nowik 2009
3Zad. 3, P. J¦drzejewicz, A. �urek Zbiór zada« dla kóªek matematycznych w szkole podstawowej wyd.

GWO 2013
4Zad. 4, zadanie autorskie
5Zad. 5, Z. Bobi«ski, P. Nodzy«ski, Miniatury matematyczne, Uczymy si¦ my±le¢ nieszablonowo, wyd.

Aksjomat, 2003
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Klasa 5. Mix ZADANIA Z GWIAZDK�

Zestaw 5.3.2 Mix po klasie 5

Odpowiedzi

Zad. 1. Odp.

4 9 2

3 5 7

8 1 6

Zad. 2. Odp. Magda ma 12 lat, siostra 10 lat, brat 15 lat, mama 36 lat, tato 39 lat.

Rozwi¡zanie: Siostra: s lat;

Magda: s+ 2 lat;

Brat s+ 2 + 3 lat.

s+ s+ 2 + s+ 2 + 3 = 37, st¡d s = 10.

Mama: 3 · 12 = 36; tato: 36 + 3 = 39.

Zad. 3. Odp. Jest 9 drzew.

Zad. 4. Odp. Liczby te to 114,7 oraz 119,3.

Rozwi¡zanie: 117 · 2 = 234; 234− 4, 6 = 229, 4;
229,4
2

= 114, 7; 114, 7 + 4, 6 = 119, 3.

Zad. 5. Odp. Otrzymano wynik 885.

Rozwi¡zanie: 987− 102 = 885
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Klasa 5. Mix ZADANIA Z GWIAZDK�

Zestaw 5.3.3 Mix po klasie 5
[Powrót]

Zad. 1. Uzupeªnij zdania, wykorzystuj¡c dane przedstawione na

rysunku obok. Wpisz w puste miejsca tylko liczby.

a) Na rysunku widocznych jest . . . . . . ró»nych trójk¡tów.

b) Suma pól wszystkich trójk¡tów widocznych na rysun-

ku wynosi . . . . . . jednostek kwadratowych. 3 3 3

6

b

Zad. 2. Dana jest stucyfrowa liczba a, w zapisie której cyklicznie powtarza si¦ ten sam ukªad

czterech cyfr. a = 71527152 . . . 7152︸ ︷︷ ︸
100 cyfr

Oce« prawdziwo±¢ poni»szych zda«.

Liczba a jest podzielna przez 9 P F

Liczba a jest podzielna przez 12 P F

Zad. 3. Ile jest liczb pierwszych mniejszych od dziesi¦ciu tysi¦cy, których sum¡ cyfr jest 2?

Zad. 4. Zuza sprz¡ta ªazienk¦ w ci¡gu póª godziny, Agata potrzebuje na to trzy kwadran-

se. Ile czasu zajmie im posprz¡tanie ªazienki, je±li b¦d¡ pracowa¢ razem? Zaznacz

poprawn¡ odpowied¹.

A) 25 minut B) mniej ni» 20 minut C) mniej ni» kwadrans D) 20 minut

Zad. 5. Pan Jabªo«ski zapomniaª, jakie s¡ dwie ostatnie cyfry dziewi¦ciocyfrowego kodu

do sejfu. Pami¦ta tylko siedem pierwszych cyfr: 2002001**. Pami¦ta tak»e, »e ca-

ªy numer byª liczb¡ podzieln¡ przez 12. Jakie mogªy by¢ dwie ostatnie cyfry tego

numeru? Podaj wszystkie mo»liwo±ci.

1Zad. 1, LSCDN, Konkurs Matematyczny dla uczniów szkóª podstawowych, etap drugi 2022/2023
2Zad. 2, II Wojewódzki Konkurs z Matematyki dla uczniów szkóª podstawowych województwa ±wi¦-

tokrzyskiego, etap powiatowy, rok szk. 2017/2018
3Zad. 3, Zachodniopomorski Konkurs Matematyczny, etap rejonowy, rok szk. 2018/2019
4Zad. 4, Mazowiecki Konkurs Matematyczny dla uczniów szkóª podstawowych, etap wojewódzki, rok

szk. 2021/2022
5Zad. 5, Mazowiecki Konkurs Matematyczny dla uczniów szkóª podstawowych, etap szkolny, 2017/2019

75 sie¢ wspóªpracy "Matematyka - uczy¢ skutecznie"



Klasa 5. Mix ZADANIA Z GWIAZDK�

Zestaw 5.3.3 Mix po klasie 5

Odpowiedzi

Zad. 1. Odp. Ilo±¢ ró»nych trójk¡tów: 5

Suma pól trójk¡tów: 90.

Rozwi¡zanie: Suma pól trójk¡tów wynosi: 3 · 1
2
· 3 · 6 + 2 · 1

2
· 6 · 6 + 1

2
· 9 · 6 = 90

Zad. 2. Odp. FP

Zad. 3. Odp. 3

Zad. 4. Odp. B

Rozwi¡zanie: Przyjmijmy:

t - czas pracy potrzebny na posprz¡tanie ªazienki
1
30

+ 1
45

= t, st¡d t = 18 minut

Zad. 5. Odp. Wszystkie mo»liwo±ci to: 40, 04, 16, 52, 28, 64, 76, 88.

Rozwi¡zanie: Nale»y sprawdzi¢ cechy podzielno±ci przez 3 i przez 4.
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Klasa 5. Mix ZADANIA Z GWIAZDK�

Zestaw 5.3.4 Mix po klasie 5
[Powrót]

Zad. 1. Oblicz ±redni¡ tygodniow¡ temperatur¦ powietrza w Lublinie. Wiedz¡c, »e w ponie-

dziaªek wynosiªa 6◦C, we wtorek byªa ni»sza o 2 stopnie, w ±rod¦ i czwartek byªa

wy»sza o 1 stopie« ni» we wtorek, w pi¡tek wynosiªa 0◦C, w sobot¦ spadªa o póª

stopnia, a w niedziel¦ spadªa jeszcze o 1, 5◦C.

Zad. 2. Trzech kolegów z klasy Va ustaliªo, »e ka»dego dnia przez tydzie« b¦d¡ mierzy¢

swoj¡ drog¦ do szkoªy w milach.

Mila morska 1,852 km Mila ameryka«ska 1,609 km

Mila perska 1,5 km Mila rzymska 1,482 km

Mila angielska 1,524 km Mila polska 8,534 km

Paweª codziennie pokonywaª 7 mil perskich, Dawid 4 mile morskie, a Igor 5 mil

ameryka«skich. Ile ª¡cznie kilometrów pokonali chªopcy?

Zad. 3. Du»y pokój jest trzy razy wi¦kszy od maªego i zajmuje poªow¦ mieszkania. Kuchnia

z ªazienk¡ ª¡cznie zajmuj¡ 1
4
powierzchni mieszkania. Jak¡ powierzchni¦ ma miesz-

kanie, je±li przedpokój ma wymiary 1, 5 m× 4 m?

Zad. 4. Pan Marek ma kwadratow¡ dziaªk¦ o polu 40000 m2, a pan Jarek ma prostok¡tn¡

o wymiarach 150 m×300 m. Obaj panowie chc¡ ogrodzi¢ dziaªki siatk¡ � po 18zª/m

bie»¡cy. Pan Marek planuje bram¦ o szeroko±ci 4 m, a pan Jarek 5 m. Który z panów

zapªaci wi¦cej za siatk¦ i o ile wi¦cej?

Zad. 5. Mama Kasi upiekªa na szkolny kiermasz 3 rodzaje mu�nek: 60 bananowych, 36 cze-

koladowych i 84 borówkowych. Kasia pakuje mu�nki do pudeªek, tak aby zawarto±¢

ka»dego byªa taka sama. Do ilu najwi¦cej pudeªek mo»e zapakowa¢ mu�nki?

1Zad. 1, 2, 3, 4, 5, zadania autorskie
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Klasa 5. Mix ZADANIA Z GWIAZDK�

Zestaw 5.3.4 Mix po klasie 5

Odpowiedzi

Zad. 1. Odp. �rednia tygodniowa temperatura w Lublinie wynosiªa 2, 5◦C.

Rozwi¡zanie: Poniedziaªek 6◦C, wtorek 4◦C, ±roda i czwartek 5◦C, pi¡tek 0◦C,

sobota −0, 5◦C, niedziela −2◦C.

6 + 4 + 5 + 5 + 0 + (−0, 5) + (−2) = 20− 2, 5 = 17, 5◦C.

17, 5 : 7 = 2, 5◦C.

Zad. 2. Odp. Chªopcy ª¡cznie pokonali 129, 765 km.

Rozwi¡zanie: Paweª 7mil · 5dni = 35mil; 35 · 1, 5 km = 52, 5 km

Dawid 4mile · 5 = 20mil; 20 · 1, 852 km = 37, 04 km

Igor 5mil · 5 = 25mil; 25 · 1, 609 km = 40, 225 km

Razem 52, 5 km+ 37, 04 km+ 40, 225 km = 129, 765 km

Zad. 3. Odp. Mieszkanie ma powierzchni¦ 72 m2.

Rozwi¡zanie: Przedpokój P= 1, 5 · 4 = 6 m2,

Mieszkanie: x

Du»y pokój: 1
2
x

Maªy pokój: 1
2
· 1
3
= 1

6
x

Kuchnia+ªazienka: 1
4
x

1
2
x+ 1

6
x+ 1

4
x+ 6 = x

x = 12 · 6 = 72 m2

Zad. 4. Odp. Za siatk¦ zapªaci wi¦cej pan Jarek o 1782zª.

Rozwi¡zanie: Dªugo±¢ siatki pana Marka: 796 m. Koszt siatki: 14382 zª

Dªugo±¢ siatki pana Jarka: 895 m. Koszt siatki: 16110 zª.

16110− 14328 = 1782zª

Zad. 5. Odp. Kasia zapakuje mu�nki do 12 pudeªek.

Rozwi¡zanie: NWD (36, 60, 84)=12
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Klasa 5. Mix ZADANIA Z GWIAZDK�

Zestaw 5.3.5 Mix po klasie 5
[Powrót]

Zad. 1. Gosia miaªa w skarbonce 200 zª. 1
5
tej kwoty wydaªa na ksi¡»ki. Za 0, 3 pozosta-

ªej kwoty kupiªa now¡ bluzk¦, a reszt¦ pieni¦dzy przeznaczyªa na klasowy wyjazd

do teatru. Ile pieni¦dzy wydaªa na ten wyjazd?

Zad. 2. Krzy± miaª 966 znaczków w trzech klaserach. W pierwszym miaª o 233 znaczki wi¦cej

ni» w drugim, za± w trzecim tyle co w pierwszym i drugim razem. Ile znaczków miaª

Krzy± w ka»dym z tych klaserów?

Zad. 3. Babcia Zosia ma trzy wnuczki, które staraj¡ si¦ regularnie j¡ odwiedza¢. Magda

przychodzi do niej co 9 dni, Julka co 12 dni, a Diana co 18 dni. Wszystkie wnuczki

odwiedziªy babci¦ z okazji jej imienin we wtorek 28 stycznia 2020 r. Oblicz, kiedy

ponownie dziewczynki spotkaj¡ si¦ u babci? Podaj dat¦ i dzie«.

Zad. 4. Za trzy ksi¡»ki, plecak i kurtk¦ mama zapªaciªa 406 zª. Dwa takie same plecaki, kurt-

ka i trzy ksi¡»ki kosztuj¡ 491 zª. Natomiast, kurtka, dwie ksi¡»ki i plecak kosztuj¡

357 zª. Oblicz ceny tych trzech rzeczy.

Zad. 5. Odlegªo±¢ mi¦dzy miejscowo±ciami A oraz B na mapie wykonanej w skali 1 : 5 000 000

wynosi 7 cm 2 mm. W jakiej skali zostaªa wykonana mapa, na której odlegªo±¢ ta

wynosi 20 cm?

1Zad. 1, 2, 3, 4, 5, zadania autorskie

79 sie¢ wspóªpracy "Matematyka - uczy¢ skutecznie"



Klasa 5. Mix ZADANIA Z GWIAZDK�

Zestaw 5.3.5 Mix po klasie 5

Odpowiedzi

Zad. 1. Odp. 112 zª.

Rozwi¡zanie: 1
5
kwoty = 40zª.

0, 3 pozostaªej kwoty = 48 zª.

Kwota na wyjazd = 112 zª.

Zad. 2. Odp. 1.klaser = 358, 2.klaser = 125, 3.klaser = 483.

Rozwi¡zanie: Znaczki s¡ w trzech klaserach:

1.klaser = 233+ 2.klaser

2.klaser

3.klaser = 1.klaser + 2.klaser

Wszystkie znaczki = 4·2.klaser+466 = 966.

Zad. 3. Odp. 4 marca 2020 r., ±roda.

Rozwi¡zanie: NWW(9, 12, 18) = 36

28 stycznia 2020 r.+36 dni = 4 marca 2020 r.

Zad. 4. Odp. Plecak � 85 zª, ksi¡»ka � 49 zª, kurtka � 170 zª.

Rozwi¡zanie: 3·ksi¡»ka + plecak + kurtka = 406 zª. Ponadto,

3·ksi¡»ka +2·plecak + kurtka = 491 zª.

St¡d otrzymujemy, »e plecak kosztuje 85 zª.

Skoro 3· ksi¡»ka + plecak + kurtka = 406 zª, natomiast 2·ksi¡»ki + plecak + kurtka

= 357 zª, to otrzymujemy, »e ksi¡»ka kosztuje 49 zª, a w konsekwencji kurtka kosztuje

170 zª.

Zad. 5. Odp. Skala mapy to 1 : 1 800 000.

Rozwi¡zanie: Rzeczywista odlegªo±¢ = 360 km

Druga mapa:

20 cm na mapie to 360 km = 36 000 000 cm w rzeczywisto±ci,

1 cm na mapie to 1 800 000 cm w rzeczywisto±ci.
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Klasa 5. Mix ZADANIA Z GWIAZDK�

Zestaw 5.3.6 Mix po klasie 5
[Powrót]

Zad. 1. Babcia miaªa 13
4
kg m¡ki i 22

5
kg jabªek. Na szarlotk¦ zu»yªa 5

8
kg m¡ki i 3

4
ilo±ci

jabªek, na nale±niki zu»yªa 0, 4 pozostaªej ilo±ci m¡ki. Oblicz w kilogramach, o ile

mniej jabªek ni» m¡ki pozostaªo w kuchni.

Zad. 2. W czasie ulewnego deszczu grunt pokryªa warstwa wody o grubo±ci 10 mm. Ile litrów

wody spadªo na 60−arow¡ prostok¡tn¡ dziaªk¦? Ile to wiader wody o pojemno±ci 12

litrów?

Zad. 3. Obwód trapezu równoramiennego wynosi 32 m. Ka»de rami¦ ma dªugo±¢ 80 dm,

a wysoko±¢ 100 mm. Oblicz pole tego trapezu.

Zad. 4. Na jednej szalce wagi znajduje si¦ 3
5
mandarynek ze skrzyneczki i 4 odwa»niki po 20

dag. Na drugiej szalce znajduj¡ si¦ mandarynki z caªej skrzyneczki. Ile wa»¡ manda-

rynki z jednej skrzyneczki, skoro przy takim rozªo»eniu na wadze jest równowaga?

Zad. 5. Aby ponumerowa¢ wszystkie strony ksi¡»ki wykorzystano 1161 cyfr. Oblicz ile stron

ma ta ksi¡»ka.

1Zad. 2, S. Kalisz, J. Kulbicki, H. Rudzki, Matematyka na szóstk¦. Zadania dla klasy V. Wyd. Nowik

Sp.j. Opole 2022.
2Zad. 1, 3, 4, 5, zadania autorskie
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Klasa 5. Mix ZADANIA Z GWIAZDK�

Zestaw 5.3.6 Mix po klasie 5

Odpowiedzi

Zad. 1. Odp. O 3
40

kg.

Rozwi¡zanie: Reszta m¡ki = 13
4
− 5

8
− (13

4
− 5

8
) · 0, 4 = 27

40
kg,

Reszta jabªek = 22
5
− 3

4
· 22

5
= 3

5
kg,

Ró»nica = 27
40

− 3
5
= 3

40
kg.

Zad. 2. Odp. 5000 wiader.

Rozwi¡zanie: V = 60 arów · 10 mm = 60 000 litrów.

Liczba wiader = 60 000 : 12 = 5 000.

Zad. 3. Odp. 0, 8 m2.

Rozwi¡zanie: �¡czna dªugo±¢ obu podstaw = 32 m− 2 · 8 m = 16 m,

P = 16 m · 0, 1 m : 2 = 0, 8 m2.

Zad. 4. Odp. 2 kg.

Rozwi¡zanie: �¡czna waga odwa»ników to 4 · 20 dag = 80 dag.

Dostajemy, »e 2
5
mandarynek wa»y 80 dag, wi¦c caªo±¢ owoców wa»y 5·40 dag = 2 kg.

Zad. 5. Odp. 423 strony.

Rozwi¡zanie: Liczba cyfr na stronach jednocyfrowych: 9

Liczba cyfr na stronach dwucyfrowych: (99− 10 + 1) · 2 = 180

Pozostaªe cyfry: 1161− 180− 9 = 972

Liczba stron trzycyfrowych: 972 : 3 = 324

Liczb stron w ksi¡»ce: 9 + 90 + 324 = 423.
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Klasa 6. Arytmetyka ZADANIA Z GWIAZDK�

Zestaw 6.1.1 Liczby naturalne i uªamki
[Powrót]

Zad.1. Pojemniki s¡ wypeªnione farb¡ w 5
6
ich pojemno±ci. Ile spo±ród 35 pojemników

mo»na opró»ni¢, przelewaj¡c z nich farb¦ do pozostaªych i wypeªniaj¡c je w caªo±ci?

Zad.2. Mama przygotowaªa kon�tur¦ z wi±ni, sma»¡c j¡ przez dwa kolejne dni. Pierwszego

dnia w wyniku parowania ubyªo 1
5
masy wi±ni. Drugiego dnia ubyªo 3

16
masy z po-

przedniego dnia. Na koniec sma»enia mama dosypaªa 135 dag cukru i 20 g kwasku

cytrynowego. Oblicz, ile kilogramów wa»yªy otrzymane kon�tury wiedz¡c, »e wzi¦te

do produkcji wi±nie wa»yªy 4 razy wi¦cej ni» u»yty cukier.

Zad.3. Wªa±ciciel sklepu, aby mie¢ zysk z prowadzonej przez siebie dziaªalno±ci, musi ku-

powa¢ towary taniej i sprzedawa¢ dro»ej. Pan Jan zakupiª 200 kg jabªek, pªac¡c 2,40

zª za kilogram. W pierwszym tygodniu sprzedaª 3
4
jabªek z zyskiem 0, 2. W drugim

tygodniu sprzedaª 0, 4 pozostaªych jabªek z zyskiem 1
10
, a w trzecim reszt¦ jabªek

z zyskiem tylko 1
20
, przy czym ostatnie 10 kg ulegªo zepsuciu i pan Jan musiaª je

wyrzuci¢. Oblicz, ile zarobiª pan Jan na sprzeda»y tych jabªek.

Zad.4. Znajd¹ liczb¦ trzycyfrow¡, która ma nast¦puj¡ce wªasno±ci. Je±li od tej liczby odej-

miemy 7, to ró»nica ta b¦dzie podzielna przez 7. Je»eli od szukanej liczby odejmiemy

8, to ró»nica b¦dzie podzielna przez 8. Je»eli od szukanej liczby odejmiemy 9, to ró»-

nica b¦dzie podzielna przez 9.

Zad.5. Krzy± za 5 czekolad i 3 batony zapªaciª 58 zª. Franio za 4 bombonierki i 4 batony

64 zª. Gabrysia kupiªa tyle samo czekolad i bombonierek, co chªopcy razem, i 10

batonów, pªac¡c 140 zª. Ile kosztuje czekolada, ile bombonierka, a ile baton?

1Zad. 1, 5, Matematyka korepetycje kl.6., Wydawnictwo GREG, 2020
2Zad. 2, 3, 4, zadania autorskie na podstawie konkursu kuratoryjnego
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Klasa 6. Arytmetyka ZADANIA Z GWIAZDK�

Zestaw 6.1.1 Liczby naturalne i uªamki

Odpowiedzi

Zad.1. Odp. Mo»na opró»ni¢ 5 pojemników.

Rozwi¡zanie: Ilo±¢ farby w szóstym pojemniku (5
6
jego pojemno±ci) zmie±ci si¦

w pustej przestrzeni pi¦ciu poprzednich pojemników. W ten sposób mo»na opró»ni¢

co szósty pojemnik. Opró»nimy 6, 12, 18, 24 i 30 pojemnik.

Zad.2. Odp. Otrzymane kon�tury wa»yªy 4, 88 kg.

Rozwi¡zanie: 4 · 135 = 540 dag - wi±nie u»yte do produkcji kon�tur
1
5
· 540 = 108 dag - tyle odparowaªo w czasie I dnia, zostaªo 432 dag.

432 · 3
16

= 81 dag - tyle odparowaªo w czasie II dnia, zostaªo 351 dag

351 + 135 + 2 = 488 dag = 4, 88 kg

Zad.3. Odp. Pan Jan zarobiª 55,2 zª.

Rozwi¡zanie: 200 · 2, 4 = 480 zª - za tyle kupiª jabªka

432 zª - za tyle sprzedaª jabªka w I tygodniu

52, 8 zª - za tyle sprzedaª jabªka w II tygodniu

50, 4 zª - za tyle sprzedaª jabªka w III tygodniu,

432 + 52, 8 + 50, 4 = 535, 2 zª - kwota sprzeda»y jabªek przez 3 tygodnie

535, 2− 480 = 55, 2 zª

Zad.4. Odp. Szukana liczba to 504.

Rozwi¡zanie: Aby obliczy¢ liczb¦, która jest podzielna przez 7, 8 i 9 musimy znale¹¢

NWW tych liczb. NWW(7, 8, 9) = 504. Zauwa»my, »e

504− 9 = 495 - liczba podzielna przez 9,

504− 8 = 496 - liczba podzielna przez 8,

504− 7 = 497 - liczba podzielna przez 7.

Zad.5. Odp. Czekolada kosztuje 8 zª, bombonierka 10 zª, a baton 6 zª.

Rozwi¡zanie: 140−58+64 = 18 zª - ró»nica mi¦dzy cen¡ zakupów Gabrysi, a sum¡

cen zakupów chªopców

18 : 3 = 6 zª - cena za jeden baton

(58− 3 · 6) : 5 = 8 zª - cena za jedn¡ czekolad¦

(64− 4 · 6) : 4 = 10 zª - cena za jedn¡ bombonierk¦
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Klasa 6. Arytmetyka ZADANIA Z GWIAZDK�

Zestaw 6.1.2 Liczby naturalne i uªamki
[Powrót]

Zad.1. Wstaw nawiasy tak, aby otrzyma¢ prawdziw¡ równo±¢:

a) 5 · 8 + 40 : 10 = 44

b) 78− 60 : 2 + 4 = 44

c) 6 · 5 + 30 : 10 = 48

d) 52 : 4 + 3 · 3 = 48

Zad.2. Kwadrat podzielono na maªe kwadraciki (patrz rysunek). Jak¡ cz¦±ci¡ pola �gury

zacieniowanej jest pole �gury niezacieniowanej?

Zad.3. Arbuz jest o 4
5
kg ci¦»szy od 4

5
tego arbuza. Ile wa»y arbuz?

Zad.4. Pan Marek ma dziaªk¦ o powierzchni 13,5 ara. Jaka jest powierzchnia trawnika na

tej dziaªce, je»eli stanowi on 2
3
powierzchni dziaªki? Odpowied¹ podaj w metrach

kwadratowych.

Zad.5. Puste naczynie napeªniono wod¡ do poªowy jego pojemno±ci, a nast¦pnie dolano

jeszcze trzeci¡ cz¦±¢ jego pojemno±ci. Wtedy okazaªo si¦, »e w naczyniu jest 55

litrów wody. Ile litrów wody trzeba dola¢, aby napeªni¢ caªe naczynie?

1Zad. 1, 5, J. Bednarczuk, J. Bednarczuk Matematyczne gwiazdki , wyd. Aksjomat, 2020
2Zad. 2, 3, Matematyka z wesoªym Kangurem, wyd. Aksjomat Toru«
3Zad. 4, M. Bladowska, Pomy±l i oblicz. Zbiór zada« i testów z matematyki dla uczniów klas V i VI

szkoªy podstawowej
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Zestaw 6.1.2 Liczby naturalne, uªamki

Odpowiedzi

Zad.1. Rozwi¡zanie:

a) (5 · 8) + (40 : 10) = 44

b) 78− (60 : 2 + 4) = 44

c) 6 · (5 + 30 : 10) = 48

d) (52 : 4 + 3) · 3 = 48

Zad.2. Odp. Pole �gury niezacieniowanej stanowi 1
4
pola �gury zacieniowanej.

Rozwi¡zanie: Przyjmuj¡c dªugo±¢ boku maªego kwadratu za jednostk¦, otrzymu-

jemy, »e du»y kwadrat ma pole 25. Figura niezacieniowana skªada si¦ z czterech

trójk¡tów, wszystkie o podstawie 1 i wysoko±ciach odpowiednio 2, 2, 3 i 3. Zatem

jej pole jest równe 1
2
· 1 · 2 + 1

2
· 1 · 2 + 1

2
· 1 · 3 + 1

2
· 1 · 3 = 5. St¡d pole �gury

zacieniowanej jest równe 25 � 5 = 20. Pole �gury niezacieniowanej stanowi 5
20

= 1
4

pola �gury zacieniowanej.

Zad.3. Odp. Arbuz wa»y 4 kg.

Rozwi¡zanie: 1
5
arbuza wa»y 4

5
kg, czyli arbuz wa»y 4 kg.

Zad.4. Odp. Powierzchnia trawnika wynosi 900 m2.

Rozwi¡zanie: Powierzchnia trawnika: 2
3
· 13, 5 = 9

Zamiana jednostek: 9a = 900 m2

Zad.5. Odp. Nale»y dola¢ 11 litrów wody.

Rozwi¡zanie: 1
2
+ 1

3
= 5

6

55 : 5 = 11

11 · 6 = 66

66− 55 = 11
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Zestaw 6.1.3 Liczby na co dzie«, pr¦dko±¢, droga, czas
[Powrót]

Zad.1. Pewne urz¡dzenie rozpocz¦ªo prac¦ 1 kwietnia o godzinie 8:00 rano i pracowaªo 1000

godzin. Kiedy wyª¡czono to urz¡dzenie?

Zad.2. Marek znalazª w atlasie map¦ Polski w skali 1 : 3 000 000 i odbiª j¡ na kserogra�e,

zmniejszaj¡c wymiary mapy dwukrotnie. Jaka jest skala mapy, któr¡ otrzymaª?

Zad.3. Król i jego ±wita podró»uj¡ z zamku do odlegªego letniego paªacu. Id¡ ze ±redni¡

pr¦dko±ci¡ 5km
h
. Co godzin¦ król wysyªa posªa«ca z powrotem do zamku. Ka»dy

posªaniec wraca tam z pr¦dko±ci¡ 10km
h
. Co ile minut do zamku przybywa posªaniec?

Zad.4. Paweª i Gaweª chodz¡ na basen. Paweª chodzi szybko, Gaweª chodzi wolno. Paweª

idzie na basen 20 minut, a Gaweª 30 minut. Ile minut po Gawle musi wyj±¢ Paweª,

aby dogoni¢ Gawªa w poªowie drogi na basen?

Zad.5. W dawnych czasach u»ywano ró»nych jednostek dªugo±ci. Na przykªad sznur liczyª

70 ªokci, a pr¦t 14 stóp. Ponadto sznur liczyª 140 stóp. Ile ªokci liczyª pr¦t?

1Zad. 1, 5, A. �urek, P. J¦drzejewicz, Zbiór zada« konkursowych dla klas 4-6, GWO 2020
2Zad. 2, K. Zarzycka, P. Zarzycki, Zbiór zada« Matematyka 6 z plusem, GWO
3Zad. 3, Zbiór zada« z konkursu Kangur Matematyczny BENIAMIN wyd. Aksjomat - Toru«, 2018
4Zad. 4, zadanie autorskie
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Zestaw 6.1.3 Liczby na co dzie«, pr¦dko±¢, droga, czas

Odpowiedzi

Zad.1. Odp. To urz¡dzenie wyª¡czono o póªnocy z 12 na 13 maja.

Rozwi¡zanie: Nale»y podzieli¢ 1000 przez 24:

1000 : 24 = 41 reszta 16

Urz¡dzenie to wyª¡czono po 41 dniach i 16 godzinach. 1 maja o godzinie 8:00 min¦ªo

30 dni pracy urz¡dzenia, wi¦c 41 dni pracy mieli±my 11 dni pó¹niej � 12 maja

o godzinie 8:00. 16 godzin pó¹niej, o póªnocy z 12 na 13 maja, min¦ªo 1000 godzin.

Zad.2. Odp. Skala nowej mapy to 1 : 6 000 000.

Rozwi¡zanie: 1 cm na mapie odpowiada 3 000 000 cm w rzeczywisto±ci. Mapa

zostaªa zmniejszona dwukrotnie, czyli 1 cm : 2 = 0, 5 cm. Zatem 0, 5 cm na nowej

mapie odpowiada 3 000 000 cm w rzeczywisto±ci, st¡d 1 cm odpowiada 6 000 000 cm.

Zad.3. Odp. Posªaniec przybywa do zamku co 90 minut.

Rozwi¡zanie: Poniewa» król i jego ±wita poruszaj¡ si¦ z pr¦dko±ci¡ 5km
h
, wi¦c w cza-

sie jednej godziny od wysªania posªa«ca oddalaj¡ si¦ od zamku o 5 km. Ka»dy kolejny

posªaniec ma wi¦c do przebycia drog¦ dªu»sz¡ o 5 km ni» jego poprzednik. Na nadro-

bienie tego dystansu potrzebuje póª godziny, czyli 30 min. Oznacza to, »e przybywa

do zamku 60 + 30 = 90 minut po posªa«cu wysªanym przed nim.

Zad.4. Odp. Paweª powinien wyj±¢ 5 minut po Gawle.

Rozwi¡zanie: Gaweª poªow¦ drogi pokona w 15 minut, a Paweª w 10 minut, wi¦c

Paweª powinien wyj±¢ 5 minut po Gawle.

Zad.5. Odp. Pr¦t liczyª 7 ªokci.

Rozwi¡zanie: Z tego, »e 1 sznur to 70 ªokci i jednocze±nie 1 sznur to 140 stóp,

wynika, »e 1 ªokie¢ to 2 stopy. Wiemy, »e 1 pr¦t to 14 stóp, a 14 stóp to 7 ªokci,

zatem 1 pr¦t to 7 ªokci.
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Zestaw 6.1.4 Liczby na co dzie«, pr¦dko±¢, droga, czas
[Powrót]

Zad.1. Poci¡g o dªugo±ci 200 m jedzie przez tunel o dªugo±ci 200 m z pr¦dko±ci¡ 200km
h
. Ile

czasu potrzebuje on na przebycie tego tunelu?

Zad.2. Jeden rowerzysta jedzie z miasta A do miasta B z pr¦dko±ci¡ 12 km
h
, drugi rowerzysta

jedzie z miasta B do miasta A z pr¦dko±ci¡ 18 km
h
. Jaka odlegªo±¢ b¦dzie ich dzieliªa

póª godziny przed spotkaniem?

Zad.3. W Polsce co roku odbywa si¦ wy±cig rowerowy Maraton Póªnoc � Poªudnie. Jego

trasa prowadzi z Helu do Gªodówki koªo Bukowiny Tatrza«skiej. W 2020 roku trzech

zawodników pokonaªo ten dystans w czasie 38h 30min.

a) Oblicz ±redni¡ pr¦dko±¢ tych zawodników na trasie. Przyjmuj¡c za jej dªugo±¢

1000 km. Wynik wyra¹ w km
h

i zaokr¡glij do jedno±ci.

b) Jak dªugo zaj¦ªoby tym zawodnikom dotarcie spod Ratusza w Lublinie pod

Zamek na Wawelu, gdyby poruszali si¦ z tak¡ sam¡ ±redni¡ pr¦dko±ci¡ jak na tych

zawodach? Przyjmij odlegªo±¢ 273 km.

Zad.4. Zosia i Ada± mieszkaj¡ w Lublinie. Trenuj¡ jazd¦ rowerem, dlatego cz¦sto je»d»¡ wo-

kóª Zalewu Zemborzyckiego. Zosia pokonuje jedno okr¡»enie w czasie 1 h 12 min, za±

Ada± w ci¡gu 0,8 h. Dzi± startuj¡ razem z tego samego miejsca i umówili si¦ na za-

ko«czenie ¢wicze«, gdy ponownie spotykaj¡ si¦ na miejscu startu. Po ilu godzinach

od rozpocz¦cia trening si¦ zako«czy?

Zad.5. Dwa ±limaki, Damazy i Sebastian, ±cigaj¡ si¦ na trasie zªo»onej z trzech odcinków.

Ka»dy odcinek ma dªugo±¢ 1 metra. Damazy peªznie ze staª¡ pr¦dko±ci¡, natomiast

Sebastian pokonuje pierwszy odcinek trasy z pr¦dko±ci¡ dwa razy wi¦ksz¡ ni» Da-

mazy, drugi odcinek z tak¡ sam¡ pr¦dko±ci¡ jak Damazy, a trzeci - z pr¦dko±ci¡ dwa

razy mniejsz¡. Kto wygra i o ile metrów zwyci¦zca wyprzedzi na mecie przegrywa-

j¡cego?

1Zad. 1, Z. Bobi«ski, P. Nodzy«ski, M. Uscki, Koªo matematyczne w szkole podstawowej, Wydawnictwo

Aksjomat, Toru« 2008
2Zad. 2, A. �urek, P. J¦drzejewicz, Zbiór zada« dla kóªek matematycznych w szkole podstawowej,

GWO, Gda«sk 2015
3Zad. 3, 4, zadania autorskie
4Zad. 5, Z. Romanowicz, B. Dyda, Zadania dla przyszªych olimpijczyków, Wydawnictwo Siedmioróg,

Wrocªaw 2006
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Zestaw 6.1.4 Liczby na co dzie«, pr¦dko±¢, droga, czas

Odpowiedzi

Zad.1. Odp. Na pokonanie tunelu poci¡g potrzebuje 7,2 s.

Rozwi¡zanie: Poci¡g jedzie z pr¦dko±ci¡ 200km
h
, czyli 200000m

h
. Lokomotywa prze-

je»d»a przez tunel w czasie 0, 001 h= 0, 06 minuty = 3, 6 sekundy. Gdy lokomotywa

zaczyna wyje»d»a¢ z tunelu, ostatni wagon wje»d»a do tunelu na drugim ko«cu.

Ostatni wagon przeje»d»a tunel w takim samym czasie co lokomotywa. Zatem po-

ci¡g potrzebuje 2 · 3, 6 = 7, 2 sekundy na przejechanie tunelu.

Zad.2. Odp. Rowerzystów b¦dzie dzieliªo 15 km.

Rozwi¡zanie: Rowerzysta jad¡cy z pr¦dko±ci¡ 12 km
h
, w ci¡gu póª godziny pokona

drog¦ 6 km. Zatem póª godziny przed spotkaniem taka wªa±nie b¦dzie jego odlegªo±¢

od tego miejsca. Podobnie rowerzysta jad¡cy z pr¦dko±ci¡ 18 km
h
, póª godziny przed

spotkaniem b¦dzie w odlegªo±ci 9 km od miejsca spotkania. Zatem odlegªo±¢ mi¦dzy

rowerzystami b¦dzie wynosiªa 6 km+9 km= 15 km.

Zad.3. a) Odp. �rednia pr¦dko±¢ zawodników wynosi 26 km
h
.

Rozwi¡zanie: v = 1000 km

38 1
2
h

= 1000km
77
2
h

= 2000
77

km
h

≈ 26km
h

b) Odp. Zawodnikom trasa ta zaj¦ªaby 10,5 h.

Rozwi¡zanie: t = 273 km

26 km
h

= 10, 5 h

Zad.4. Odp. Trening zako«czy si¦ po 2,4 h.

Rozwi¡zanie: Zosia potrzebuje 1, 2 h na przejechanie jednego okr¡»enia, natomiast

Ada± 0, 8 h. Zatem NWW(1, 2; 0, 8) = 2, 4 h.

Zad.5. Odp. Wygra Damazy, wyprzedzi Sebastiana o 1
4
m.

Rozwi¡zanie:W celu uªatwienia zrozumienia rozwi¡zania, mo»emy przyj¡¢, »e Da-

mazy pokonuje ka»dy odcinek w dowolnie wybranym, konkretnym czasie. Niech b¦-

dzie to 30 min. Wtedy caª¡ drog¦ pokona w 90 min. Ponadto, Sebastian pokona

pierwszy odcinek w czasie 15 min, drugi w czasie 30 min, a trzeci w 60 min, czyli

razem 105 min. W momencie, gdy Damazy dotrze na met¦, Sebastian b¦dzie miaª

przed sob¡ jeszcze 15 minut drogi. Poniewa», ostatni odcinek pokonuje on w 60 min,
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to oznacza, »e w 15 min pokona 1
4
metra.

Inaczej: Przyjmijmy, »e upªyw czasu potrzebny na przebycie jednego odcinka przez

Damazego obrazuje prostok¡t:

Wtedy na pokonanie trzech odcinków potrzebuje trzy razy wi¦cej czasu:

Natomiast Sebastian:

- pierwszy odcinek pokonuje w poªow¦ tego czasu (pr¦dko±¢ dwa razy wi¦ksza):

- drugi odcinek pokonuje w takim samym czasie (pr¦dko±¢ taka jak Damazego):

- trzeci odcinek pokonuje w dwa razy dªu»szym czasie (pr¦dko±¢ dwa razy mniejsza):

Razem:

Z rysunków mo»emy odczyta¢, »e Damazy pokona t¦ drog¦ szybciej. Ponadto, b¦dzie

czekaª na Sebastiana poªow¦ czasu potrzebnego na przebycie przez niego jednego od-

cinka. Poniewa» Sebastian na przebycie ostatniego odcinka potrzebuje 2 razy wi¦cej

czasu ni» Damazy, to oznacza, »e w tym czasie gdy Damazy b¦dzie na niego czekaª,

pokona 1
4
odcinka, czyli 1

4
m.
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Zestaw 6.1.5 Liczby na co dzie«, pr¦dko±¢, droga, czas
[Powrót]

Zad.1. Tomek jechaª najpierw rowerem z pr¦dko±ci¡ v = 15km
h
, potem poci¡giem z pr¦d-

ko±ci¡ v = 40km
h

i na koniec samochodem z pr¦dko±ci¡ v = 60km
h
. Ka»dym z tych

pojazdów jechaª jednakowo dªugo i przejechaª ª¡cznie 230 km. Ile przebyª kilometrów

ka»dym z tych pojazdów oddzielnie i ile czasu zaj¦ªa mu podró»?

Zad.2. Dziwny jest ten Abacki. Spaceruje zawsze w jednakowym tempie, maszeruje dwa ra-

zy szybciej ni» spaceruje, a biegnie trzy razy szybciej ni» spaceruje. W poniedziaªek,

id¡c do odlegªego o 3 kilometry parku, przez kilometr spacerowaª, przez kilometr

maszerowaª i przez kilometr biegª. We wtorek przeszedª t¦ tras¦ marszem i stwier-

dziª, »e zaj¦ªo mu to o 6 minut mniej ni» w poniedziaªek. Ile czasu zaj¦ªa Abackiemu

droga do parku w poniedziaªek?

Zad.3. Pan Abacki wyruszyª jachtem na Wysp¦ Zagadkow¡. Ka»dego dnia przepªywa 22,5

mili. W nocy, gdy opuszcza »agiel, pr¡d morski spycha go 15 mil do tyªu. Którego

dnia »eglarz dotrze do Wyspy Zagadkowej, je±li odlegªo±¢ od miejsca startu wynosi

225 mil?

Zad.4. Janek przebywa codziennie dªug¡ drog¦ do szkoªy. W odlegªo±ci 1
4
drogi z domu

do szkoªy stoi szpital, na fasadzie którego znajduje si¦ zegar. W odlegªo±ci 1
3
dro-

gi znajduje si¦ stacja kolejowa. Gdy mija szpital, zegar wskazywaª godzin¦ 7:30,

a gdy zbli»aª si¦ do stacji kolejowej, zegar wskazywaª 7:35. O której godzinie Janek

wychodziª z domu i o której przychodziª do szkoªy?

Zad.5. Harcerze Janek i Piotrek obierali ziemniaki. Janek obieraª 2 ziemniaki na minut¦,

a Piotrek 3 ziemniaki na minut¦. Razem obrali 270 ziemniaków. Ile minut pracowaª

ka»dy z nich, je»eli Piotrek pracowaª 15 minut dªu»ej?

1Zad. 1, K. Soczy«ska-Toporek, C. Susek, Zadania z Minikonkursu Matematycznego dla klas V-VI

wyd. SET, Gdynia 1992
2Zad. 2, 3, L. Bogusz, P. Zarzycki, J. Zieli«ski, �amigªówki logiczne tom 2. wyd. GWO, Gda«sk 2016
3Zad. 4, B. Kordiemski, Rozrywki matematyczne, Wiedza Powszechna, Warszawa 1958
4Zad. 5, zadanie autorskie
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Zestaw 6.1.5 Liczby na co dzie«, pr¦dko±¢, droga, czas

Odpowiedzi

Zad.1. Odp. Rowerem przejechaª 30 km, poci¡giem 80 km a samochodem 120 km. Czas

podró»y to 6 godzin.

Rozwi¡zanie: Oznaczmy t - czas [w godzinach], w którym Tomek pokonaª fragment

drogi w okre±lony sposób. Po zsumowaniu poszczególnych odcinków drogi mamy

zatem 15 · t+ 40 · t+ 60 · t = 230, sk¡d dostajemy t = 2 h.

Tomek przejechaª wi¦c rowerem: 15 · 2 = 30 km, poci¡giem 40 · 2 = 80 km i samo-

chodem 60 · 2 = 120 km.

Zad.2. Odp. Droga zaj¦ªa mu 33 minuty.

Rozwi¡zanie: Niech x oznacza pr¦dko±¢, z jak¡ spaceruje Abacki. Maszeruje wi¦c

z pr¦dko±ci¡ 2x, a biegnie z pr¦dko±ci¡ 3x. Droga do parku w poniedziaªek zaj¦ªa

mu zatem: 1
x
+ 1

2x
+ 1

3x
= 11

6x
, a we wtorek 3

2x
minut.

11
6x

= 3
2x

+ 6

x = 1
18

W poniedziaªek droga do parku zaj¦ªa mu 11 : 6
18

= 33 minuty.

Zad.3. Odp. Pan Abacki dotrze do Wyspy Zagadkowej 28 dnia.

Rozwi¡zanie:W ci¡gu jednej doby ostatecznie »eglarz przeb¦dzie 7,5 mili. Dystans

225 mil osi¡gnie po 27 peªnych dobach (202,5 mili) i 22,5 milach pokonanych w ci¡gu

dnia 28. doby.

Zad.4. Odp. Janek wychodziª z domu o 7:15 a docieraª do szkoªy na 8:15.

Rozwi¡zanie: Odcinek drogi mi¦dzy szpitalem a stacj¡ to 1
12

caªej trasy z domu do

szkoªy. Zatem na pokonanie drogi z domu do szpitala Janek potrzebuje 15 minut.

Do szkoªy zatem idzie 1 godzin¦.

Zad.5. Odp. Piotrek pracowaª godzin¦, a Janek 45 minut.

Rozwi¡zanie: Przyjmijmy, »e Janek pracowaª t minut, obraª wi¦c 2t ziemniaków.

Zatem Piotrek pracowaª t + 15 minut i obraª 3(t + 15) ziemniaków. Razem obrali

270 ziemniaków, dostajemy wi¦c równanie:

2t+ 3(t+ 15) = 270, sk¡d t = 45.
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Zestaw 6.1.6 Procenty
[Powrót]

Zad.1. Tata Liczyrzepa zrobiª swoim dzieciom niespodziank¦. Kupiª dla nich przeno±ny

komputer i modem, »eby mogli ze statku wysyªa¢ wiadomo±ci do dziadków i przy-

jacióª. Laptop kosztowaª 2000 zª, a modem 1000 zª. Kilka dni pó¹niej w sklepie

wprowadzono promocj¦: nowa cena komputera wnosiªa 1600 zª, a cen¦ modemu ob-

ni»ono o 50 zª. Ile procent zaoszcz¦dziªby tata Liczyrzepa, gdyby dopiero teraz zrobiª

zakupy? Zapisz wykonane obliczenia.

Zad.2. Pierwszego dnia wycieczki Marta wydaªa 20% kieszonkowego. Drugiego dnia wydaªa

50% pozostaªej kwoty. Ile procent kieszonkowego pozostaªo Marcie?

Zad.3. Wªa±ciciel sklepu, pan Hojny, obni»yª cen¦ tabletów o 20%. Jego wspólnik kazaª

przywróci¢ poprzedni¡ cen¦. O ile procent pan Hojny musi podnie±¢ cen¦ tabletów?

Zad.4. Jeremi powiedziaª: �Czas, jaki pozostaª do póªnocy, stanowi 140% czasu, jaki upªyn¡ª

od poªudnia�. O której godzinie Jeremi powiedziaª te sªowa?

Zad.5. Na spotkaniu ze znanym pisarzem 15% uczestników dostaªo od niego autografy.

Oblicz, ile osób byªo na spotkaniu, je±li pisarz rozdaª 21 autografów?

1Zad. 1, I. Czarkowska, �amigªówki dla podstawówki dla klas 4-6, Wydawnictwo Damidos 2013
2Zad. 2, 5, zadania autorskie
3Zad. 3, 4, J. Bednarczuk, J. Bednarczuk, Matematyczne gwiazdki zbiór ciekawych zada« z matematyki

dla uczniów klas 5, 6 i wy»szych, Wydawnictwo Aksjomat, Toru« 2020
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Zestaw 6.1.6 Procenty

Odpowiedzi

Zad.1. Odp. Tata Liczyrzepa zaoszcz¦dziªby 15%.

Rozwi¡zanie: Kwota zakupu laptopa i modemu: 2000 zª + 1000zª = 3000zª

Kwota zakupu laptopa i modemu po obni»onej cenie: 1600 zª + 950 zª = 2550 zª

Zaoszcz¦dzona kwota: 450 zª

450
3000

· 100% = 15%

Zad.2. Odp. Marcie pozostaªo 40% kieszonkowego.

Rozwi¡zanie: Wydana cz¦±¢ pierwszego dnia to 20%, czyli 0,2 kieszonkowego; po-

zostaªa cz¦±¢ to 80% czyli 0,8 kieszonkowego; wydana cz¦±¢ drugiego dnia to 50%

pozostaªej kwoty, czyli 0,5 z 0,8 kieszonkowego.

Zad.3. Odp. Pan Hojny musi podnie±¢ cen¦ o 25%.

Rozwi¡zanie: Oznaczmy przez x cen¦ pocz¡tkow¡.

0, 8x - obni»ona cena tabletu

Aby wróci¢ do ceny pocz¡tkowej potrzebujemy podnie±¢ now¡ cen¦ o 0, 2x.

0, 8x to nasze nowe 100%, st¡d 0, 2x to 25%.

Zad.4. Odp. Jeremi wypowiedziaª te sªowa o godzinie 17:00.

Rozwi¡zanie: Czas który upªyn¡ª od poªudnia = 100%. Czas do póªnocy = 140%,

co daje razem 240%. Czas od poªudnia do póªnocy to 12 godzin.

240% to 12 godzin

20% to 1 godzina

100% to 5 godzin

Zad.5. Odp. Na spotkaniu byªo 140 osób.

Rozwi¡zanie: Osoby które otrzymaªy autograf to 15%, czyli 21 osób.

Zatem 5% to 7 osób, a 100% to 140 osób.
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Klasa 6. Arytmetyka ZADANIA Z GWIAZDK�

Zestaw 6.1.7 Procenty
[Powrót]

Zad.1. Park miejski w ksztaªcie prostok¡ta miaª wymiary 0,15 km x 75 m. Wymiary tego

parku zwi¦kszono o 15%. O ile arów powi¦kszyªa si¦ powierzchnia parku? Wynik

podaj z dokªadno±ci¡ do 1 ara.

Zad.2. Znajd¹ liczb¦ dwucyfrow¡, w której suma cyfry dziesi¡tek i cyfry jedno±ci wynosi 8,

a cyfra jedno±ci stanowi 60% cyfry dziesi¡tek.

Zad.3. Pod koniec listopada cena nart wzrosªa o 35%, a w marcu zmniejszyªa si¦ o 35%.

Czy po obni»ce sezonowej cena nart wzrosªa czy zmalaªa w porównaniu do ceny

z pocz¡tku listopada. O ile procent?

Zad.4. Jaki procent liczb naturalnych wi¦kszych od 100 i mniejszych od 200 stanowi¡ liczby

podzielne przez 3 i 5 jednocze±nie?

Zad.5. Cena roweru po 27% obni»ce wynosi 2555 zª. O ile zªotych obni»ono cen¦ roweru?

Zapisz obliczenia.

1Zad. 1, 2, 3, 4, 5, zadania autorskie
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Klasa 6. Arytmetyka ZADANIA Z GWIAZDK�

Zestaw 6.1.7 Procenty

Odpowiedzi

Zad.1. Odp. Powierzchnia parku powi¦kszyªa si¦ o 36 arów.

Rozwi¡zanie: 150 · 75 = 11 250 m2 = 112, 5 a

1, 15 · 150 = 172, 5 ; 1, 15 · 75 = 86, 25 m

172, 5 · 86, 25 = 14 878, 125 m2 = 148, 78125 a

148, 78125 a− 112, 5 a = 36, 28125 a = 36 a.

Zad.2. Odp. Szukana liczba to 53.

Rozwi¡zanie:

Liczby speªniaj¡ce pierwszy warunek to: 17, 71, 26, 62, 35, 53, 44.

Liczba, w której cyfra jedno±ci jest mniejsza od cyfry dziesi¡tek to: 71, 62 i 53.

Liczba, w której cyfra jedno±ci stanowi 60% cyfry dziesi¡tek to 53,

poniewa» 0, 6 · 5 = 3.

Zad.3. Odp. Cena nart zmalaªa o 12,25%.

Rozwi¡zanie: Przyjmijmy, »e cena nart wynosi 100 zª.

1, 35 · 100 = 135 zª � cena po podwy»ce

0, 65 · 135 = 87, 75 zª � cena po obni»ce

(100− 87, 75) : 100 = 0, 1225 = 12, 25%

Zad.4. Odp. Liczby te stanowi¡ okoªo 7%.

Rozwi¡zanie: Jest 99 liczb wi¦kszych od 100, a mniejszych od 200.

Liczby podzielne jednocze±nie przez 3 i 5 to: 105, 120, 135, 150, 165, 180 i 195.

Takich liczb jest 7, wi¦c stanowi¡ one 7
99

czyli okoªo 7% wszystkich liczb.

Zad.5. Odp. Cen¦ roweru obni»ono o 945 zª.

Rozwi¡zanie: 2555 : 73 = 35

35 · 100 = 3500

3500− 2555 = 945

97 sie¢ wspóªpracy "Matematyka - uczy¢ skutecznie"



Klasa 6. Arytmetyka ZADANIA Z GWIAZDK�

Zestaw 6.1.8 Liczby dodatnie i ujemne
[Powrót]

Zad.1. Oblicz, ile nale»y doda¢ do wyniku dodawania 11 + (−18), aby otrzyma¢ wynik

odejmowania (−11)− (−18).

Zad.2. Odgadnij dwie liczby, które speªniaj¡ równanie |x− 1| = 1.

Zad.3. Ró»nica dwóch liczb wynosi −6. Oblicz odjemn¡, je»eli wiadomo, »e odjemnik jest

równy −4, 5.

Zad.4. Jaki wynik otrzymamy, gdy liczb¦ −5 podzielimy przez kwadrat liczby do niej prze-

ciwnej?

Zad.5. Wojtek obliczyª, »e ±rednia temperatura trzech kolejnych dni weekendu wynosiªa

−5◦C. W pi¡tek termometr wskazywaª −6◦C w niedziel¦ −4◦C. Jaka byªa tempera-

tura w sobot¦?

1Zad. 1, 3, 4, zadania autorskie
2Zad. 2, 5, K. Zarzycka, P. Zarzycki, Zbiór zada« Matematyka 6 z plusem, GWO
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Klasa 6. Arytmetyka ZADANIA Z GWIAZDK�

Zestaw 6.1.8 Liczby dodatnie i ujemne

Odpowiedzi

Zad.1. Odp. Nale»y doda¢ 14.

Rozwi¡zanie: Obliczamy: 11+ (−18) = −7 oraz (−11)− (−18) = (−11)+ 18 = 7.

−7 + x = 7, x = 14.

Zad.2. Odp. Liczbami speªniaj¡cymi równanie sa liczby 0 i 2.

Rozwi¡zanie: x− 1 = 1, x = 2 oraz x− 1 = −1, x = 0.

Zad.3. Odp. Odjemna jest równa −10, 5.

Rozwi¡zanie: Odjemna � odjemnik = ró»nica. Oznaczmy x � odjemna. Zatem

x− (−4, 5) = −6, sk¡d x = −10, 5.

Zad.4. Odp. Szukan¡ liczb¡ jest −1
5
.

Rozwi¡zanie: Liczb¡ przeciwn¡ do −5 jest 5. Kwadrat liczby 5 to 25. Podzielmy

−5 przez 25

(−5) : 25 = −1
5
.

Zad.5. Odp. W sobot¦ termometr wskazywaª −5�.

Rozwi¡zanie: �rednia temperatura z trzech dni weekendu wynosiªa −5◦C, to suma

temperatur byªa równa (−5◦C) · 3 = −15◦C. Zatem

−15◦C−(−6◦C)− (−4◦C) = −5◦C.
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Klasa 6. Algebra ZADANIA Z GWIAZDK�

Zestaw 6.2.1 Wyra»enia algebraiczne i równania
[Powrót]

Zad.1. Ojciec z synem potrzebuj¡ na przekopanie dziaªki 8 godzin. Sam Ojciec, pracuj¡c

w tym samym tempie, przekopuje dziaªk¦ w 12 godzin. Ile godzin zajmie ta praca

synowi?

Zad.2. W pewnej chi«skiej wiosce mieszka 29 rodzin. Ka»da rodzina ma albo jeden rower,

albo dwa rowery, albo trzy rowery. Rodzin posiadaj¡cych trzy rowery jest tyle samo,

ile rodzin które maj¡ po jednym rowerze. Ile jest rowerów w tej wiosce?

Zad.3. Andrzej jest znacznie lepszym biegaczem ni» Darek i w biegu na 100m przerywa

ta±m¦ na mecie w momencie, gdy Darek ma do przebiegni¦cia jeszcze 20m. Ich ko-

lega Janek narysowaª w odlegªo±ci 20m przed wªa±ciw¡ lini¡ startu dodatkow¡ lini¦

i powiedziaª: - niech Darek zaczyna bieg z wªa±ciwej linii startu, a Andrzej z tej do-

datkowej. Je»eli wystartuj¡ jednocze±nie i b¦d¡ biegli z tymi samymi pr¦dko±ciami,

co zwykle, osi¡gn¡ met¦ w tym samym momencie. Czy Janek ma racj¦? Je»eli nie, to

w jakiej odlegªo±ci nale»aªoby narysowa¢ dodatkow¡ lini¦, aby przy równoczesnym

starcie obaj biegacze znale¹li si¦ jednocze±nie na mecie?

Zad.4. W szkolnej wycieczce braªa udziaª caªa klasa VIb. W drodze doszªo jednak do nie-

porozumie« i uczestnicy rajdu podzielili si¦ na dwie grupy. Gdyby Zosia przeszªa

z grupy pierwszej do drugiej, to w pierwszej grupie byªaby 1
3
klasy. Gdyby Adam,

Marian i Wojtek przeszli z grupy drugiej do pierwszej, to w grupie tej znalazªaby

si¦ poªowa klasy. Ilu uczniów ucz¦szcza do VIb?

Zad.5. Babcia miaªa w spi»arni 24 jednakowe sªoiki z kon�turami. Ka»dy sªoik jest za-

mkni¦ty hermetycznie. Jest tam pi¦¢ sªoików peªnych, 11 napeªnionych do poªowy

i 8 napeªnionych w 75%. Babcia chciaªa sprawiedliwie obdzieli¢ trzech wnuków tak,

aby ka»dy otrzymaª t¦ sam¡ liczb¦ sªoików i tak¡ sam¡ ilo±¢ kon�tur. Czy potra�sz

pomóc babci? Ile rozwi¡za« ma to zadanie?

1Zad. 1, 2, 3, 4, Zbigniew Romanowicz, Bartªomiej Dyda, Zadania dla przyszªych olimpijczyków, wyd.

Siedmioróg, 2013
2Zad. 5, Zbigniew Romanowicz, Edward Piegat, Sto zada« z bªyskiem, wyd. Dolno±l¡skie Wydawnictwo

Edukacyjne, 1997
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Klasa 6. Algebra ZADANIA Z GWIAZDK�

Zestaw 6.2.1 Wyra»enia algebraiczne, równania

Odpowiedzi

Zad.1. Odp. Przekopanie dziaªki zajmie synowi 24 godziny.

Rozwi¡zanie: W ci¡gu 8 godzin ojciec przekopie 8
12

= 2
3
dziaªki. Wobec tego w 8

godzin syn przekopuje 1− 2
3
= 1

3
dziaªki, czyli syn kopie dwa razy wolniej ni» ojciec.

St¡d wniosek, »e syn b¦dzie potrzebowaª 2 · 12 = 24 godzin na przekopanie caªej

dziaªki.

Zad.2. Odp. W wiosce jest 58 rowerów.

Rozwi¡zanie: Je±li ka»da rodzina, która ma trzy rowery, oddaªaby jeden pojazd

rodzinie maj¡cej tylko jeden rower, to ka»da rodzina w wiosce miaªaby po dwa

rowery. Wobec tego wszystkich rowerów w wiosce jest 29 · 2 = 58.

Zad.3. Odp. Janek nie ma racji. Dodatkow¡ lini¦ nale»y narysowa¢ 25 m przed wªa±ciw¡

lini¡ startu.

Rozwi¡zanie: Startuj¡c z linii dodatkowej, Andrzej ma do przebiegni¦cia 120 m.

Przebycie 100 m zajmuje mu tyle samo czasu, co Darkowi przebiegni¦cie 80 m. St¡d

wniosek, »e Andrzej,zaczynajac 20 m wcze±niej, zrówna si¦ z Darkiem po przebyciu

100 m, czyli 20 m przed osi¡gni¦ciem mety, a na ostatnich 20 m wyprzedzi rywala.

Janek nie ma wi¦c racji. Zauwa»my »e przebycie 25 m zajmuje Andrzejowi tyle czasu,

co Darkowi przebiegni¦cie 20 m. Oznacza to, »e Andrzej przebiegnie 5 · 25 = 125 =

100 + 25 m w tym samym czasie, co Darek 5 · 20 = 100 m.

Zad.4. Odp. Klasa VIb liczy 24 uczniów.

Rozwi¡zanie: x-liczba uczniów w pierwszej grupie

3(x− 1) = 2(x+ 3)x = 9

3(9− 1) = 3 · 8 = 24

Zad.5. Odp. Zadanie ma trzy rozwi¡zania:

peªne

Napeªn.

do
poªowy

Napeªn.

w 75% peªne

Napeªn.

do
poªowy

Napeªn.

w 75% peªne

Napeªn.

do
poªowy

Napeªn.

w 75%

1. wnuczek 0 2 6 1 3 4 1 3 4

2. wnuczek 2 4 2 2 4 2 1 3 4

3. wnuczek 3 5 0 2 4 2 3 5 0
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Klasa 6. Algebra ZADANIA Z GWIAZDK�

Zestaw 6.2.2 Wyra»enia algebraiczne i równania
[Powrót]

Zad.1. Jabªka kosztowaªy a zª za kilogram, a gruszki byªy dwa razy dro»sze. Marysia kupiªa

1,70 kg jabªek i 90 dag gruszek. Zapªaciªa banknotem pi¦¢dziesi¦ciozªotowym. Ile

reszty otrzymaªa? Odpowied¹ podaj w postaci wyra»enia algebraicznego i upro±¢ je.

Zad.2. Je±li pewn¡ liczb¦ zwi¦kszymy o±miokrotnie, a nast¦pnie wynik zmniejszymy o po-

ªow¦ to otrzymamy kwadrat liczby 6. Znajd¹ t¦ liczb¦.

Zad.3. Ró»nica dwóch liczb wynosi 36 a ich suma 80. Oblicz te liczby.

Zad.4. �wi¦tuj¡c rocznic¦ ±lubu pewna para zapaliªa ±wiec¦, która spala si¦ caªkowicie w

ci¡gu 13 godzin. Zostaªa ona zgaszona po 5 godzinach i okazaªo si¦, »e pozostaªo 10

cm ±wiecy. Jaka dªuga byªa ±wieca na pocz¡tku?

Zad.5. Dla pewnych liczb x i y warto±¢ wyra»enia 5x− 3y jest równa (−3). Oblicz dla tych

samych x i y warto±¢ wyra»e«: 1
2(5x−3y)

oraz 15x− 9y.

1Zad. 1, 2, 3, 4, 5, zadania autorskie
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Klasa 6. Algebra ZADANIA Z GWIAZDK�

Zestaw 6.2.2 Wyra»enia algebraiczne, równania

Odpowiedzi

Zad.1. Odp. 50− 3, 5a

Rozwi¡zanie: 50− (1, 7a+ 2a · 0, 9) = 50− 3, 5a

Zad.2. Odp. Szukan¡ liczb¡ jest 9.

Rozwi¡zanie: x � szukana liczba

8x : 2 = 62

x = 9

Zad.3. Odp. Te liczby to 58 i 22.

Rozwi¡zanie: x � jedna liczba

80− x � druga liczba

x− (80− x) = 36

Zad.4. Odp. Dªugo±¢ ±wiecy na pocz¡tku wynosiªa 16,25 cm.

Rozwi¡zanie: x - dªugo±¢ ±wiecy na pocz¡tku

8
13
x = 10

x = 16, 25

Zad.5. Odp. −1
6
; −9

Rozwi¡zanie: Skoro 5x− 3y = −3, mamy wi¦c:

1
2(5x−3y)

= 1
2·(−3)

= −1
6

oraz

15x− 9y = 3(5x− 3y) = 3 · (−3) = −9.
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Klasa 6. Algebra ZADANIA Z GWIAZDK�

Zestaw 6.2.3 Wyra»enia algebraiczne i równania
[Powrót]

Zad.1. Bilet wst¦pu do muzeum dla osoby dorosªej kosztuje 8 zª. Dzieci pªac¡ poªow¦ tej

ceny. W ubiegª¡ sobot¦ muzeum odwiedziªo 50 osób pªac¡c za bilety ª¡cznie 320 zª.

Ilu dorosªych byªo w±ród zwiedzaj¡cych?

Zad.2. Do trzech sklepów dostarczono cukier. Do pierwszego i drugiego ª¡cznie 400 kg. Do

drugiego i trzeciego 300 kg, do pierwszego i trzeciego 440 kg. Ile cukru dostarczono

do ka»dego sklepu?

Zad.3. Worek cementu wa»y 5 kg i jeszcze póª worka i jeszcze ¢wier¢ worka. Ile wa»y worek

cementu?

Zad.4. Milena ma trzy ±wiece, z których jedna spala si¦ w ci¡gu 4 minut, druga w ci¡gu

5 minut, a trzecia w ci¡gu 9 minut. Zapalenie i gaszenie ka»dej ±wiecy odbywa si¦

bªyskawicznie. W jaki sposób za pomoc¡ tych ±wiec Milena mo»e odmierzy¢ 6 minut?

Zad.5. Napisz uªamek równy 4
3
tak, aby ró»nica mi¦dzy licznikiem, a mianownikiem tego

uªamka wynosiªa 5

1Zad. 1, zadanie autorskie.
2Zad. 2, Z. Bobi«ski, P. Nodzy«ski, M. Uscki,Koªo matematyczne w szkole podstawowej, wyd. Aksjo-

mat, Toru« 2008.
3Zad. 3, Zbiór zada« klasa 6 wyd. Nowa Era, 2019.
4Zad. 4, J. Bednarczuk, J. Bednarczuk, Matematyczne gwiazdki, wyd. Aksjomat, Toru« 2020.
5Zad. 5, Z. Bobi«ski, P. Nodzy«ski, M. Uscki, Liga zadaniowa, wyd. Aksjomat, Toru« wydanie drugie.
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Klasa 6. Algebra ZADANIA Z GWIAZDK�

Zestaw 6.2.3 Wyra»enia algebraiczne, równania

Odpowiedzi

Zad.1. Odp. Byªo 30 dorosªych.

Rozwi¡zanie: x - ilo±¢ dorosªych

50− x - ilo±¢ dzieci

8x - koszt biletów dla dorosªych

4 · (50− x) - koszt biletów dla dzieci

Rozwi¡zujemy równanie: 8x+ 4(50− x) = 320, sk¡d dostajemy x = 30.

Zad.2. Odp. W I sklepie byªo 270 kg cukru, w II 130 kg, a w III 170 kg.

Rozwi¡zanie: I+ II = 400 kg

II+ III = 300 kg

z powy»szych zale»no±ci dostajemy I = III+ 100 kg

I+ III = 440 kg, gdzie po wstawieniu w miejsce I powy»szej zale»no±ci otrzymujemy

III+ 100 kg+ III = 440 kg, sk¡d III = 170 kg.

W konsekwencji mamy II = 130 kg oraz I = 270 kg.

Zad.3. Odp. 20 kg

Rozwi¡zanie: worek = w

w = 5 kg+ 0, 5w + 0, 25w

w = 20 kg

Zad.4. Odp. Zapalamy jednocze±nie wszystkie trzy ±wiece. Czekamy a» 4 minutowa zga±nie

i gasimy pozostaªe dwie. Druga ±wieca b¦dzie paliªa si¦ jeszcze przez 1 minut¦,

a trzecia przez 5 minut, czyli razem 6 minut.

Zad.5. Odp. Szukany uªamek to 20
15

Rozwi¡zanie: 4
3
= x

x−5

x = 20
15
.
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Klasa 6. Geometria ZADANIA Z GWIAZDK�

Zestaw 6.3.1 Figury na pªaszczy¹nie
[Powrót]

Zad. 1. W trapezie równoramiennym z wierzchoªków k¡tów rozwartych poprowadzono wyso-

ko±ci, które podzieliªy trapez na kwadrat o boku 6 cm i dwa trójk¡ty równoramienne.

Oblicz pole tego trapezu.

Zad. 2. Narysuj takie trzy ró»ne prostok¡ty, »eby ka»dy mo»na byªo podzieli¢ odcinkami na

siedem kwadratów (niekoniecznie takich samych). Podaj wymiary tych prostok¡tów.

Zad. 3. W pewnym trapezie suma miar k¡tów przy jednej podstawie jest dwa razy wi¦ksza

od sumy miar k¡tów przy drugiej podstawie. Jeden z k¡tów trapezu ma miar¦ 70◦.

Oblicz miar¦ pozostaªych k¡tów trapezu. Podaj wszystkie mo»liwo±ci.

Zad. 4. Chªopcy zbudowali trójk¡t równoramienny, ukªa-

daj¡c przylegaj¡ce do siebie, wyci¦te z kartonu

mniejsze trójk¡ty równoramienne. Mniejszy trój-

k¡t ma obwód równy 18 cm, a jego podstawa jest

równa 4 cm. Oblicz obwód powstaªego trójk¡ta,

wiedz¡c, »e uªo»yli ten trójk¡t z 25 mniejszych

trójk¡tów równoramiennych.

Zad. 5. Obwód trójk¡ta równoramiennego jest równy 53. Dªugo±¢ jednego z boków jest równa

13. Wyznacz dªugo±ci boków tego trójk¡ta. Ile rozwi¡za« ma to zadanie?

1Zad. 1, 2, 3, 4, J. i J. Bednarczuk, Matematyczne Gwiazdki. Zbiór zada« ciekawych dla klas 5, 6 i

wy»szych
2Zad. 5, R. Gancarczyk, Matematyka. Korepetycje dla klas 6, wyd. Greg
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Klasa 6. Geometria ZADANIA Z GWIAZDK�

Zestaw 6.3.1 Figury na pªaszczy¹nie

Odpowiedzi

Zad.1. Odp. Pole trapezu jest równe 72 cm2.

Rozwi¡zanie: Pole kwadratu jest równe 36 cm2. Oba trójk¡ty s¡ prostok¡tne i rów-

noramienne i mo»na je zªo»y¢ w kwadrat o boku 6 cm.

Zad.2. Odp.

Zad.3. Rozwi¡zanie: Rozpatrzmy 2 przypadki:

1) K¡t o mierze 70◦ jest k¡tem przy dªu»szej podstawie. Wówczas drugi k¡t przy

dªu»szej podstawie jest równy 50◦, a k¡ty przy krótszej podstawie maj¡ 110◦ i 130◦.

2) K¡t o mierze 70◦ jest k¡tem przy krótszej podstawie. Wówczas drugi k¡t przy

krótszej podstawie jest równy 170◦, a k¡ty przy dªu»szej podstawie maj¡ 110◦ i 10◦.

Zad.4. Odp. Obwód tego trójk¡ta wynosi 90 cm.

Rozwi¡zanie: Jedno rami¦ mniejszego trójk¡ta b¦dzie wynosiªo a = (18− 4) : 2 =

7 cm. W trójk¡cie zbudowanym z 25 trójk¡tów jedno rami¦ b¦dzie skªadaªo si¦ z 5

ramion mniejszego trójk¡ta i 5 podstaw mniejszego trójk¡ta. L = 2·5·7+5·4 = 90 cm.

Zad.5. Odp. Zadanie ma jedno rozwi¡zanie. Dªugo±ci boków trójk¡ta wynosz¡ 13, 20, 20.

Rozwi¡zanie: Poniewa» jest to trójk¡t równoramienny rozwa»ymy 2 przypadki:

1) Podstawa ma dªugo±¢ 13. Wtedy ka»de rami¦ ma dªugo±¢ (53 − 13) : 2 = 20.

Liczby 13, 20, 20 speªniaj¡ warunek trójk¡ta.

2) Ka»de rami¦ ma dªugo±¢ 13. Wtedy podstawa ma dªugo±¢ 53−2 ·13 = 27. Liczby

13, 13, 27 nie speªniaj¡ warunku trójk¡ta.
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Zestaw 6.3.2 Bryªy
[Powrót]

Zad. 1. Z kamiennego prostopadªo±ciennego bloku wyci¦to pro-

stopadªo±cienny kawaªek, jak pokazano na rysunku. O ile

zmniejszyªa si¦ powierzchnia tego kamiennego bloku?

Zad. 2. Podstawa prostopadªo±ciennego pojemnika

1 ma pole równe 2 dm2. W pojemniku tym

lustro wody si¦ga wysoko±ci 5 cm. Pusty

pojemnik 2 o polu podstawy 1 dm2 i wyso-

ko±ci 7 cm wstawiono na dno pojemnika 1.

Poziom wody w pojemniku 1 podniósª si¦ i jej cz¦±¢ przelaªa si¦ do pojemnika 2.

Do jakiego poziomu woda wypeªniªa pojemnik 2?

Zad. 3.

Rysunek powy»ej, na lewo, przedstawia nieprzezroczyst¡ piramid¦ ABCDS o pod-

stawie kwadratowej ABCD, której wierzchoªek S le»y w ±rodku kraw¦dzi szkieletu

sze±cianu. Patrzymy na piramid¦ z góry, z doªu, z tyªu, z przodu, z lewa i z prawa.

Który z rysunków po prawo nie przedstawia »adnego z tych widoków?

Zad. 4. W czasie ulewnego deszczu grunt pokryªa warstwa wody o grubo±ci 10 mm. Ile litrów

wody spadªo na 60-arow¡ prostok¡tn¡ dziaªk¦? Ile to wiader wody? (pojemno±¢

wiadra to 12 litrów)

Zad. 5. Marcel ma dwa prostopadªo±cienne pudeªka: jedno maj¡ce kraw¦dzie 12 cm, 15 cm

i 25 cm, a drugie o kraw¦dziach 14 cm, 15 cm i 18 cm. Ma tak»e dwie reklamówki

o wymiarach 28 cm × 45 cm, otwieraj¡ce si¦ wzdªu» krótszego boku. Które z tych

pudeªek Marcel mo»e wªo»y¢ do reklamówki?

1Zad. 1, 2, 3, Z. Bobi«ski, P. Nodzy«ski, M. Uscki Matematyka bez formuª, wyd. Aksjomat, 2016
2Zad. 4, S. Kalisz, J. Kulbicki, H. Rudzki Matematyka na szóstk¦. Zadania dla klasy V, wyd. Nowik,

2002
3Zad. 5, J. Bednarczuk, J. Bednarczuk Matematyczne gwiazdki, wyd. Aksjomat, 2020
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Zestaw 6.3.2 Bryªy

Odpowiedzi

Zad.1. Odp. Pole zmniejszy si¦ o 54.

Rozwi¡zanie:

Pole powierzchni otrzymanej bryªy b¦dzie mniejsze o

sum¦ pól dwóch identycznych (zaznaczonych na rysun-

ku) prostok¡tów o wymiarach 9 × 3. Oznacza to »e pole

zmniejszy si¦ o 2 · 3 · 9 = 54.

Zad.2. Odp. Przelana woda si¦gnie do wysoko±ci 3 cm.

Rozwi¡zanie: Obj¦to±¢ wody w pojemniku 1 jest równa 0, 5 dm · 2 dm2 = 1 dm3.

Obj¦to±¢ pustego pojemnika 2 jest równa 0, 7 dm · 1 dm2 = 0, 7 dm3. Po wstawieniu

pojemnika 2 do pojemnika 1 poziom wody w pojemniku 1 podniesie si¦ i woda

w ilo±ci 1 dm3−0, 7 dm3 = 0, 3 dm3 przeleje si¦ do pojemnika 2. Poniewa» podstawa

pojemnika 2 ma powierzchni¦ 1 dm2, wi¦c przelana woda si¦gnie do wysoko±ci 3 cm.

Zad.3. Odp. Rysunek E nie przedstawia »adnego z tych widoków.

Rozwi¡zanie: rysunek A przedstawia widok piramidy z przodu,

rysunek B widok z prawej strony,

rysunek C widok z doªu,

rysunek D widok z tyªu

Zad.4. Odp. 60000 litrów, 5000 wiader.

Zad.5. Odp. Marcel mo»e wªo»y¢ do reklamówki tylko pierwsze pudeªko.

Rozwi¡zanie: Obwód otworu reklamówki jest równy 2× 28 cm = 56 cm.

Obwód najmniejszej ±ciany pierwszego pudeªka jest równy 2 · (12 + 15) = 54 cm

Obwód najmniejszej ±ciany drugiego pudeªka jest równy 2 · (14 + 15) = 58 cm.
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Zestaw 6.4.1 Mix po klasie 6
[Powrót]

Zad. 1. Przez las szªa gromada krasnoludków. W pewnym momencie jeden mówi do dru-

giego: ale nas jest dzisiaj du»o, chyba ze stu pi¦¢dziesi¦ciu. Na to ten odpowiada:

gdyby nas byªo jeszcze raz tyle, jeszcze póª, jeszcze ¢wier¢, jeszcze siedmiu to byªoby

stu pi¦¢dziesi¦ciu. Ilu krasnoludków byªo w lesie?

Zad. 2. W trójk¡cie ABC k¡t A ma 60°, k¡t B ma 70°. Przedªu»ono bok BC poza punkt C

i znaleziono na tym przedªu»eniu punkt D taki, »e |CD| = |CA|. Oblicz k¡ty trójk¡ta

ACD.

Zad. 3. �¡czna liczba wierzchoªków, kraw¦dzi i ±cian pewnego graniastosªupa wynosi 122.

Jaki wielok¡t jest podstaw¡ tego graniastosªupa? Wykonaj obliczenia z wykorzysta-

niem równania.

Zad. 4. Dwie maszyny kopaªy z dwóch stron tunel dªugo±ci 15 km. Pierwsza maszyna prze-

kopaªa 20% tej dªugo±ci, a druga 40% pozostaªej cz¦±ci tunelu. Jaka cz¦±¢ tunelu

zostaªa do przekopania? Zapisz wynik w postaci uªamka nieskracalnego.

Zad. 5. W trapezie równoramiennym ka»de z ramion ma dªugo±¢ 5 cm, a wysoko±¢ 3 cm.

Pole trapezu jest równe 30 cm2. Oblicz obwód tego trapezu.

1Zad. 1, Czasopismo "Matematyka w szkole" nr 8 stycze«-luty 2021.
2Zad. 2, 3, Czasopismo "Matematyka w szkole" nr 7 listopad-grudzie« 2000.
3Zad. 4, 5, zadania autorskie.
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Zestaw 6.4.1 Mix po klasie 6

Odpowiedzi

Zad. 1. Odp. W lesie byªo 52 krasnoludków.

Rozwi¡zanie: x+ x+ 0, 5x+ 0, 25x+ 7 = 150

2, 75x = 143

x = 52

Zad. 2. Odp. K¡ty trójk¡ta ACD: 25°, 25°, 130°.

Rozwi¡zanie: 60° + 70° = 130°
(180o−130o)

2
= 25o

Zad. 3. Odp. Podstaw¡ tego graniastosªupa jest dwudziestok¡t.

Rozwi¡zanie: 2x+ 3x+ x+ 2 = 122

x = 20

Zad. 4. Odp. Do przekopania zostaªo 12
25

tunelu.

Rozwi¡zanie: 0, 2 · 15 km = 3 km

0, 4 · 12 km = 4, 8 km

3 km+ 4, 8 km = 7, 8 km

15 km− 7, 8 km = 7, 2 km
72
150

= 12
25

Zad. 5. Odp. Obwód tego trapezu wynosi 30 cm.

Rozwi¡zanie: (a+b)·3
2

= 30

a+ b = 20

20 cm+ 10 cm = 30 cm
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Zestaw 6.4.2 Mix po klasie 6
[Powrót]

Zad. 1. Basenik ogrodowy napeªniany jest trzema kranami. Kran A mo»e napeªni¢ caªy

basen w 24 minuty, kran B w 12 minut, za± kran C w 8 minut. W jakim czasie

napeªni¡ basen trzy krany otwarte jednocze±nie?

Zad. 2. Andrzej zbiera znaczki pocztowe. 60% caªego zbioru stanowi¡ znaczki polskie, 10%

pozostaªych znaczki niemieckie. Oprócz polskich i niemieckich Andrzej ma jeszcze

72 znaczki angielskie. Ile znaczków pocztowych liczy kolekcja Andrzeja?

Zad. 3. Na trasie rajdu rowerowego jest 14 punktów kontrolnych, przy czym pierwszy punkt

jest na starcie, a ostatni na mecie. Odlegªo±¢ mi¦dzy pierwszym a pi¡tym punk-

tem jest równa 20km. Jak dªuga jest trasa rajdu, je±li odlegªo±ci mi¦dzy kolejnymi

punktami kontrolnymi s¡ jednakowe?

Zad. 4. Na osi liczbowej zaznaczono liczby 2022 i 8102. Znajd¹ liczb¦ na osi liczbowej le»¡c¡

w jednakowej odlegªo±ci od obu tych liczb.

Zad. 5. Michaª przeczytaª w pierwszym dniu 25% ksi¡»ki licz¡cej 320 stron, drugiego dnia

20% reszty. Trzeciego dnia poªow¦ tego co pierwszego i drugiego dnia razem. W po-

zostaªe dni czytaª po 32 strony dziennie. Ile dni Michaª czytaª ksi¡»k¦?

1Zad. 1, zadanie autorskie na podstawie Konkursu matematycznego dla gimnazjum 2007/2008 KO

Lublin
2Zad. 2, zadanie autorskie na podstawie Konkursu matematycznego dla gimnazjum 2005 KO Lublin
3Zad. 3, 4, 5, zadania autorskie na podstawie Wojewódzkiego konkursu matematycznego dla szkoªy

podstawowej w roku szkolnym 2019/2020 stopie« szkolny 17.10.2019 woj. podlaskie

112 sie¢ wspóªpracy "Matematyka - uczy¢ skutecznie"
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Zestaw 6.4.2 Mix po klasie 6

Odpowiedzi

Zad. 1. Odp. Caªy basen zostanie napeªniony przez trzy krany w 4 minuty.

Rozwi¡zanie: W ci¡gu 1 minuty: kran A − 1
24

basenu; kran B − 1
12

basenu; kran

C − 1
8
basenu; razem: 12

48
= 1

4
basenu.

Zad. 2. Odp. Kolekcja Andrzeja liczy 200 znaczków.

Rozwi¡zanie: Oznaczmy:

x - liczba wszystkich znaczków;

60%x - liczba znaczków polskich;

4%x - liczba znaczków niemieckich.

60%x+ 4%x+ 72 = x

x = 200

Zad. 3. Odp. Trasa rajdu wynosi 65 km.

Rozwi¡zanie: Caªa trasa skªada si¦ z 13 odcinków. Od pierwszego do pi¡tego punk-

tu s¡ cztery odcinki, a odlegªo±¢ ta wynosi 20 km. Zatem jeden odcinek ma dªugo±¢

5 km, a caªa trasa: 13 · 5 km = 65 km.

Zad. 4. Odp. Szukan¡ liczb¡ jest 5062.

Rozwi¡zanie: 8102−2022
2

= 6080
2

= 3040

2022 + 3040 = 5062

Zad. 5. Odp. Michaª czytaª ksi¡»k¦ przez 7 dni.

Rozwi¡zanie: Dzie« I: 320 : 4 = 80;

Dzie« II: 0, 2 · (320− 80) = 0, 2 · 240 = 48;

Dzie« III: (80 + 48) : 2 = 64;

Razem: 80 + 48 + 64 = 192.

(320− 192) : 32 = 4

4 + 3 = 7
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Zestaw 6.4.3 Mix po klasie 6
[Powrót]

Zad. 1. Pole powierzchni sze±cianu wynosi 96 cm2. Ile sze±cianików o kraw¦dzi 2 cm potrzeba

do jego zbudowania?

Zad. 2. Zosia zjada mini pizz¦ w 6 minut, a jej mªodsza siostra w 12 minut. Ile minut zajmie

im zjedzenie mini pizzy wspólnie?

Zad. 3. Mama upiekªa ciasteczka dla swojej trójki dzieci. 5
8
wszystkich ciasteczek zjadªa

Gosia,1
4
wszystkich ciasteczek dostaª Sta±. Dla Krystiana pozostaªo 6 ciasteczek. Ile

ciasteczek upiekªa mama?

Zad. 4. Kozaki na pocz¡tku sezonu zimowego kosztowaªy 640 zª. W styczniu ich cena zostaªa

obni»ona o 15%. W lutym ich cena zostaªa ponownie obni»ona o 50%. O ile procent

kozaki byªy ta«sze w lutym w porównaniu do pocz¡tku sezonu?

Zad. 5. Basen w ogródku Krzysia ma dªugo±¢ 10 m, szeroko±¢ 4 m i wysoko±¢ 1,5 m. Ostatnio

byª remontowany i spuszczono z niego caª¡ wod¦. Ile godzin b¦dzie trwaªo napeªnia-

nie tego basenu w caªo±ci, gdyby woda wlewaªa si¦ do niego z pr¦dko±ci¡ 100 litrów

na minut¦?

1Zad. 1, 2, 3, 4, 5, zadania autorskie
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Zestaw 6.4.3 Mix po klasie 6

Odpowiedzi

Zad. 1. Odp. Potrzeba 8 takich sze±cianików.

Rozwi¡zanie: Kraw¦d¹ wi¦kszego sze±cianu = 4 cm, bo 4 · 4 · 6 = 96

V4x4 = 4 · 4 · 4 = 64

V2x2 = 2 · 2 · 2 = 8

Liczba sze±cianików 64 : 8 = 8

Zad. 2. Odp. Razem zjadªyby mini pizz¦ w 4 minuty.

Rozwi¡zanie: Cz¦±¢ pizzy jedzona wspólnie przez dziewczynki w jedn¡ minut¦:
1
6
+ 1

12
= 1

4
.

Czas potrzebny na zjedzenie pizzy wspólnie = 4 min.

Zad. 3. Odp. Mama upiekªa 48 ciasteczek.

Rozwi¡zanie: Gosia: 5
8
ciasteczek

Sta±: 1
4
ciasteczek

Razem: 5
8
+ 1

4
= 7

8

Krystian: 1− 7
8
= 1

8
� to 6 ciasteczek

Otrzymujemy: 8 · 6 = 48 ciasteczek.

Zad. 4. Odp. W porównaniu do pocz¡tku sezonu kozaki byªy ta«sze o 57,5%.

Rozwi¡zanie: Cena kozaków w styczniu: 0, 85 · 6, 40 zª = 544 zª

Cena kozaków w lutym: 0, 5 · 544 zª = 272 zª

Caªkowity procent obni»ki = 100% · (640−272)
640

= 57, 5%

Zad. 5. Odp. Napeªnienie basenu b¦dzie trwaªo 10 godzin.

Rozwi¡zanie: V = 10 m · 4 m · 1, 5 m = 60 m3 = 60 000 l

60 000 : 100 = 600 min = 10 h
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Zestaw 6.4.4 Mix po klasie 6
[Powrót]

Zad. 1. Dany jest taki sze±ciok¡t ABCDEF, »e AD, BE i CF przecinaj¡ si¦ w jednym punkcie

oraz |AD| = |BE| = |CF | = 1. Sprawd¹, czy obwód sze±ciok¡ta ABCDEF jest

zawsze mniejszy od 6. Uzasadnij odpowied¹ i zapisz obliczenia.

Zad. 2. Mamy 3 beczki: pierwsza jest peªna wody, a dwie kolejne s¡ puste. Je»eli drug¡

beczk¦ napeªnimy wod¡ z pierwszej, to w pierwszej beczce zostanie 3
5
jej zawarto-

±ci. Je»eli nast¦pnie trzeci¡ napeªnimy wod¡ z drugiej, to w drugiej zostanie 1
6
jej

zawarto±ci. Gdyby za± z pierwszej peªnej beczki napeªni¢ wod¡ obie puste beczki:

drug¡ i trzeci¡, to w pierwszej zostanie 320 litrów wody. Jaka jest pojemno±¢ ka»dej

beczki?

Zad. 3. Dªugo±ci boków trójk¡ta s¡ w stosunku 6 : 7 : 11, a obwód wynosi 96. Oblicz dªugo±¢

najdªu»szego boku.

Zad. 4. Weronika policzyªa, »e do ponumerowania stron ksi¡»ki, któr¡ wªa±nie przeczytaªa,

zu»yto 390 cyfr. Ile stron ma ta ksi¡»ka? Ile razy w numeracji stron u»yto cyfry 6?

Zapisz obliczenia.

Zad. 5. W 2018 roku 1 wrze±nia wypadª w sobot¦. Jaki dzie« tygodnia b¦dzie 1 wrze±nia

2029 roku? Wybierz wªa±ciw¡ odpowied¹ spo±ród podanych.

A. sobota

B. niedziela

C. czwartek

D. pi¡tek

1Zad. 1, Maªopolski Konkurs Matematyczny, etap rejonowy, rok szk. 2018/2019
2Zad. 2, Mazowiecki Konkurs z Matematyki, etap wojewódzki, rok szk. 2017/2018
3Zad. 3, 4, D. Masªowska �Konkursy dla szkoªy podstawowej�, wyd. Aksjomat 2019r.
4Zad. 5, Podkarpacki Konkurs z Matematyki, etap szkolny, rok szk. 2018/2019
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Zestaw 6.4.4 Mix po klasie 6

Odpowiedzi

Zad. 1. Rozwi¡zanie: Wiemy, »e|AD| = |BE| = |CF | = 1. Przyjmijmy, »e AD, BE i CF

przecinaj¡ si¦ w punkcie S.

Wtedy: |AB| < |AS|+ |BS| i |ED| < |SD|+ |SE|.
Zatem: |AB|+ |ED| < |AS|+ |BS|+ |SD|+ |SE|.
St¡d: |AB|+ |ED| < 2.

Analogicznie pokazujemy, »e |BC|+ |EF | < 2 i |DC|+ |FA| < 2.

St¡d obwód wynosi |AB|+ |ED|+ |BC|+ |EF |+ |DC|+ |FA| < 2 + 2 + 2 < 6.

Zad. 2. Odp. Pojemno±¢ pierwszej beczki: 1200 litrów, drugiej beczki: 480 litrów, trzeciej

beczki: 400 litrów.

Rozwi¡zanie: Przyjmijmy: x � pojemno±¢ pierwszej beczki, wtedy

x− 2
5
x− 4

6
· 2
5
x = x− 320

Zad. 3. Odp. Najdªu»szy bok ma dªugo±¢ 44.

Rozwi¡zanie: Z proporcji otrzymujemy: 6x+ 7x+ 11x = 96

St¡d x = 4. Zatem najdªu»szy bok trójk¡ta ma dªugo±¢ 11 · 4 = 44.

Zad. 4. Odp. Ksi¡»ka ma 166 stron. Cyfra 6 zostaªa u»yta 34 razy.

Rozwi¡zanie: Suma cyfr u»ytych do zapisania liczb jednocyfrowych i dwucyfrowych

wynosi 9·1+90·2 = 189. Do zapisania liczb trzycyfrowych pozostaje 390−189 = 201

cyfr, czyli mo»na zapisa¢ 201 : 3 = 67 takich liczb. Ksi¡»ka ma wi¦c 99 + 67 = 166

stron. Cyfra 6 w rz¦dzie jedno±ci wyst¦puje 17 razy i w rz¦dzie dziesi¡tek te» 17

razy, czyli w sumie 34 razy.

Zad. 5. Odp. Sobota
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Zestaw 6.4.5 Mix po klasie 6
[Powrót]

Zad. 1. Jakie dziaªanie powiniene± zapisa¢ w miejsce O aby uzyska¢ mo»liwie najwi¦kszy

wynik? Jaka jest warto±¢ tego wyniku?

1, 7 : (31
4
− 22

5
)

34
5
+ 1 1

15
· 11

8

O
3, 02− [4, 2− (1, 66− 0, 36)]

3, 5 · 0, 2 + 2 · 0, 25

Zad. 2. W konkursie matematycznym liczba uczestników powi¦kszyªa si¦ w porównaniu z ro-

kiem ubiegªym o 32%. W ubiegªym roku dziewcz¦ta stanowiªy 55%, a w tym tylko

50% liczby uczestników. Czy liczba dziewcz¡t w porównaniu z rokiem ubiegªym

zmalaªa, czy wzrosªa, i o ile procent?

Zad. 3. Przedstawiony na rysunku prostok¡t skªada si¦ z sze-

±ciu kwadratów. Najmniejszy z nich ma bok dªugo±ci

2 cm. Ile wynosi pole prostok¡ta?

Uwaga: Na rysunku nie jest zachowana odpowiednia

skala!

2 cm

2 cm

Zad. 4. W trzech koszach jest 81 jabªek. W pierwszym koszu jest o 25 jabªek mniej ni»

w pozostaªych razem. W trzecim jest 50% tego, co pierwszym i drugim razem. Ile

jest jabªek w ka»dym koszu?

Zad. 5. Suma dªugo±ci kraw¦dzi sze±cianu jest równa sumie dªugo±ci kraw¦dzi bocznych

prostopadªo±cianu i wynosi 72cm. Kraw¦dzie podstawy prostopadªo±cianu wyra»aj¡

si¦ kolejnymi liczbami naturalnymi. Jakie wymiary ma prostopadªo±cian, a jaka jest

dªugo±¢ kraw¦dzi sze±cianu, je»eli bryªy te maj¡ tak¡ sam¡ obj¦to±¢?

1Zad. 1, 2, M. Rosóª, E. Wili«ska, R. Dró» Konkursy matematyczne dla szkoªy podstawowej. Zbiór

zada« z konkursów w województwie kujawsko-pomorskim wyd. Aksjomat, 2017
2Zad. 3, Z. Romanowicz, B. Dyda Zadania dla przyszªych olimpijczyków. wyd. Siedmioróg, 2022
3Zad. 4, 5, S. Kalisz, J. Kulbicki, H. Rudzki Matematyka na szóstk¦. Zadania dla klasy VI, wyd.

Nowik, 2020
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Zestaw 6.4.5 Mix po klasie 6

Odpowiedzi

Zad. 1. Odp. Aby uzyska¢ najwy»szy wynik dziaªania nale»y wstawi¢ dzielenie.

Rozwi¡zanie: Po wstawieniu dzielenia warto±¢ tego wyra»enia wynosi 4.
2
5
: 0,12

1,2
czyli 2

5
: 1
10

Zad. 2. Odp. W porównaniu z ubiegªym rokiem liczba dziewcz¡t wzrosªa o 20%.

Rozwi¡zanie:

W roku ubiegªym Obecnie

Liczba uczestników x x+ 32% = 1, 32x

Liczba dziewcz¡t 0, 55x 0, 5 · 1, 32x = 0, 66x

Ró»nica: 0, 66x− 0, 55x = 0, 11x, st¡d 11
55

= 1
5
= 20%.

Zad. 3. Odp. Pole prostok¡ta wynosi 572 cm2.

Rozwi¡zanie:

2a− 4 = a+ 4

a = 8 cm

P = (3a− 2)(3a+ 2) =

= (3 · 8− 2)(3 · 8 + 2) =

= 22 · 26 = 527 cm2.

Zad. 4. Odp. W pierwszym koszu jest 28 jabªek, w drugim � 26 jabªek, a w trzecim � 27

jabªek.

Rozwi¡zanie: a - ilo±¢ jabªek w I koszu, b - ilo±¢ jabªek w II koszu, c - ilo±¢ jabªek

w III koszu

a+ b+ c = 81

a = b+ c− 25

c = (a+ b) : 2, wi¦c 2c = a+ b

2c+ c = 81, sk¡d c = 27
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a = b+ 27− 25, wi¦c a = b+ 2

b+ 2 + b+ 27 = 81, wi¦c 2b = 81− 29

2b = 52

b = 26, za± a = 28.

Zad. 5. Odp. Kraw¦d¹ sze±cianu jest równa 6 cm, a kraw¦dzie prostopadªo±cianu wynosz¡:

4 cm, 3 cm i 18 cm.

Rozwi¡zanie: a - kraw¦d¹ sze±cianu

12a = 72 cm - suma dªugo±ci kraw¦dzi sze±cianu

a = 6 cm

Vsze±cianu = (6 cm)3 = 216 cm3

c - wysoko±¢ prostopadªo±cianu

4c = 72 cm - suma dªugo±ci kraw¦dzi bocznych prostopadªo±cianu

c = 18 cm

Vprostopadªo±cianu = a · b · c = 216 cm3

216 cm3 = a · b · 18 cm

a · b = 12 cm2

3 cm · 4 cm = 12 cm2.
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Zestaw 6.4.6 Mix po klasie 6
[Powrót]

Zad. 1. Uczniowie klas szóstych sprzedawali babeczki na kiermaszu. Klasa 6a zarobiªa � 120

zª, klasa 6b � 300 zª, klasa 6c � 480 zª, klasa 6d � 300 zª. Jako nagrod¦ za udziaª

w kiermaszu Rada Rodziców przeznaczyªa 120 zª do wydania na potrzeby klasy do

podziaªu dla wszystkich klas szóstych. Jak sprawiedliwie rozdzieli¢ nagrod¦ pomi¦-

dzy te klasy?

Zad. 2. W sklepiku szkolnym sprzedawane s¡ trzy rodzaje batoników: czekoladowe, orze-

chowe i truskawkowe. Batoników czekoladowych jest tyle samo co truskawkowych

i orzechowych ª¡cznie, a truskawkowych jest o 6 mniej ni» orzechowych. Razem jest

40 batoników. Ile batonów ka»dego rodzaju jest w sklepiku?

Zad. 3. Pudeªko ma wymiary: szeroko±¢ 54 cm, dªugo±¢ 40,5 cm i wysoko±¢ 45 cm. Jak¡

maksymaln¡ liczb¦ opakowa« czekoladek, w ksztaªcie sze±cianu o boku 4,5 cm mo»na

wªo»y¢ do tego pudeªka?

Zad. 4. Pani Kasia otworzyªa cukierni¦. Na dzie« otwarcia przygotowaªa 305 porcji ciasta.

Porcje szarlotki stanowiªy 2
5
z nich. Przez caªy dzie« pani Kasia sprzedaªa 105 porcji

szarlotki i 2
3
innych ciast, które przygotowaªa. Ile porcji ciasta pozostaªo w cukierni

pani Kasi po pierwszym dniu?

Zad. 5. W pewnym klubie sportowym dziewcz¦ta stanowi¡ 35% czªonków, a 22% dziewcz¡t

i 12% chªopców w tym klubie to 12-latki. Czy spo±ród wszystkich 12-latków w tym

klubie jest wi¦cej dziewcz¡t czy chªopców?

1Zad. 1, 2, 3, 4, 5, zadania autorskie
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Zestaw 6.4.6 Mix po klasie 6

Odpowiedzi

Zad. 1. Odp.Klasa 6a powinna dosta¢ 12zª, 6b � 30zª, 6c � 48zª, 6d � 30zª. Rozwi¡zanie:

�¡czny zysk z kiermaszu: 120 + 300 + 480 + 300 = 1200zª.

1200 : 120 = 10, czyli poszczególne klasy powinny dosta¢ odpowiednio:

Klasa 6a: 120 : 10 = 12 zª; Klasa 6b: 300 : 10 = 30 zª;

Klasa 6c: 480 : 10 = 48 zª; Klasa 6d: 300 : 10 = 30 zª.

Zad. 2. Odp. W sklepiku jest 20 batoników czekoladowych, 7 truskawkowych i 13 batonów

orzechowych.

Rozwi¡zanie: Czekoladowe + truskawkowe + orzechowe = 40

Truskawkowe + orzechowe = czekoladowe = 20

Truskawkowych jest o 6 mniej ni» orzechowych, mamy wi¦c:

20− 6 : 2 = 7 batoników truskawkowych i 20− 7 = 13 batoników orzechowych.

Zad. 3. Odp. Do pudeªka mo»na wªo»y¢ maksymalnie 1080 opakowa« czekoladek.

Rozwi¡zanie: Sprawd¹my ile opakowa« czekoladek zmie±ci si¦ w pudeªku

Na szeroko±¢ � 54 : 4, 5 = 12; Na dªugo±¢ � 40, 5 : 4, 5 = 9; Na wysoko±¢ � 45 : 4, 5 =

10.

W pudeªku zmie±ci si¦ zatem: 12 · 9 · 10 = 1080 opakowa« czekoladek.

Zad. 4. Odp. W cukierni Pani Kasi pozostaªo 78 porcji ciasta.

Rozwi¡zanie: Porcje szarlotki: 2
5
· 305 = 122;

inne: 305− 122 = 183.

Pozostaªe ciasta sprzedane pierwszego dnia: 2
3
· 183 = 122,

a wi¦c ª¡cznie Pani Kasia sprzedaªa 122 + 105 = 227, czyli zostaªo 305 − 227 = 78

porcji.

Zad. 5. Odp. W tym klubie w grupie 12-latków jest wi¦cej chªopców.

Rozwi¡zanie: 12-letnie dziewcz¦ta: 0, 35 · 0, 22 = 0, 077

12-letni chªopcy: 0, 65 · 0, 12 = 0, 078
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Zestaw 6.4.7 Mix po klasie 6
[Powrót]

Zad. 1. Uªó» kwadrat magiczny z liczb: 2, 3, 4, 12, 13, 14, 22, 23, 24.

Zad. 2. Ile kilogramów ryb zªowili trzej w¦dkarze, je»eli pierwszy zªowiª 3
4
tego co drugi,

a drugi 2
3
tego co trzeci, a trzeci zªowiª 82

5
kg ryb?

Zad. 3. Motocyklista po przejechaniu 0, 3 caªej trasy zauwa»yª, »e pozostaªo mu do przebycia

o 24 km wi¦cej, ni» przejechaª. Ile kilometrów miaª do przebycia motocyklista?

Zad. 4. Suma kolejnych trzech liczb parzystych jest równa 72. Jakie to liczby?

Zad. 5. Znajd¹ cyfr¦ jedno±ci iloczynu 11 · 23 · 37 · 49.

1Zad. 1, 2, S. Kalisz, J. Kulbicki, H. Rudzik Matematyka na szóstk¦ zadania dla klasy 6, wyd. Nowik

2009
2Zad. 3, 4, S. Durydivka, S. �¦ski, Licz¦ z Pitagorasem klasa 6, wyd. ADAM 2014
3Zad. 5, J¦drzejewicz A. �urek Zbiór zada« dla kóªek matematycznych w szkole podstawowej wyd.

GWO 2013
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Zestaw 6.4.7 Mix po klasie 6

Odpowiedzi

Zad. 1. Odp.
23 2 14

4 13 22

12 24 3

Zad. 2. Odp. 18, 2 kg ryb.

Rozwi¡zanie: 2
3
· 42

5
= 28

5
3
4
· 28

5
= 21

5
42
5
+ 28

5
+ 21

5
= 91

5
= 18, 2

Zad. 3. Odp. 60 km.

Rozwi¡zanie: 0, 3x+ 0, 3x+ 24 = x, x = 60.

Zad. 4. Odp. Liczby te to 22, 24, 26.

Rozwi¡zanie: 2x � pierwsza liczba parzysta

2x+ 2x+ 2 + 2x+ 4 = 72, x = 11.

Zad. 5. Odp. Szukana cyfra to 9.
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Zestaw 7.1.1 Liczby, dziaªania, procenty
[Powrót]

Zad. 1. Która jest godzina, je±li wiesz, »e pozostaª¡ cz¦±¢ doby stanowi 20% tej cz¦±ci, która

ju» min¦ªa?

Zad. 2. W naczyniu A znajduje si¦ pi¦¢ litrów 20-procentowego roztworu kwasu solnego,

w naczyniu B � dziewi¦¢ litrów 10-procentowego roztworu kwasu solnego. Z naczynia

A przelano do naczynia B jeden litr roztworu, dokªadnie wymieszano, a nast¦pnie

z naczynia B przelano do naczynia A jeden litr roztworu. Jak zmieniªo si¦ st¦»enie

procentowe roztworu w ka»dym naczyniu?

Zad. 3. Uzasadnij, »e liczba 20192019 − 123122 jest podzielna przez 10.

Zad. 4. Suma cyfr liczby naturalnej 41008 · 52019 zapisanej w systemie dziesi¡tkowym pozy-

cyjnym jest równa

A) 5 B) 7 C) 8 D) 13

Zad. 5. Towar dwukrotnie zdro»aª najpierw o 10%, potem o 20%, a nast¦pnie staniaª o 30%.

O ile procent ró»ni si¦ obecnie cena towaru od ceny pocz¡tkowej?

1Zad. 1, Maªopolski konkurs Matematyczny dla uczniów szkóª podstawowych, etap rejonowy, rok szk.

2018/2019
2Zad. 2, Wojewódzki Konkurs Przedmiotowy z matematyki dla uczniów szkóª podstawowych, woje-

wództwo kujawsko-pomorskie, etap rejonowy, rok szk. 2018/2019
3Zad. 3, Wojewódzki Konkurs Matematyczny dla uczniów szkóª podstawowych, województwo pomor-

skie, rok szk. 2018/2019
4Zad. 4, Konkurs z Matematyki dla uczniów szkóª podstawowych, województwo podkarpackie, etap

rejonowy, rok szk. 2018/2019
5Zad. 5, A. Giszczak, U. �api«ska �Zbiór zada« dla uczniów szkóª podstawowych -Egzaminy wst¦pne

i olimpiady matematyczne�, Wyd. Antoni Dudek, Lublin 1998
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Zestaw 7.1.1 Liczby, dziaªania, procenty

Odpowiedzi

Zad. 1. Odp. Jest godzina 20:00.

Zad. 2. Odp. St¦»enie procentowe w naczyniu A zmalaªo o 1,8 p.p. , za± w naczyniu B

wzrosªo o 1 p.p.

Rozwi¡zanie:

Naczynie B: 10% · 9 + 20% · 1 = x% · 10, st¡d x = 11%

Naczynie A: 20% · 4 + 11% · 1 = y% · 5, st¡d x = 12, 2%.

Zad. 3. Rozwi¡zanie:

20191 = . . . 9, 20192 = . . . 1, 20193 = . . . 9, 20194 = . . . 1

Zatem: 20192019 = . . . 9, 1231 = . . . 3, 1232 = . . . 9, 1233 = . . . 7, 1234 = . . . 1

Zatem: 123122 = . . . 9

St¡d otrzymujemy: . . . 9− . . . 9 = . . . 0

. . . 0 : 10 ∈ C
Cyfr¡ jedno±ci tej liczby jest 0, zatem ta liczba dzieli si¦ przez 10.

Zad. 4. Odp. Suma cyfr wynosi 8.

Rozwi¡zanie: 41008 ·52019 = 41008 ·51008 ·51008 ·53 = (4 ·5 ·5)1008 ·125 = 1001008 ·125 =

(102)1008 · 125 = 102016 · 125 = 1250 . . . 0.

Suma cyfr: 1 + 2 + 5 + 0 = 8.

Zad. 5. Odp. Jest ta«szy o 7, 6%.

Rozwi¡zanie: Przyjmijmy: x � cena pocz¡tkowa.

Cena po obu podwy»kach 1, 1 · 1, 2x = 1, 32x.

Cena po obni»ce: 0, 7 · 1, 32x = 0, 924x.

1x− 0, 924x = 0, 076x = 7, 6%x.
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Zestaw 7.1.2 Liczby, dziaªania, procenty
[Powrót]

Zad. 1. Liczb¦ x zwi¦kszono o 20%, a nast¦pnie nowo otrzyman¡ liczb¦ zmniejszono o 20%.

Jaki jest stosunek otrzymanej liczby do liczby x ?

Zad. 2. Kraw¦d¹ sze±cianu zwi¦kszono o 20%. O ile procent zwi¦kszy si¦ powierzchnia tego

sze±cianu?

Zad. 3. Cen¦ towaru zmniejszono o 10%. O ile procent nale»y j¡ powi¦kszy¢ aby wróci¢

do ceny pocz¡tkowej?

Zad. 4. Liczba a jest wi¦ksza od liczby c o 50%, a liczba b jest wi¦ksza od liczby c o 20%.

O ile procent liczba a jest wi¦ksza od liczby b?

Zad. 5. Obroty pewnej �rmy w drugim roku dziaªalno±ci wzrosªy o 10% w stosunku do pierw-

szego roku, w trzecim roku spadªy o 50%, a w czwartym podwoiªy si¦. Czy w czwar-

tym roku obroty byªy wi¦ksze, czy mniejsze ni» w pierwszym? O ile procent?

1Zad. 1, 2, zadania autorskie na podstawie Z. Bobi«ski, P. Nodzy«ski, M. Uscki, Zbiór zada« dla

uczniów zainteresowanych matematyk¡, Liga zadaniowa
2Zad. 3, 4, 5, zadania autorskie na podstawie Z. Narojczyk, J Sterczewska, B. Kot, Zbiór zada«

z konkursów w województwie kujawsko-pomorskim, wyd. Aksjomat
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Zestaw 7.1.2 Liczby, dziaªania, procenty

Odpowiedzi

Zad. 1. Odp. 0, 96 (liczba zmniejszyªa si¦ o 4%).

Zad. 2. Odp. O 44%.

Rozwi¡zanie:

a � dªugo±¢ kraw¦dzi sze±cianu przed zmianami (Pole powierzchni = 6a2)

1, 2a � dªugo±¢ kraw¦dzi sze±cianu po zmianie (Pole powierzchni = 8, 64a2)
8,64−6

6
= 44%.

Zad. 3. Odp. O 111
9
%.

Rozwi¡zanie: x � procent, o który podwy»szono liczb¦ a

0, 9a+ x · 0, 9a = a

a(0, 9 + 0, 9x) = a

0, 9 + 0, 9x = 1

x = 1
9
= 111

9
%

Zad. 4. Odp. O 25%.

Zad. 5. Odp. Byªy wi¦ksze, o 10%.
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Zestaw 7.1.3 Liczby, dziaªania, procenty
[Powrót]

Zad. 1. Mama Adriana sadziªa w ogródku tulipany. Pierwszego dnia posadziªa 1
5
wszystkich

tulipanów, drugiego poªow¦ pozostaªych. Jaki procent wszystkich kwiatów stanowi¡

posadzone tulipany?

Zad. 2. Cena pewnego towaru wraz z 8% stawk¡ VAT jest równa 172, 80 zª. Oblicz cen¦ tego

towaru, gdyby stawka VAT byªa równa 23% zamiast 8%.

Zad. 3. Ka»dy bok pewnego kwadratu zmniejszono o 50%. O ile procent zmniejszyªo si¦ pole

tego kwadratu?

Zad. 4. W konkursie matematycznym liczba uczestników powi¦kszyªa si¦ w porównaniu z ro-

kiem ubiegªym o 32%. W ubiegªym roku dziewcz¦ta stanowiªy 55%, a w tym � tylko

50% liczby uczestników. Czy liczba dziewcz¡t w porównaniu z rokiem ubiegªym

zmalaªa, czy wzrosªa, i o ile procent?

Zad. 5. Cena pewnego towaru jest równa 80 zª. Przy sprzeda»y tego towaru sklep zarabia

2% jego ceny. Ile sztuk tego towaru sklep musi sprzeda¢, by zarobi¢ 320 zª?

1Zad. 1, 2, S. Kalisz, J. Kulbicki, Matematyka na szóstk¦. Zadania dla klasy VII, wyd. Nowik Sp. j.

Opole 2020
2Zad. 3, J. Bednarczuk, J. Bednarczuk, Matematyczne gwiazdki, wyd. Aksjomat Toru« 20202
3Zad. 4, 5, M. Rosóª, E. Wili«ska, R. Dró», Konkursy matematyczne dla szkoªy podstawowej, wyd.

Aksjomat Toru« 2017
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Zestaw 7.1.3 Liczby, dziaªania, procenty

Odpowiedzi

Zad. 1. Odp. 40%.

Rozwi¡zanie: I dzie«: 1
5
= 20% - posadzone tulipany

80% - pozostaªe tulipany

II dzie«: 80% : 2 = 40% - posadzone tulipany

100%− 20%− 40% = 40%

Zad. 2. Odp. Cena towaru wynosiªaby 196, 80 zª.

Rozwi¡zanie: 108%− 172, 8 zª

100%− x zª

x = 160 zª

123%− 196, 8 zª.

Zad. 3. Odp. Pole kwadratu zmniejszyªo si¦ o 75%.

Rozwi¡zanie:

a− bok kwadratu 0, 5a− bok kwadratu pomniejszony o 50%

a2 − pole kwadratu 0, 25a− pole kwadratu o pomniejszonych bokach

a− 0, 25a = 0, 75a

Zad. 4. Odp. W porównaniu z rokiem ubiegªym liczba dziewcz¡t wzrosªa o 20%.

Rozwi¡zanie:

W roku ubiegªym Obecnie

Liczba uczestników x x+ 32%x = 1, 32x

Liczba dziewcz¡t 0, 55x 0, 5 · 1, 32x = 0, 66x

Ró»nica: 0, 66x− 0, 55x = 0, 11x, st¡d 11
55

= 1
5
= 20%.

Zad. 5. Odp. Sklep musi sprzeda¢ 200 sztuk towaru.

Rozwi¡zanie: 2% · 80 zª = 1, 6 zª

320 zª : 1, 6 zª = 200.
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Zestaw 7.1.4 Liczby, dziaªania, procenty
[Powrót]

Zad. 1. Pan Wojciech, autor nowel fantastycznonaukowych, ponumerowaª strony swego naj-

nowszego utworu liczbami rzymskimi, u»ywaj¡c ª¡cznie 42 znaków. Ile stron ma ta

nowela?

Zad. 2. Ewa 120 zª swoich oszcz¦dno±ci podzieliªa na dwie cz¦±ci tak, »e trzecia cz¦±¢ ró»nicy

byªa równa czwartej cz¦±ci caªej kwoty. Oblicz, na jakie cz¦±ci Ewa podzieliªa swoje

oszcz¦dno±ci. Jak¡ cz¦±ci¡ wi¦kszej kwoty jest mniejsza?

Zad. 3. Dªugopis kosztuje o 60% mniej ni» piórnik. Piórnik kosztuje o 60% mniej ni» plecak.

O ile procent plecak jest dro»szy od dªugopisu?

Zad. 4. Z uszkodzonego zbiornika z wod¡ w ci¡gu 20 minut wyciekªo 7
10
caªej obj¦to±ci wody,

a w nast¦pnych 155 minutach o 200 litrów wody mniej ni» przedtem. Okazaªo si¦,

»e zbiornik jest pusty. Ile litrów wody byªo w tym zbiorniku?

Zad. 5. Dziadek wypija przygotowany napój w ci¡gu 8 dni. Wspólnie z babci¡, wypijaj¡ ten

napój w ci¡gu 6 dni. Ile dni zajmuje babci wypicie tego napoju samej?

1Zad. 1, Zbiór zada« klasa 7, wyd. Nowa Era, 2017.
2Zad. 2, D. Budzich,E. Górska, Licz ze mn¡, wyd. Niko, 2017.
3Zad. 3, Zbiór zada« konkursowych dla klas 7-8 szkoªy podstawowej, Wyd. GWO, Gda«sk 2018.
4Zad. 4, Z. Bobi«ski, P. Nodzy«ski, M. Uscki, Liga zadaniowa, wyd. Aksjomat, Toru« wydanie drugie.
5Zad. 5, zadanie autorskie
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Zestaw 7.1.4 Liczby, dziaªania, procenty

Odpowiedzi

Zad. 1. Odp. 17 stron.

Rozwi¡zanie: 21 znaków rzymskich od 1 do 10.

42 � 21 = 21 pozostaªych znaków.

Znaki w drugiej dziesi¡tce 2 + 3 + 4 + 3 + 2 + 3 + 4 = 21

7 liczb w drugiej dziesi¡tce.

Zad. 2. Odp. Pierwsza cz¦±¢ to 15 zª, a druga 105 zª. Mniejsza cz¦±¢ jest 1
7
wi¦kszej.

Rozwi¡zanie: Ró»nica mi¦dzy cz¦±ciami = r
1
3
r = 1

4
· 120, sk¡d r = 90

120− 90 = 30

30 : 2 = 15 jedna cz¦±¢, 150 druga cz¦±¢
15
105

= 1
7

Zad. 3. Odp. 525%

Rozwi¡zanie: plecak = x

dªugopis = 0, 4 · 0, 4x = 0, 16x

piórnik = 0, 4x

ró»nica = x− 0, 16x = 0, 84x
0,84x
0,16x

· 100% = 525%

Zad. 4. Odp. 500 litrów.

Rozwi¡zanie: x - ilo±¢ wody w zbiorniku

Ukªadamy równanie: 7
10
x− 200 = 3

10
x , sk¡d x = 500.

Zad. 5. Odp. 24 dni.

Rozwi¡zanie: W ci¡gu jednego dni sam dziadek wypije 1
8
napoju, razem z babci¡

wypij¡ 1
6
napoju. Sama babcia w ci¡gu jednego dnia wypije 1

6
− 1

8
= 1

24
, czyli caªy

napój wypije w ci¡gu 24 dni.
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Klasa 7. Arytmetyka ZADANIA Z GWIAZDK�

Zestaw 7.1.5 Liczby, dziaªania, procenty
[Powrót]

Zad. 1. �wie»e jabªko zawiera okoªo 0, 8 wody, a suszone okoªo 0, 2 wody. Reszt¦ stanowi

tzw. sucha masa. Ile kilogramów ±wie»ych jabªek trzeba ususzy¢, aby otrzyma¢ 1 kg

suszonych jabªek?

Zad. 2. Na pokªadzie promu pªyn¡cego do Karlskrony byªo 225 dzieci. Stanowiªy one 12, 5%

wszystkich pasa»erów.

a) Ustal liczb¦ pasa»erów tego promu.

b) W drodze powrotnej na pokªadzie byªo mniej dorosªych i o 9 dzieci mniej. Dzieci

stanowiªy 13, 5% wszystkich wracaj¡cych. O ile osób zmniejszyªa si¦ liczba dorosªych

wracaj¡cych promem?

Zad. 3. W drugiej turze wyborów na przewodnicz¡cego samorz¡du byªy dwie kandydatki:

Lila i Kasia. Na Lil¦ gªosowaªo o 50% wi¦cej osób ni» na Kasi¦. O ile punktów

procentowych wynik Lili byª lepszy od wyniku Kasi?

Zad. 4. Jakie b¦dzie st¦»enie wodnego roztworu soli, je±li do 150 g roztworu 4-procentowego

dolejemy 50 g wody?

Zad. 5. Oªówki sprzedawane s¡ w opakowaniach po 2 lub 3 sztuki. Ile opakowa« ka»dego ro-

dzaju nale»y zamówi¢, aby kupi¢ w sumie 20 oªówków? Podaj wszystkie mo»liwo±ci.

1Zad. 1, 2, 3, 4, 5, M. Braun, A. Ma«kowska, M. Paszy«ska, J. Janowicz, W. Babia«ski, E. Szmytkie-

wicz, K. Wej � Matematyka z kluczem. Klasa 7
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Klasa 7. Arytmetyka ZADANIA Z GWIAZDK�

Zestaw 7.1.5 Liczby, dziaªania, procenty

Odpowiedzi

Zad. 1. Odp. Trzeba ususzy¢ 4 kg jabªek.

Rozwi¡zanie: Sucha masa w suszonych jabªkach stanowi 4
5
tych jabªek. W jednym

kilogramie to 0, 8 kg. W ±wie»ych jabªkach sucha masa to 1
5
tych jabªek. Trzeba

ususzy¢ 5 · 0, 8 kg jabªek.

Zad. 2. Odp. a) 1800 b) o 191 osób

Rozwi¡zanie: b) W drodze powrotnej byªo 225 − 9 = 216 dzieci, co stanowiªo

13, 5% pasa»erów. Zatem wszystkich pasa»erów byªo 216 : 13, 5 · 100 = 1600. Pro-

mem wracaªo 1600− 216 = 1384 dorosªych, czyli o 1575− 1384 = 191 mniej.

Zad. 3. Odp. O 20 punktów procentowych.

Rozwi¡zanie: Na Lil¦ gªosowaªo 1, 5 raza wi¦cej osób ni» na Kasi¦, wi¦c Lila dostaªa
3
5
, a Kasia 2

5
gªosów, czyli Lila dostaªa 60%, a Kasia 40% gªosów (o ile nikt si¦ nie

wstrzymaª). Wynik Lili byª o 20 punktów procentowych lepszy.

Zad. 4. Odp. B¦dzie to roztwór 3%.

Rozwi¡zanie: Masa soli: 0, 04 · 150 = 6 [g],

masa nowego roztworu: 150 + 50 = 200 [g],

st¦»enie procentowe: 6
200

· 100% = 3%.

Zad. 5. Odp. 10 opakowa« po 2 sztuki;

7 opakowa« po 2 sztuki i 2 po 3 sztuki;

4 opakowania po 2 sztuki i 4 po 3 sztuki;

1 opakowanie po 2 sztuki i 6 po 3 sztuki
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Klasa 7. Arytmetyka ZADANIA Z GWIAZDK�

Zestaw 7.1.6 Pot¦gi, pierwiastki
[Powrót]

Zad. 1. De Morgan (matematyk, który urodziª si¦ i zmarª w XIX wieku) zapytany, ile ma

lat, odpowiedziaª:- Miaªem x lat w roku x2. W którym roku urodziª si¦ De Morgan?

Czy taki dziwny przypadek mógª zdarzy¢ si¦ komu±, kto urodziª si¦ i zmarª w XX

wieku?

Zad. 2. Czy prawd¡ jest, »e dowolna pot¦ga liczby 376 (o wykªadniku caªkowitym dodatnim)

ko«czy si¦ cyframi 376?

Zad. 3. Je»eli a =
√

2
√
4 i b =

√√
9 + 1, to:

A. a > b B. a = b C. a < b D. a : b = 4

Zad. 4. Licb¡ niewymiern¡ jest:

A. (2
√
3)2 B. 1

2
3
√
18 C. 3

√
64 : 8 D. 2

√
64.

Zad. 5. Podaj cyfr¦ jedno±ci poni»szej liczby:

a) 99 b) 942 c) 44 d) 457

1Zad. 1, 2, Z. Romanowicz B. Dyda, Zadania dla przyszªych olimpijczyków, wyd. Siedmioróg, Wrocªaw

2022
2Zad. 3, 4, S. Kalisz J. Kulbicki Matematyka na szóstk¦. Zadania dla klasy VII wyd. Nowik Sp.j.,

Opole 2020
3Zad. 5, J. Bednarczuk J. Bednarczuk, Matematyczne gwiazdki, wyd. Aksjomat Toru« 2020
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Klasa 7. Arytmetyka ZADANIA Z GWIAZDK�

Zestaw 7.1.6 Pot¦gi, pierwiastki

Odpowiedzi

Zad. 1. Odp. Rok x2 musiaª by¢ w XIX wieku.

Rozwi¡zanie: Jedynym kwadratem w przedziale od 1801 do 1900 jest liczba 432 =

1849, czyli urodziª si¦ w 1849 − 43 = 1806 roku. Je±li zaªo»ymy, »e kto± miaª y

lat w roku y2 w XX wieku, jedynym kwadratem w przedziale od 1901 do 2000 jest

442 = 1936. Wobec tego osoba miaªaby 44 lata w 1936, czyli musiaªaby si¦ urodzi¢

w 1936− 44 = 1892 roku. Oznaczaªoby to, »e urodziªa si¦ w XIX wieku.

Zad. 2. Odp. Teza jest prawdziwa.

Rozwi¡zanie: 3762 = 141376, czyli 3762 ko«czy si¦ cyframi 376. Aby sprawdzi¢ czy

3763 równie» ko«czy si¦ tymi cyframi, mo»na pomno»y¢ 141376 przez 376. Poniewa»

interesuj¡ nas trzy ostatnie cyfry iloczynu, wystarczy pomno»y¢ trzy ostatnie cyfry

liczby 141376 (czyli 376) przez 376, gdy» tylko trzycyfrowe ko«cówki czynników

decyduj¡ o trzech ostatnich cyfrach iloczynu.

Zad. 3. Odp. B

Zad. 4. Odp. B

Zad. 5. Odp. a) 9 b) 1 c) 6 d) 4
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Klasa 7. Arytmetyka ZADANIA Z GWIAZDK�

Zestaw 7.1.7 Pot¦gi, pierwiastki
[Powrót]

Zad. 1. Zapisz w postaci jednej pot¦gi poªow¦ sumy 824 + 436 + 1618 + 6412.

Zad. 2. Warto±¢ pierwiastka
√
15241383936 jest liczb¡ naturaln¡. Nie u»ywaj¡c kalkulatora

okre±l, z ilu cyfr skªada si¦ ta liczba.

Zad. 3. Oblicz sum¦ cyfr liczby 1020 − 22.

Zad. 4. Ile razy liczba(√√
3 +

√
2−

√√
3−

√
2

)(√√
3−

√
2 +

√√
3 +

√
2

)
jest wi¦ksza od liczby(√√

8− 1 +

√√
8 + 1

)(√√
8 + 1−

√√
8− 1

)
?

Zad. 5. Czy z odcinków o dªugo±ciach 999999, 10001000 oraz 10011001 mo»na zbudowa¢

trójk¡t?

1Zad. 1, 3, zadania autorskie
2Zad. 2, J. Janowicz, Zbiór zada« do matematyki dla klasy siódmej szkoªy podstawowej, wyd. Nowa

Era, 2021
3Zad. 4, J. Janowicz, Matematyka, Zbiór zada« konkursowych dla klas 7-8 szkoªy podstawowej, cz¦±¢

3, wyd. Gda«skie Wydawnictwo O±wiatowe, Gda«sk 2020
3Zad. 5, W. Bednarek, Liczby i �gury, Zbiór zada« przygotowawczych do konkursów matematycznych

dla klas 7 i 8, wyd. ANNA�, �ód¹
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Klasa 7. Arytmetyka ZADANIA Z GWIAZDK�

Zestaw 7.1.7 Pot¦gi, pierwiastki

Odpowiedzi

Zad. 1. Odp. 273.

Zad. 2. Odp.
√
15241383936 jest liczb¡ sze±ciocyfrow¡.

Rozwi¡zanie: Dany pierwiastek mo»emy oszacowa¢ przez

√
15000000000 <

√
15241383936 <

√
16000000000.

Zauwa»my, »e
√
15000000000 =

√
150 · 104 =

√
25 · 6 · 104 =

√
6 · 50000 co jest

uªamkiem, którego caªo±¢ jest sze±ciocyfrowa.

Podobnie
√
16000000000 =

√
160 · 104 =

√
10 · 40000 - równie» jest uªamkiem o sze-

±ciocyfrowej caªo±ci.

Zad. 3. Odp. Suma cyfr wynosi 177.

Rozwi¡zanie: Zauwa»my, »e:

1020 − 22 = 999 . . . 9︸ ︷︷ ︸
18

78

Zatem suma cyfr wyniesie: 18 · 9 + 7 + 8 = 177

Zad. 4. Odp. Pierwsza liczba jest
√
2 razy wi¦ksza od drugiej.

Rozwi¡zanie: Po uproszczeniu pierwsza liczba to 2
√
2, za± druga to 2.

Zad. 5. Odp. Nie da si¦ zbudowa¢ trójk¡ta.

Rozwi¡zanie: Zauwa»my, »e najwi¦ksz¡ spo±ród podanych liczb jest 10011001. Spraw-

dzimy czy suma dwóch pozostaªych liczb b¦dzie wi¦ksza od tej najwi¦kszej. W tym

celu oszacujmy sum¦:

999999 + 10001000 < 1000999 + 10001000 = 1000999 + 1000999 · 1000 = 1000999 · 1001 <

< 1001999 · 1001 = 10011000 < 10011001.

Ostatecznie mamy wi¦c 999999 + 10001000 < 100011001.
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Klasa 7. Arytmetyka ZADANIA Z GWIAZDK�

Zestaw 7.1.8 Pot¦gi, pierwiastki
[Powrót]

Zad. 1. Oblicz
√

4 + 2
√
3 +

√
4− 2

√
3.

Zad. 2. Oblicz √
8 +

√
50−

√
147√

8 +
√
50 +

√
147

.

Zad. 3. Dane s¡ dwie pary liczb:
√
7−

√
6,

√
7 +

√
6 oraz 3−2

√
3

3
, 2−

√
3√

3
.

Zbadaj w której parze liczby s¡ przeciwne, a w której odwrotne.

Zad. 4. Oblicz warto±¢ liczbow¡ wyra»enia a2−2b2

ab
dla a =

√
5 +

√
2, b =

√
5−

√
2.

Zad. 5. Sprawd¹ czy zachodzi równo±¢
√
8 +

√
32 =

√
72.

1Zad. 1, 4, 5, zadania autorskie na podstawie Z. Bobi«ski, P. Nodzy«ski, M. Uscki, Zbiór zada« dla

uczniów zainteresowanych matematyk¡ Liga zadaniowa
2Zad. 2, Konkurs przedmiotowy KO Lublin 2009/2010
3Zad. 3, Zbiór zada« z konkursów w województwie kujawsko-pomorskim wyd. Aksjomat
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Klasa 7. Arytmetyka ZADANIA Z GWIAZDK�

Zestaw 7.1.8 Pot¦gi, pierwiastki

Odpowiedzi

Zad. 1. Odp. 2
√
3

Rozwi¡zanie: Oznaczmy x =
√
4 + 2

√
3 +

√
4− 2

√
3 i podnie±my obie strony

tego równania do kwadratu. Otrzymamy

x2 = 4 + 2
√
3 + 2

√
16− 12 + 4− 2

√
3

x2 = 12

x = 2
√
3.

Zad. 2. Odp. 2
√
6− 5.

Rozwi¡zanie:

2
√
2 + 5

√
2− 7

√
3

2
√
2 + 5

√
2 + 7

√
3
=

7(
√
2−

√
3)

7(
√
2 +

√
3)

=
(
√
2−

√
3)2

(
√
2−

√
3)(

√
2 +

√
3)

=
2− 2

√
6 + 3

−1
= 2

√
6−5

Zad. 3. Odp. Pierwsza para to liczby odwrotne, druga para to liczby przeciwne.

Rozwi¡zanie: 1√
7−

√
6
=

√
7 +

√
6, (po usuni¦ciu niewymierno±ci z mianownika

uªamka);

−
(

3−2
√
3

3

)
= 2

√
3−3
3

=
√
3(2−

√
3)√

3·
√
3

= 2−
√
3√

3

Zad. 4. Odp. 6
√
10−7
3

, (zastosuj wzory skróconego mno»enia).

Zad. 5. Odp. 2
√
2 + 4

√
2 = 6

√
2.
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Klasa 7. Arytmetyka ZADANIA Z GWIAZDK�

Zestaw 7.1.9 Pot¦gi, pierwiastki
[Powrót]

Zad. 1. Wyznacz cyfr¦ jedno±ci liczby 35 + 215 + 57.

Zad. 2. Ile wynosi suma cyfr liczby 10050 − 1996?

Zad. 3. Uzasadnij, »e suma 212 + 213 + 214 + 215 jest podzielna przez 15.

Zad. 4. Jaka jest reszta z dzielenia liczby 32008 przez 4?

Zad. 5. Zapisz liczb¦ 31 za pomoc¡ sumy pot¦g liczby 2.

1Zad. 1, 2, 3, 4, 5, zadania autorskie na podstawie: Z. Bobi«ski, P. Nodzy«ski, M. Uscki, Zbiór zada«

dla uczniów zainteresowanych matematyk¡ Liga zadaniowa
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Klasa 7. Arytmetyka ZADANIA Z GWIAZDK�

Zestaw 7.1.9 Pot¦gi, pierwiastki

Odpowiedzi

Zad. 1. Odp. 6

Rozwi¡zanie: Ostania cyfra liczby 35 to 3

Ostatnia cyfra liczby 215 to 8

Ostania cyfra liczby 57 to 5

3 + 8 + 5 = 16

Zad. 2. Odp. 876.

Rozwi¡zanie: Suma cyfr wynosi 9 · 96 + 8 + 0 + 0 + 4 = 876

Zad. 3. Odp. 212 + 213 + 214 + 215 = 212(1 + 2 + 4 + 8) = 212 · 15.

Zad. 4. Odp. 1.

Rozwi¡zanie: Ostatnie cyfry kolejnych pot¦g liczby 3 powtarzaj¡ si¦: 3, 9, 7, 1, . . .

2008 : 4 = 502 r. 0.

Zad. 5. Odp. 31 = 20 + 21 + 22 + 23 + 24.
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Klasa 7. Arytmetyka ZADANIA Z GWIAZDK�

Zestaw 7.1.10 Pot¦gi, pierwiastki
[Powrót]

Zad. 1. Zapisz w postaci jednej pot¦gi

a)
(
712 : 72 · 72

)
:
(
72 · 73

)
=

b)
(52 · 50)4 : 52

5 · (53 : 5)
=

c)

[
(−3)7 : ((−3)2)

2
]4

[(−3)5 · (−3)]2
=

Zad. 2. Oblicz warto±ci dziesi¦ciu kolejnych pot¦g liczby 3 i zaobserwuj, jak zmieniaj¡ si¦

w nich cyfry jedno±ci. Na tej podstawie odpowiedz:

a) ile jest równa cyfra jedno±ci liczby 32016,

b) czy wynik odejmowania 32017 − 32013 jest podzielny przez 10.

Zad. 3. Oblicz:

a)

√√√√√
2 +

√√√√
2 +

√
2 +

√
2 +

√
2 +

√
4 =

b)

√√√√√
3 ·

√√√√
3 ·

√
3 ·

√
3 ·

√
3 ·

√
9 =

Zad. 4. Wiedz¡c, »e 2 · 2 · 3 · 7 · 37 = 3108, wyci¡gnij sprytnie liczb¦ przed znak pierwiastka.

a)
√
21 · 3108 =

b)
√
111 · 3108 =

c) 3
√
2 · 49 · 3108 =

d) 3
√
9 · 49 · 3108 =

Zad. 5. Oblicz: √
1 · 2 + 2 · 4 + 3 · 6 + . . . 100 · 200

2 · 25 + 4 · 50 + 6 · 75 + . . . 200 · 2500
=

1Zad. 1, 2, 3, 4, 5, M. Braun, A. Ma«kowska, M. Paszy«ska, J. Janowicz, W. Babia«ski, E. Szmytkie-

wicz, K. Wej, Matematyka z kluczem. Klasa 7
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Klasa 7. Arytmetyka ZADANIA Z GWIAZDK�

Zestaw 7.1.10 Pot¦gi, pierwiastki

Odpowiedzi

Zad. 1. Odp. a) 77 b) 53 c) (−3)0

Zad. 2. Odp. a) 1 b) tak

Rozwi¡zanie:

a) Ostatnie cyfry warto±ci pot¦g powtarzaj¡ si¦ cyklicznie: 3, 9, 7, 1, 3, 9, 7, 1

� w grupach po 4 cyfry; poniewa» 2016 jest podzielne przez 4, to ostatni¡ cyfr¡

warto±ci pot¦gi 32016 jest ostatnia cyfra warto±ci pot¦gi 34, czyli 1.

b) 32017 − 32013 = 34 · 32013 − 32013 = 81 · 32013 − 32013 = 80 · 32013, zatem rozwa»ana

liczba jest podzielna przez 10.

Zad. 3. Odp. a) 2 b) 3

Zad. 4. Odp. a) 42
√
37 b) 222

√
7 c) 14 3

√
111 d) 21 3

√
148

Zad. 5. Odp. 1
5
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Klasa 7. Algebra ZADANIA Z GWIAZDK�

Zestaw 7.2.1 Wyra»enia algebraiczne i równania
[Powrót]

Zad. 1. Je»eli do kwadratu pewnej liczby caªkowitej dodamy t¦ liczb¦, to otrzymamy 380.

A ile otrzymamy gdy t¦ liczb¦ odejmiemy od jej kwadratu?

Zad. 2. Kiedy w dniu urodzin mojego dziadka spytano go, ile wªa±nie sko«czyª lat, on odpo-

wiedziaª: dodaj do roku moich urodzin upªywaj¡cy wªa±nie rok, a nast¦pnie odejmij

od tego rok, w którym sko«czyªem 20 lat, po czym odejmij rok, w którym upªyn¦ªo

mi 30 lat »ycia, wówczas otrzymasz liczb¦ 16. Ile lat ma mój dziadek?

Zad. 3. Pan Nowak z Panem Kowalskim grali w karty. Ka»dy z nich zaczynaª gr¦ z taka sam¡

kwot¡ pieni¦dzy. W pierwszej rozgrywce Pan Nowak przegraª 30 zª, ale ju» w drugiej

rozgrywce wygraª dwie trzecie tego, co posiadaª. Po grze Pan Kowalski miaª dwa

razy mniej pieni¦dzy ni» Pan Nowak. Z jak¡ kwot¡ obaj panowie rozpoczynali gr¦?

Zad. 4. �rednia wieku uczestników kursu ta«ca towarzyskiego wynosi 18 lat. Grupa liczy

16 uczestników. Na dzisiejszych zaj¦ciach nieobecna byªa jedna para (obydwoje

uczestników jest w tym samym wieku). �rednia wieku pozostaªych kursantów wy-

niosªa 17 lat. Po ile lat maj¡ nieobecni?

Zad. 5. Z liczby dwucyfrowej a utworzono dwie liczby: pierwsz¡ przez dopisanie cyfry 5 na

pocz¡tku, drug¡ przez dopisanie cyfry 5 na ko«cu. Uzasadnij, »e iloczyn otrzymanych

liczb jest podzielny przez 5.

1Zad. 1, J. Janowicz, Matematyka zbiór zada« konkursowych dla klas 7 � 8 szkoªy podstawowej, GWO,

2018
2Zad. 2, H. Pawªowski, Olimpiady i konkursy matematyczne, Zadania dla szkóª podstawowych i gim-

nazjów, O�cyna Wydawnicza �Tutor�, 2017
3Zad. 3, 4, 5, zadania autorskie
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Klasa 7. Algebra ZADANIA Z GWIAZDK�

Zestaw 7.2.1 Wyra»enia algebraiczne i równania

Odpowiedzi

Zad. 1. Odp. 342 lub 420.

Rozwi¡zanie: Oznaczamy przez x liczb¦, o której mowa w zadaniu. Mamy x2+x =

380, czyli x(x + 1) = 380. Musimy znale¹¢ dwie kolejne liczby caªkowite, których

iloczyn jest równy 380. Wobec rozkªadów: 380 = 19 · 20 = (−20) · (−19) stwier-

dzamy, »e x = 19 lub x = −21. Dla x = 19 mamy 192 − 19 = 342, dla x = −20

mamy (−20)2 − (−20) = 420. Gdy zatem dan¡ liczb¦ odejmiemy od jej kwadratu,

otrzymamy 342 lub 420.

Zad. 2. Odp. Dziadek ma 66 lat.

Rozwi¡zanie: Oznaczmy przez x rok, w którym mój dziadek si¦ urodziª, a przez

y jego wiek. Wówczas zgodnie z warunkami zadania otrzymamy równanie: x+ (x+

y)− (x+ 20)− (x+ 30) = 16, st¡d y = 66.

Zad. 3. Odp. Zaczynali gr¦ z kwot¡ 150 zª.

Rozwi¡zanie: Oznaczmy przez x pocz¡tkow¡ kwot¦ graczy. Po pierwszej rozgrywce

Pan Nowak ma x− 30, a Pan Kowalski x+30. Po drugiej rozgrywce Pan Nowak ma

(x− 30) + 2
3
(x− 30), a Pan Kowalski x+ 30− 2

3
(x− 30).

Mamy: (x− 30) + 2
3
(x− 30) = 2(x+ 30− 2

3
(x− 30)), x = 150.

Zad. 4. Odp. Maj¡ po 25 lat.

Rozwi¡zanie: Oznaczmy przez x wiek nieobecnych.

14 · 17 + 2x = 16 · 18
238 + 2x = 288

2x = 50

x = 25

Zad. 5. Rozwi¡zanie: Oznaczmy: a - liczba dwucyfrowa.

500 + a - pierwsza liczba,

10a+ 5 - druga liczba.

Mamy wi¦c: (500+a)(10a+5) = 5000a+2500+10a2+5a = 5005a+2500+10a2 =

5(1001 + 500 + 2a2), czyli liczba jest podzielna przez 5.
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Zestaw 7.2.2 Wyra»enia algebraiczne i równania
[Powrót]

Zad. 1. Dla jakiego x warto±ci wyra»e« w diagramie wyznaczaj¡ kwadrat magiczny (sumy

liczb w wierszach, kolumnach i na obu przek¡tnych s¡ równe)?

6x− 34 −x+ 15 22− 3x

19− 2x x− 1 1
2
x

1
3
x+ 4 0, 7x− 3, 2 2+5x

4

Zad. 2. Dªugopis kosztuje o 60% mniej ni» piórnik. Piórnik kosztuje o 60% mniej ni» plecak.

O ile procent plecak jest dro»szy od dªugopisu?

Zad. 3. Je±li do kwadratu pewnej liczby caªkowitej dodamy t¦ liczb¦, to otrzymamy 380.

A ile otrzymamy, gdy t¦ liczb¦ odejmiemy od jej kwadratu?

Zad. 4. Po prawej stronie ka»dej z podanych równo±ci wpisz to samo wyra»enie tak, aby

otrzyma¢ 3 równania - ka»de maj¡ce inn¡ liczb¦ rozwi¡za«. Rozwa» wszystkie mo»-

liwo±ci.
2(x− 3) + 4− 5x = . . .

3(x+ 4)− 5− 6x = . . .

4(x+ 5) + 6 + 7x = . . .

Zad. 5. Dodatnia liczba caªkowita n speªnia cztery z nast¦puj¡cych pi¦ciu warunków:

(1) n jest liczb¡ dwucyfrow¡,

(2) n jest liczb¡ parzyst¡,

(3) n jest liczb¡ pierwsz¡,

(4) n jest kwadratem liczby,

(5) n jest wi¦ksze od 50.

Wyznacz n.

1Zad. 1, 2, 3, 4, J. Janowicz, Matematyka. Zbiór zada« konkursowych dla klas 7 � 8 szkoªy podstawowej.

Cz¦±¢ 1, wyd. GWO, 2018
2Zad. 5, Z. Bobi«ski, P. Nodzy«ski, M. Uscki, Matematyka bez formuª, wyd. Aksjomat, 2016
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Zestaw 7.2.2 Wyra»enia algebraiczne i równania

Odpowiedzi

Zad. 1. Odp.

2 9 4

7 5 3

6 1 8

Zad. 2. Odp. Plecak jest dro»szy od dªugopisu o 525%.

Rozwi¡zanie: Oznaczmy przez x cen¦ plecaka. Wtedy piórnik kosztuje 0, 4x, a dªu-

gopis 0, 16x. Mamy
(

x−0,16x
0,16x

· 100
)
% = 525%.

Zad. 3. Odp. S¡ dwa rozwi¡zania dla tej sytuacji. Je±li dan¡ liczb¡ jest 19, to po odj¦ciu

tej liczby od jej kwadratu otrzymamy 342. W drugim rozwi¡zaniu, dla liczby równej

-20 otrzymamy 420.

Rozwi¡zanie: Oznaczmy przez c liczb¦, o której mowa w zadaniu.

Mamy c2 + c = 380, czyli c(c + 1) = 380. Musimy znale¹¢ dwie kolejne liczby

caªkowite, których iloczyn wynosi 380. Poniewa» 380 = 19 · 20 = (−20) · (−19)

stwierdzamy, »e c = 19 lub c = −20. Dla c = 19 mamy 192 − 19 = 342; Dla

c = −20 mamy (−20)2 − (−20) = 420.

Zad. 4. Odp. Rozwi¡zanie: Gdyby to»samo±ciowym miaªo by¢ ostatnie równanie - po pra-

wej stronie nale»aªoby wpisa¢ 11x+26, ale wówczas »adne z pozostaªych równa« nie

byªoby sprzeczne.

Przyjmijmy, »e to»samo±ci¡ ma by¢ pierwsze równanie, czyli po prawej stronie nale»y

wpisa¢ −3x− 2. Wtedy drugie równanie jest sprzeczne, a trzecie daje jednoznaczne

rozwi¡zanie x = −2. Uzupeªniaj¡c prawe strony wyra»eniem −3x+7, otrzymujemy

to»samo±¢ w drugim przypadku, równanie sprzeczne w pierwszym i jedyne rozwi¡-

zanie x = −1 5
14

w trzecim przypadku.

Zad. 5. Odp. n = 64.

Rozwi¡zanie: Spo±ród tych pi¦ciu zda« jedynie zdanie (3) nie pasuje do reszty.

Tylko liczba 64 speªnia cztery pozostaªe warunki.
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Zestaw 7.2.3 Wyra»enia algebraiczne i równania
[Powrót]

Zad. 1. Jakie liczby mo»na wpisa¢ w miejsce ? w wyra»eniu ?(4x + 2)−?(3 − 2y) aby po

wykonaniu mno»enia i redukcji wyrazów podobnych otrzyma¢ wyra»enie 12x+ 4y?

Zad. 2. Uzasadnij, »e dla dowolnej liczby caªkowitej n liczba 2(n+1)(n−3)−n(2n−2) jest

podzielna przez 2.

Zad. 3. Rozwi¡» i sprawd¹ równania:

a) (x− 3)(x+ 3)− (x− 5)(x+ 1) = 13

b) 4x2 − 42 = 48

Zad. 4. Oblicz ile jest trójk¡tów a ile czworok¡tów, je±li wszystkie �gury maj¡ razem 153

wierzchoªki a czworok¡tów jest o 12 wi¦cej ni» trójk¡tów.

Zad. 5. Dziel¡c pewn¡ liczb¦ przez 4 otrzymamy liczb¦ o 25 od niej mniejsz¡ i reszt¦ 1.

Oblicz t¦ liczb¦.

1Zad. 1, 2, 3, 4, 5, zadania autorskie
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Zestaw 7.2.3 Wyra»enia algebraiczne i równania

Odpowiedzi

Zad. 1. Odp. Kolejno 3 i 2.

Zad. 2. Odp. Wykonuj¡c mno»enie i redukcj¦ wyrazów podobnych otrzymamy

−2n− 6 = 2(−n− 3) co dowodzi »e ta liczba jest podzielna przez 2.

Zad. 3. Odp. a) x = 4, 25

b) x = 4 lub x = −4

Zad. 4. Odp. Czworok¡tów jest 27 a trójk¡tów 15.

Rozwi¡zanie: Niech x oznacza ilo±¢ czworok¡tów.

Mamy równanie 4x+ 3(x− 12) = 153, sk¡d x = 27.

Zad. 5. Odp. Szukana liczba to 33.

Rozwi¡zanie: Niech x oznacza szukan¡ liczb¦.

Mamy równanie x = 4(x− 25) + 1, sk¡d x = 33.
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Zestaw 7.2.4 Wyra»enia algebraiczne i równania
[Powrót]

Zad. 1. Gdyby mama chciaªa da¢ ka»demu dziecku w pewnej du»ej rodzinie po sze±¢ jabªek,

to zabrakªoby szesnastu, a je±li da po trzy, to zostanie osiem jabªek. Ile dzieci byªo

w tej rodzinie?

Zad. 2. Królewna �nie»ka ustawiªa siedmiu krasnoludków wedªug wzrostu od najni»szego

do najwy»szego i rozdzieliªa pomi¦dzy nich 77 jagód zebranych przez nich w lesie.

Najni»szy krasnal otrzymaª pewn¡ porcj¦ jagód, a ka»dy nast¦pny w kolejce otrzy-

mywaª o jedn¡ jagod¦ wi¦cej ni» jego poprzednik. Ile jagód otrzymaª najwy»szy

krasnoludek?

Zad. 3. Ojciec z synem potrzebuj¡ na przekopanie dziaªki 8 godzin. Sam ojciec, pracuj¡c

w tym samym tempie, przekopuje dziaªk¦ w 12 godzin. Ile godzin zajmie ta praca

synowi?

Zad. 4. W szkolnej wycieczce braªa udziaª caªa klasa Vb. W drodze doszªo jednak do nie-

porozumie« i uczestnicy rajdu podzielili si¦ na dwie grupy. Gdyby Zosia przeszªa

z grupy I do II, to w I grupie byªaby 1
3
klasy. Gdyby Adam, Marian i Wojtek prze-

szli z grupy II do I, to w grupie tej znalazªaby si¦ poªowa klasy. Ilu uczniów ucz¦szcza

do Vb?

Zad. 5. Rozwi¡» równanie:

[(0, 001x+ 2) : 0, 3] · 0, 01− 11, 2 = 22, 2.

1Zad. 1, 2, Z. Bobi«ski, P. Nodzy«ski, M.Uscki, Koªo matematyczne w szkole podstawowej wyd.

Aksjomat, Toru« 2020
2Zad. 3, 4, Z. Romanowicz, B. Dyda, Zadania dla przyszªych olimpijczyków, wyd. Siedmioróg, Wrocªaw

2022
3Zad. 5, H. Pawªowski, Na olimpijskim szlaku. Konkursowe zadania z matematyki dla czniów klas 7-8

i szkóª ponadpodstawowych, wyd. Tutor, Toru« 2021

151 sie¢ wspóªpracy "Matematyka - uczy¢ skutecznie"



Klasa 7. Algebra ZADANIA Z GWIAZDK�

Zestaw 7.2.4 Wyra»enia algebraiczne i równania

Odpowiedzi

Zad. 1. Odp. O±mioro dzieci.

Rozwi¡zanie: x � liczba dzieci

6 · x− 16 = 3 · x+ 8, st¡d x = 8.

Zad. 2. Odp. Najwy»szy krasnal otrzymaª 14 jagód.

Rozwi¡zanie: j � liczba jagód, któr¡ otrzymaª najni»szy krasnal,

j + 6 � liczba jagód, któr¡ otrzymaª najwy»szy

j + (j + 1) + (j + 2) + (j + 3) + (j + 4) + (j + 5) + (j + 6) = 77

j = 8

8 + 6 = 14 jagód.

Zad. 3. Odp. Przekopanie caªej dziaªki zajmie synowi 24 godz.

Rozwi¡zanie: W ci¡gu o±miu godzin ojciec przekopie 8
12

= 2
3
dziaªki. Wobec tego

w osiem godzin syn przekopuje 1 − 2
3
= 1

3
dziaªki, czyli syn kopie dwa razy wolniej

ni» ojciec. St¡d wniosek, »e syn b¦dzie potrzebowaª 2 ·12 = 24 godz. na przekopanie

caªej dziaªki.

Zad. 4. Odp. W klasie Vb jest 24 dzieci.

Rozwi¡zanie: Z poni»szej tabeli wynika, »e Zosia, Adam, Marian i Wojtek stano-

wi¡ 1
2
− 1

3
= 1

6
uczniów Vb, czyli w klasie jest 4 · 6 = 24 dzieci.

I grupa II grupa

Zosia 1
3

Adam Marian Wojtek 1
2

Zad. 5. Odp. x = 1000 000

152 sie¢ wspóªpracy "Matematyka - uczy¢ skutecznie"



Klasa 7. Algebra ZADANIA Z GWIAZDK�

Zestaw 7.2.5 Wyra»enia algebraiczne i równania
[Powrót]

Zad. 1. Uzasadnij, »e:

a) warto±¢ wyra»enia 3(x− 2y) + 2(y2 − x+ 1)− 2y(y − 3) nie zale»y od warto±ci

zmiennej y,

b) warto±¢ wyra»enia 6y2 − 4y(2x − 1) + 2y(−2y + x − 4) + 2x − 2x(1 − 3y) nie

zale»y od warto±ci zmiennej x.

Zad. 2. W prostok¡cie o bokach a i 2a dªu»szy bok wydªu»ono o 20%, a krótszy skrócono

o 20%. Czy pole prostok¡ta zmniejszyªo si¦, czy zwi¦kszyªo? O ile procent?

Zad. 3. Czwart¡ cz¦±¢ wszystkich pasa»erów autobusu stanowiªy kobiety. Na przystanku

wysiadªa jedna kobieta i wsiadªo dwóch m¦»czyzn. Kiedy autobus ruszaª z tego

przystanku, kobiety stanowiªy jedn¡ pi¡t¡ pasa»erów. Ilu pasa»erów byªo wtedy

w autobusie?

Zad. 4. Suma cyfr tej dwucyfrowej liczby wynosi 10. Je±li zamienimy cyfry miejscami, to otrzy-

mamy liczb¦ o 36 mniejsz¡. Znajd¹ za pomoc¡ równania liczb¦ o podanych wªasno-

±ciach.

Zad. 5. �wie»o zebrane grzyby zawieraªy 90% wody. Po suszeniu uzyskano 0, 6 kg suszonych

grzybów, w których woda stanowiªa 20% masy. Ile ±wie»ych grzybów przetworzono?

1Zad. 1, 2, 3, 4, 5, M. Braun, A. Ma«kowska, M. Paszy«ska, J. Janowicz, W. Babia«ski, E. Szmytkie-

wicz, K. Wej, Matematyka z kluczem. Klasa 7
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Zestaw 7.2.5 Wyra»enia algebraiczne i równania

Odpowiedzi

Zad. 1. Odp. a) x+ 2; b) 2y2 − 4y

Zad. 2. Odp. Pole zmniejszyªo si¦ o 4%.

Rozwi¡zanie: Po zmianie boki prostok¡ta maj¡ dªugo±ci: 0, 8a i 2, 4a.

Pole przed zmian¡: P = a · 2a = 2a2.

Pole po zmianie: 0, 8a · 2, 4a = 1, 92a2 = 0, 96 · 2a2 = 0, 96 · P .

Zad. 3. Odp. Gdy autobus ruszaª z przystanku, w poje¹dzie byªo 25 pasa»erów.

Rozwi¡zanie: x � liczba pasa»erów na pocz¡tku

0, 25x � liczba kobiet na pocz¡tku,

x− 1 + 2 = x+ 1 � liczba pasa»erów, gdy autobus ruszaª z przystanku,

0, 2(x+ 1) � liczba kobiet, gdy autobus ruszaª z przystanku,

0, 25x− 1 � liczba kobiet, gdy autobus ruszaª z przystanku (po wyj±ciu jednej)

Ukªadamy równanie: 0, 25x− 1 = 0, 2(x+ 1), sk¡d x = 24

Zad. 4. Odp. Ta liczba to 73.

Rozwi¡zanie: x � cyfra dziesi¡tek,

10− x � cyfra jedno±ci,

10x+ (10− x) = 9x+ 10 � liczba dwucyfrowa

Po zamianie cyfr otrzymujemy liczb¦:

10(10− x) + x = 100− 10x+ x = 100− 9x

Ukªadamy równanie: 100− 9x = (9x+ 10)− 36, sk¡d x = 7.

Zad. 5. Odp. Przetworzono 4, 8 kg ±wie»ych grzybów.

Rozwi¡zanie: x � masa ±wie»ych grzybów,

0, 9x � masa wody w ±wie»ych grzybach,

0, 6 kg � masa suszonych grzybów,

0, 2 · 0, 6 kg = 0, 12 kg � masa wody w suszonych grzybach

Porównujemy mas¦ innych skªadników ni» woda w obydwu rodzajach grzybów:

x− 0, 9x = 0, 6− 0, 12; sk¡d dostajemy x = 4, 8 kg
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Zestaw 7.3.1 Figury geometryczne
[Powrót]

Zad. 1. Oblicz obwód trapezu

danego na rysunku obok.

Zad. 2. Wyznacz k¡ty czworok¡ta, w którym trzy boki maj¡ równe dªugo±ci, a czwarty bok

ma dªugo±¢ równ¡ dªugo±ciom obu przek¡tnych.

Zad. 3.

Na bokach AB i BC równolegªoboku ABCD zbudowano

na zewn¡trz kwadraty ABPQ i BCRS (rysunek obok).

Wyka», »e odcinki DQ i DR s¡ prostopadªe i maj¡ równ¡

dªugo±¢.

Zad. 4. Oblicz pole pi¦ciok¡ta wypukªego ABCDE, w którym boki AB, CD, EA maj¡ dªu-

go±¢ 1, suma dªugo±ci boków BC i DE wynosi 1 oraz k¡ty ∢ABC i ∢DEA s¡ proste.

Zad. 5. Na podstawie danych na rysunku obok, ob-

licz miar¦ k¡ta x.

1Zad. 1, zadanie autorskie
2Zad. 2, 3, 4, H. Pawªowski, W. Tomalczyk, Zadania z matematyki dla olimpijczyków, wyd. Tutor,

1997
3Zad. 5, Na podstawie J. Janowicz, Zbiór zada« konkursowych dla klas 7-8 szkoªy podstawowej, cz.2,

Gda«skie Wydawnictwo O±wiatowe 2018.
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Zestaw 7.3.1 Figury geometryczne

Odpowiedzi

Zad. 1. Odp. Obwód trapezu wynosi 99 cm.

Rozwi¡zanie: Zauwa»my, »e trójk¡t widoczny na rysunku jest równoramienny o ra-

mionach dªugo±ci 30 cm, zatem dªu»sza podstawa trapezu ma dªugo±¢ 12 + 30 = 42

cm, za± drugie rami¦ ma 30 cm.

Zad. 2. Odp. K¡ty czworok¡ta wynosz¡: 72◦, 72◦, 108◦, 108◦.

Rozwi¡zanie: Zauwa»my, »e trójk¡ty ADC i DCB s¡

przystaj¡ce. W trójk¡cie CAB mamy, »e β = 180◦− 2α.

Podobnie w trójk¡cie DCB, α − β = β. St¡d β = 36◦,

α = 72◦.

Zad. 3.

Rozwi¡zanie: Rozwa»my trójk¡ty DQA i DRC. Mamy

AD=SR i AQ=DC, ponadto ∢QAD = 90◦ + ∢DAB =

∢DCR, zatem trójk¡ty te s¡ przystaj¡ce na podstawie za-

sady bkb. Zatem odcinki DQ i DR s¡ równej dªugo-

±ci. Oznaczmy α = ∢DAB = ∢DCB oraz β = ∢ADQ =

∢CRD. W trójk¡cie DCR mamy ∢CDR = 180◦ − β − α −
90◦ = 90◦−α−β. Z drugiej strony, na podstawie sumy k¡tów

równolegªoboku le»¡cych przy wspólnym ramieniu, mamy, »e ∢ADC = 180◦ − α

oraz ∢ADC = β + (90◦ − α− β) + ∢QDR. St¡d mamy, »e k¡t ∢QDR = 90◦.

Zatem odcinki DQ i DR s¡ prostopadªe.

Zad. 4. Odp. Pole pi¦ciok¡ta wynosi 1.

Rozwi¡zanie: Podzielmy nasz pi¦cio-

k¡t na trzy trójk¡ty (rysunek) i przeªó»-

my ±rodkowy trójk¡t "do góry nogami".

Odcinki dªugo±ci x i 1− x daj¡ w sumie dªugo±¢ 1. Z naszych trójk¡tów powstanie

zatem kwadrat o boku 1.

Zad. 5. Odp. K¡t x ma miar¦ 100◦.

Rozwi¡zanie: Na podstawie sumy k¡tów czworok¡ta mamy (180◦−x)+40◦+30◦+

+(180◦ − 70◦) + (180◦ − 80◦) = 360◦, sk¡d dostajemy x = 100◦.
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Zestaw 7.3.2 Bryªy
[Powrót]

Zad. 1. Z 400 maªych sze±cianików o kraw¦dzi dªugo±ci 1 cm, budujemy mo»liwie najwi¦kszy

sze±cian. Ile sze±cianików nie wykorzystamy?

Zad. 2. W graniastosªupie prawidªowym czworok¡tnym obwód ±ciany bocznej jest o 10 cm

wi¦kszy od obwodu podstawy, a jej pole � o 50 cm2 wi¦ksze od pola podstawy. Oblicz

obj¦to±¢ tego graniastosªupa.

Zad. 3. Prostopadªo±cienne, szczelnie zamkni¦te naczynie o podstawie kwadratowej i obj¦-

to±ci 2000 cm3 jest cz¦±ciowo wypeªnione wod¡. Gdy stoi ono na podstawie, poziom

wody si¦ga do wysoko±ci 8 cm, gdy za± na ±cianie bocznej � woda si¦ga do wysoko±ci

4 cm. Jaka jest obj¦to±¢ wody w naczyniu?

Zad. 4. Naczynie w ksztaªcie prostopadªo±cianu ma wysoko±¢ 50 cm. Byªo ono wypeªnione

wod¡ do 3
4
tej wysoko±ci. Wrzucono do niego 5 kostek sze±ciennych o kraw¦dzi 4 cm,

co spowodowaªo wzrost poziomu wody do 40 cm.

a) Jaka byªa pojemno±¢ tego naczynia? Wyra¹ odpowied¹ w litrach.

b) Ile wody byªo w naczyniu pocz¡tkowo? Wyra¹ odpowied¹ w mililitrach.

c) O ile centymetrów podniósªby si¦ poziom wody po dolaniu jeszcze 192 ml wody?

Zad. 5. Basen sportowy w Aqua Lublin ma wymiary 50 m x 25 m i gª¦boko±¢ od 2,5 m

do 4,3 m. Zaªó»my, »e do peªnego wypeªnienia wod¡ brakuje mu 1 cm wysoko±ci. Czy

wyleje si¦ z niego woda, je±li zanurkuje w nim jednocze±nie 200 osób? W obliczeniach

przyjmij, »e ciaªo czªowieka ma obj¦to±¢ ok. 0, 06 m3.

1Zad. 1, Z. Bobi«ski, P. Nodzy«ski, M. Uscki, Koªo matematyczne w szkole podstawowej, Wydawnictwo

Aksjomat, Toru« 2008.
2Zad. 2, 3, J. Janowicz, Matematyka. Zbiór zada« konkursowych dla klasy 7-8 szkoªy podstawowej

cz.1, GWO, Gda«sk 2018.
3Zad. 4, 5, zadania autorskie
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Zestaw 7.3.2 Bryªy

Odpowiedzi

Zad. 1. Odp. 57 sze±cianików.

Rozwi¡zanie: Szukamy najwi¦kszego a takiego, »e V = a3 ≤ 400. Czyli a = 7, bo

73 = 343, a 83 = 512. Wykorzystamy 343 sze±cianiki, a zostanie 57.

Zad. 2. Odp. V = 1500 cm3.

Rozwi¡zanie: Podstawa i ±ciana boczna maj¡ wspóln¡ kraw¦d¹. Skoro obwód ±cia-

ny bocznej jest wi¦kszy o 10 cm to kraw¦d¹ boczna musi by¢ o 5 cm dªu»sza od pod-

stawy. Niech x oznacza kraw¦d¹ podstawy. �ciana boczna skªada si¦ z kwadratu o

boku x oraz prostok¡ta o bokach 5 cm i x. Zatem 5·x = 50, czyli x = 10 cm. Kraw¦d¹

podstawy ma 10 cm, a kraw¦d¹ boczna 15 cm. St¡d V = 10 · 10 · 15 = 1500 cm3.

Zad. 3. Odp. 800 cm3.

Rozwi¡zanie: Kraw¦d¹ podstawy naczynia jest wspólna dla obu prostopadªo±cia-

nów wyznaczonych przez wod¦. W jednym poªo»eniu poziom wody jest dwa razy

wy»szy ni» w drugim, wi¦c kraw¦d¹ boczna naczynia jest dwa razy dªu»sza ni» kra-

w¦d¹ podstawy. V = 2000 cm3 = a · a · 2a = 10 · 10 · 20. Obj¦to±¢ wody jest równa

V = Pp · 8 = 800 cm3.

Zad. 4. a) Odp. V = 6, 4 litra.

Rozwi¡zanie: Vkostki = 43 = 64 cm3; V5kostek = 64 · 5 = 320 cm3

3
4
· 50 cm = 37, 5 cm; 40− 37, 5 = 2, 5 cm; Pp = 320 : 2, 5 = 128.

Vnaczynia = 50 cm · 128 cm2 = 6400 cm3 = 6, 4 dm3 = 6, 4 l.

b) Odp. V = 4800 ml.

Rozwi¡zanie: V = 37, 5 · 128 cm3 = 4800 cm3 = 4800 ml

c) Odp. O 1, 5 cm.

Rozwi¡zanie: Skoro 128 ml - 1 cm; 64 ml - 0, 5 cm; 192 ml - 1, 5 cm.

Zad. 5. Odp. Woda si¦ nie wyleje.

Rozwi¡zanie: Obj¦to±¢ 200 osób = 200 · 0, 06 m3 = 12 m3.

Obj¦to±¢ brakuj¡cej wody = 50 m · 25 m · 0, 01 m = 12, 5 m3.

12, 5 > 12, czyli woda nie wyleje si¦.
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Klasa 7. Geometria ZADANIA Z GWIAZDK�

Zestaw 7.3.3 Bryªy
[Powrót]

Zad. 1. Pojemnik jest graniastosªupem prostym o wysoko±ci 10 cm, którego podstawa ma

ksztaªt rombu o boku 5 cm i k¡cie ostrym 60◦. Pojemnik ten napeªniono wod¡

do poªowy jego wysoko±ci. Wazon jest graniastosªupem prostym o wysoko±ci 20 cm,

jego podstaw¡ jest trójk¡t równoboczny o boku 5 cm. Czy woda z pojemnika zmie±ci

si¦ w wazonie? Uzasadnij odpowied¹.

Zad. 2. Dªugo±ci kraw¦dzi prostopadªo±cianu wyra»one w centymetrach s¡ liczbami natu-

ralnymi. Suma dªugo±ci wszystkich kraw¦dzi wynosi 112 cm. Obj¦to±¢ bryªy wynosi

510 cm3. Wyznacz wymiary tego prostopadªo±cianu. Czy to zadanie ma tylko jedno

rozwi¡zanie?

Zad. 3. Podstaw¡ graniastosªupa jest trójk¡t prostok¡tny o przyprostok¡tnych 6 cm i 8 cm

oraz przeciwprostok¡tnej 10 cm. Wysoko±¢ graniastosªupa jest równa 12 cm. Oblicz

obj¦to±¢ i pole powierzchni caªkowitej tej bryªy.

Zad. 4. Prostopadªo±cian ma obj¦to±¢ 288 cm3. Jedna z jego kraw¦dzi ma 12 cm, a dªugo±¢

drugiej jest równa 2
3
dªugo±ci trzeciej kraw¦dzi. Podaj wymiary tego prostopadªo-

±cianu.

Zad. 5. Powierzchnia basenu jest prostok¡tem o wymiarach 10 m× 5 m. Gª¦boko±¢ basenu

zmienia si¦ tak, jak pokazano na rysunku. W najpªytszym miejscu wynosi ona 80

cm, a w najgª¦bszym 2 m. Ile metrów sze±ciennych wody mo»e zmie±ci¢ si¦ w tym

basenie? Ile to litrów?

1Zad. 1, 2, 3, 4, 5, M. Braun, A. Ma«kowska, M. Paszy«ska, J.Janowicz, W. Babia«ski, E. Szmytkie-

wicz, K. Wej, Matematyka z kluczem. Klasa 6
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Zestaw 7.3.3 Bryªy

Odpowiedzi

Zad. 1. Odp. Woda z pojemnika zmie±ci si¦ w wazonie, poniewa» V2 > V1.

Rozwi¡zanie: Oznaczmy:

P1 � pole podstawy pojemnika

P2 � pole podstawy wazonu

V1 � obj¦to±¢ wody w pojemniku

V2 � pojemno±¢ wazonu

Zauwa»my, »e podstaw¦ pojemnika mo»na podzieli¢ na dwa trójk¡ty takie jak pod-

stawa wazonu. Zatem:

P1 = 2 · P2

V1 = P1 · 5 = 2 · P2 · 5 = 10 · P2

V2 = P2 · 20 = 20 · P2

Zad. 2. Odp. Prostopadªo±cian ma wymiary 5 cm× 6 cm× 17 cm. Jest jedno rozwi¡zanie.

Rozwi¡zanie: Oznaczmy: a � dªugo±¢, b � szeroko±¢, c � wysoko±¢

Wiemy, »e: 4 · (a+ b+ c) = 112 cm, czyli a+ b+ c = 28 cm oraz a · b · c = 510 cm3.

Rozkªadamy liczb¦ 510 na czynniki pierwsze: 510 = 2 · 3 · 5 · 17.
Jeden z trzech wymiarów prostopadªo±cianu musi by¢ równy 17 cm, poniewa» ka»dy

z iloczynów: 2 · 17, 3 · 17, 5 · 17 jest wi¦kszy od 28 (czyli sumy dªugo±ci trzech

kraw¦dzi). Wobec tego rozpatrujemy przypadki:

510 = 5 · 6 · 17; 510 = 10 · 3 · 17; 510 = 15 · 2 · 17.
Tylko w pierwszym z nich suma czynników jest równa 28, wi¦c prostopadªo±cian ma

wymiary 5 cm× 6 cm× 17 cm, a zadanie ma jedno rozwi¡zanie.

Zad. 3. Odp. V = 288 cm3, Pc = 336 cm2.

Zad. 4. Odp. 4 cm× 6 cm× 12 cm.

Zad. 5. Odp. 70 m3 = 70000 l.
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Zestaw 7.4.1 Mix po klasie 7
[Powrót]

Zad. 1. Zuzia i jej mªodszy brat Tomek wybrali si¦ z rodzicami do zoo. Zuzi i Tomkowi przy-

sªuguj¡ bilety ulgowe, z 35% zni»k¡. Za dwa bilety normalne i dwa ulgowe zapªacili

w sumie 257, 4 zª. Ile kosztuje bilet normalny do tego zoo?

Zad. 2. Bartek ma zamiar kupi¢ konsol¦ do gier. Uzbieraª ju» 1518 zª. Od dziadków dostaª

dodatkowo 16% kwoty potrzebnej na ten zakup. Teraz ma 60% potrzebnej kwoty.

Ile kosztuje ta konsola?

Zad. 3. Krzysio je¹dzi do szkoªy rowerem. Zawsze wyje»d»a z domu o 7:21 i przyje»d»a

o 7:30. Pewnego dnia jechaª z pr¦dko±ci¡ o 3 km
h

mniejsz¡ i spó¹niª si¦ o 3 minuty.

Jak daleko ma Krzysio do szkoªy?

Zad. 4. Podaj ostatni¡ cyfr¦ liczby (414 − 716 − 221)
3.

Zad. 5. Z liczby dwucyfrowej x utworzono dwie liczby: pierwsz¡ przez dopisanie liczby 12

na pocz¡tku, drug¡ przez dopisanie liczby 12 na ko«cu. Uzasadnij, »e iloczyn otrzy-

manych liczb pomniejszony o dwunastokrotno±¢ liczby x jest podzielny przez 100.

1Zad. 1, 2, 3, 4, 5, zadania autorskie
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Zestaw 7.4.1 Mix po klasie 7

Odpowiedzi

Zad. 1. Odp. Bilet normalny do zoo kosztuje 78 zª.

Rozwi¡zanie: x - cena biletu normalnego. Dostajemy równanie:

2x+ 2 · 0, 65x = 257, 4; st¡d x = 78.

Zad. 2. Odp. Konsola kosztuje 3450 zª.

Rozwi¡zanie: x - cena konsoli. Mo»emy zapisa¢ równanie:

1518 + 0, 16x = 0, 6x; st¡d x = 3450.

Zad. 3. Odp. Krzysio ma do szkoªy 1,8 km.

Rozwi¡zanie: Niech t1 = 9 min oznacza czas przejazdu Krzysia do szkoªy z pr¦d-

ko±ci¡ v1, a t2 = 12 min oznacza czas przejazdu Krzysia do szkoªy z pr¦dko±ci¡

v2 = v1 − 3km
h
. Dostajemy równanie:

v1 · 9
60

= (v1 − 3) · 12
60
; sk¡d v1 = 12km

h
;

Zatem droga wynosi: 9
60

· 12 = 1, 8 km.

Zad. 4. Odp. Ostatni¡ cyfr¡ jest 7.

Rozwi¡zanie: Zauwa»my, »e przy pot¦gowaniu liczby 4 dostajemy liczby, których

ostatni¡ cyfr¡ jest 4 lub 6, wi¦c 414 b¦dzie mie¢ ostatni¡ cyfr¦ 6. Przy pot¦gowaniu

liczby 7 dostajemy liczby, których ostatni¡ cyfr¡ jest 7, 9, 3 lub 1, wi¦c 716 b¦dzie

mie¢ ostatni¡ cyfr¦ 1. Przy pot¦gowaniu liczby 2 dostajemy liczby, których ostatni¡

cyfr¡ jest 2, 4, 8 lub 6, wi¦c ostatni¡ cyfr¡ liczby 221 b¦dzie 2. Ostatni¡ cyfr¡ liczby

z nawiasu b¦dzie zatem 6 − 1 − 2 = 3. Mamy (. . . 3)3 = . . . 27, wi¦c ostatni¡ cyfr¡

jest 7.

Zad. 5. Odp. Rozwi¡zanie: x � liczba dwucyfrowa.

1200 + x � pierwsza liczba

100x+ 12 � druga liczba,

zatem ich iloczyn pomniejszony o dwunastokrotno±¢ liczby x ma posta¢:

(1200 + x)(100x + 12) − 12x = 120000x + 14400 + 100x2, co mo»na przedstawi¢

w postaci iloczynu 100·(1200x+144+x2), zatem otrzymane wyra»enie jest podzielne

przez 100.
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Zestaw 7.4.2 Mix po klasie 7
[Powrót]

Zad. 1. Jaka jest 2023 cyfra po przecinku liczby 5
63
?

Zad. 2. W sklepie jednego dnia sprzedano 60% posiadanego masªa, a nast¦pnego dnia 25%

reszty. Zostaªo 27 kostek masªa. Ile kostek masªa byªo pocz¡tkowo?

Zad. 3. Oblicz ile jest równe n, wiedz¡c »e 9n + 9n + 9n = 32023.

Zad. 4. Wyznacz ¢wier¢ liczby przeciwnej do x, gdy

x =

[(
62 · 0, (4)− 3, 4 :

1

5

)
· 23

]
: [0, (2)]2

Zad. 5. Przyprostok¡tne pewnego trójk¡ta prostok¡tnego wynosz¡ 2
√
3 i 2

√
6. Ile wynosi

wysoko±¢ tego trójk¡ta opuszczona na przeciwprostok¡tn¡?

1Zad. 1, 2, 3, 4, 5, na podstawie konkursu https://katolicka.pl/matematyka-dla-wytrwalych-2/
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Zestaw 7.4.2 Mix po klasie 7

Odpowiedzi

Zad. 1. Odp. Na 2023 miejscu po przecinku stoi cyfra 1.

Rozwi¡zanie: 5
63

= 5
216

= 0, 023(148)

(2023− 3) : 3 = 2020 : 3 = 673 r.1

Zad. 2. Odp. Na pocz¡tku w sklepie znajdowaªo si¦ 90 kostek masªa.

Rozwi¡zanie: x -szukana liczba ilo±ci kostek masªa

60%x = 0, 6x - ilo±¢ kostek masªa sprzedanych I dnia

25% · 40%x = 0, 25 · 0, 4x = 0, 1x - ilo±¢ kostek masªa sprzedaych II dnia

0, 6x+ 0, 1x+ 27 = x

0, 3x = 27

x = 90

Zad. 3. Odp. Szukana liczba n jest równa 1011.

Rozwi¡zanie: 9n + 9n + 9n = 32023

32n + 32n + 32n = 32023

31 · 32n = 32023

3(1+2n) = 32023, st¡d n = 1011

Zad. 4. Odp. Szukana liczba to 40, 5.

Rozwi¡zanie:

x =
[(
62 · 0, (4)− 3, 4 : 1

5

)
· 23

]
: [0, (2)]2 =

[(
36 · 4

9
− 34

10
· 5
1

)
· 8
]
:
[
2
9

]2
= [(16− 17) ·

·8] : 4
81

= −8 · 81
4
= −162

liczba przeciwna do liczby −162 to 162

¢wier¢ liczby 162 to 40, 5.

Zad. 5. Odp. Wysoko±¢ trójk¡ta opuszczona na przeciwprostok¡tn¡ wynosi 2
√
2.

Rozwi¡zanie:

(2
√
3)2 + (2

√
6)2 = x2, st¡d x = 6

P= 2
√
3·2

√
6

2
= 2

√
18 = 6

√
2 zatem 6·h

2
= 6

√
2, st¡d h = 2

√
2
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Zestaw 7.4.3 Mix po klasie 7
[Powrót]

Zad. 1. Zbiornik o pojemno±ci 2400 l napeªniono wod¡, wlewaj¡c 0, 6 m3 wody w czasie 5

minut. Ile czasu trwaªo napeªnianie tego zbiornika?

Zad. 2. Stosunek dªugo±ci boków trójk¡ta jest równy 2 : 3 : a. Dªugo±¢ drugiego boku jest

o 2 cm wi¦ksza od dªugo±ci pierwszego boku i stanowi 50% sumy dªugo±ci dwóch

pozostaªych boków. Wyznacz a.

Zad. 3. Przek¡tne rombu maj¡ dªugo±ci 8 cm i 6 cm. Oblicz, jak zmieni si¦ pole tego rombu,

je»eli dªu»sz¡ przek¡tn¡ zwi¦kszymy o 20%, a krótsz¡ zmniejszymy o 20%.

Zad. 4. Pan Wojciech zapªaciª mniej ni» 11 zª za 7 zeszytów, a pani Joanna za 9 takich

samych zeszytów zapªaciªa wi¦cej ni» 14 zª. Ile nale»y zapªaci¢ za 8 takich zeszytów?

Zad. 5. Ile jest wszystkich liczb trzycyfrowych, które przy dzieleniu przez 99 daj¡ reszt¦ 9?

1Zad. 1, 2, 3, S. Kalisz, J. Kulbicki, Matematyka na szóstk¦. Zadania dla klasy 7, wyd. Nowik 2020
2Zad. 4, 5, J.Janowicz, Matematyka. Zbiór Zada« Konkursowych cz¦±¢ 3, wyd, GWO ,2020
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Zestaw 7.4.3 Mix po klasie 7

Odpowiedzi

Zad. 1. Odp. 20 minut.

Rozwi¡zanie: 0, 6 m3 = 600 l w 5 min to 2400 l w 20 min.

Zad. 2. Odp. a = 4

Rozwi¡zanie: 2x+2 = 3x, x = 2 cm, czyli boki b¦d¡ miaªy dªugo±ci 4 cm, 6 cm, 8 cm.

Zad. 3. Odp. Pole zmniejszy si¦ o 0, 96 cm2.

Rozwi¡zanie: P = 6·8
2

= 24, po zmianie P ′ = 9,6·4,8
2

= 23, 04.

Zad. 4. Odp. Nale»y zapªaci¢ 12, 56 zª.

Rozwi¡zanie: x � cena zeszytu
14
9
< x < 11

7

1, 556 < x < 1, 571

1, 56 < x < 1, 58, czyli 1 zeszyt kosztuje 1, 57 zª.

Zad. 5. Odp. Jest ich 10.

Rozwi¡zanie: Najmniejsza to 108 = 1 · 99 + 9

Najwi¦ksza to 999 = 10 · 99 + 9.
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Zestaw 7.4.4 Mix po klasie 7
[Powrót]

Zad.1. Prostok¡t ABCD ma 7 cm dªugo±ci i 0, 03 m szeroko±ci. Oblicz w decymetrach kwa-

dratowych pole tego prostok¡ta.

Zad.2. W±ród dziesi¦ciu kolejnych liczb naturalnych, ile mo»e by¢ liczb podzielnych przez

3? Podaj przykªady.

Zad.3. W trapezie ABCD o podstawach dªugo±ci |AB| = 11 i |CD| = 3 oraz ramionach

dªugo±ci |AD| = 9 i |BC| = 7 prowadzimy wysoko±¢ DE i CF. Niech |AE| = x,

|BF | = y, |CF | = |DE| = h. Z warunków zadania otrzymujemy poni»sze równania.

Wpisz odpowiednie liczby po prawej stronie:

x+ y = . . .

x2 + h2 = . . .

y2 + h2 = . . .

Zad.4. Krzy± chwaliª si¦, »e pomalowanie caªego pªotu zaj¦ªoby mu 3 godziny. Tomek po-

malowaª ten pªot w 5 godzin. Ile czasu zaj¦ªoby im wspólne malowanie pªotu?

Zad.5. Klara powi¦kszyªa o 150% pewn¡ dodatni¡ liczb¦ r, a wynik zmniejszyªa o 30%.

Tomek t¦ sam¡ liczb¦ r najpierw zmniejszyª o 30%, a potem wynik powi¦kszyª

o 150%. Kto otrzymaª wi¦kszy wynik?

1Zad. 1, zadanie autorskie
2Zad. 2, 3, P. J¦drzejewicz, Bukiety matematyczne dla gimnazjum, wyd. GWO, 2000
3Zad. 4, 5, J. Bednarczuk, J. Bednarczuk, Matematyczne gwiazdki, wyd. Aksjomat, 2020
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Zestaw 7.4.4 Mix po klasie 7

Odpowiedzi

Zad.1. Odp. Pole tego prostok¡ta wynosi 0, 21 dm2.

Rozwi¡zanie: 0, 03 m = 3 cm

7 · 3 = 21 cm2

21 cm2 = 0, 21 dm2

Zad.2. Odp. W±ród dziesi¦ciu kolejnych liczb naturalnych mog¡ by¢ trzy lub cztery liczby

podzielne przez 3.

Rozwi¡zanie: Przykªady:

a) 1, 2, 3, 4, 5, 6, 7, 8, 9, 10; trzy liczby podzielne przez 3: 3, 6, 9

b) 2, 3, 4, 5, 6, 7, 8, 9, 10, 11; trzy liczby podzielne przez 3: 3, 6, 9

c) 3, 4, 5, 6, 7, 8, 9, 10, 11, 12; cztery liczby podzielne przez 3: 3, 6, 9, 12

Wiadomo, »e co trzecia liczba naturalna jest podzielna przez 3, wi¦c w±ród dziesi¦ciu

liczb naturalnych podzielne przez trzy mog¡ by¢:

pierwsza, czwarta, siódma i dziesi¡ta liczba (jak w c);

druga, pi¡ta i ósma liczba (jak w b);

trzecia, szósta i dziewi¡ta liczba (jak w a).

Zad.3. Odp. Te liczby to: 8, 81 i 49.

Rozwi¡zanie: Z warunków zadania mamy:

x+ y = 11− 3 = 8

x2 + h2 = 92 = 81

y2 + h2 = 72 = 49

Zad.4. Odp. Wspólnie pomalowaliby pªot w 1 h 52 min 30 s.

Rozwi¡zanie: x
3
+ x

5
= 8x

15

x : 8x
15

= 15
8
= 17

8
h , czyli 1 h 52 min 30 s

Zad.5. Odp. Ka»de z nich otrzymaªo ten sam wynik.

Rozwi¡zanie: Klara najpierw pomno»yªa liczb¦ r przez 5
2
, a potem wynik pomno-

»yªa przez 7
10

. Tomek wykonaª te same mno»enia, tylko w odwrotnej kolejno±ci.

Mno»enie jest przemienne, wi¦c ka»de z nich otrzymaªo ten sam wynik.

168 sie¢ wspóªpracy "Matematyka - uczy¢ skutecznie"



Klasa 8. Arytmetyka ZADANIA Z GWIAZDK�

Zestaw 8.1.1 Liczby, dziaªania, zastosowania matematyki

[Powrót]

Zad. 1. Dwa ±limaki, Damazy i Sebastian, ±cigaj¡ si¦ na trasie zªo»onej z trzech odcinków.

Ka»dy odcinek ma dªugo±¢ 1 metra. Damazy peªznie ze staª¡ pr¦dko±ci¡, natomiast

Sebastian pokonuje pierwszy odcinek trasy z pr¦dko±ci¡ dwa razy wi¦ksz¡ ni» Da-

mazy, drugi odcinek z sam¡ pr¦dko±ci¡ jak Damazy, a trzeci z pr¦dko±ci¡ dwa razy

mniejsz¡ ni» rywal. Kto wygra i o ile metrów zwyci¦zca wyprzedzi na mecie prze-

grywaj¡cego?

Zad. 2. Wojtek i Kamil lubi¡ robi¢ sobie nawzajem psikusy. Wczoraj w centrum handlowym

zje»d»ali w dóª ruchomymi schodami. Gdy byli w poªowie schodów, Wojtek zerwaª

Kamilowi z gªowy czapk¦ i rzuciª j¡ na schody jad¡ce w kierunku przeciwnym. Kamil

natychmiast ruszyª biegiem a gór¦, aby jak najszybciej pochwyci¢ swoja wªasno±¢.

Natomiast Wojtek pobiegª w dóª, a potem schodami w gór¦, aby zªapa¢ czapk¦ Ka-

mila jeszcze szybciej. Chªopcy biegli z taka sam¡ pr¦dko±ci¡, niezale»nie od tego, czy

poruszali si¦ w gór¦, czy w dóª (byªa ona dwa razy wi¦ksza od pr¦dko±ci schodów).

Kto szybciej dotarª do czapki?

Zad. 3. Drogowcy maluj¡ pasy dziel¡ce jezdni¦. Stosunek dªugo±ci tej cz¦±ci, któr¡ ju» nama-

lowali, do dªugo±ci pozostaªej cz¦±ci drogi wynosi 3 : 5. Gdyby namalowali jeszcze

500 m linii, to ten stosunek byªby równy 5 : 3. Jak¡ dªugo±¢ ma odcinek drogi,

na której drogowcy maluj¡ pasy?

Zad. 4. �rednia ocen z matematyki w klasie 8a na koniec roku szkolnego wynosi 3,25. Oceny

bardzo dobre otrzymaªo 10% uczniów, oceny dobre � 30% uczniów, oceny dosta-

teczne � 7 uczniów. Pozostali uczniowie dostali oceny dopuszczaj¡ce. Ilu uczniów

otrzymaªo poszczególne oceny?

Zad. 5. Mieszanina wody z cukrem ma st¦»enie 15%. Ilo±¢ wody w roztworze zwi¦kszono

o 30%, natomiast ilo±¢ cukru zwi¦kszono o 10%. Jakie st¦»enie ma otrzymany roz-

twór? Wynik zaokr¡glij do peªnego procenta.

1Zad. 1, 2, Z. Romanowicz, B. Dyda, Zadania dla przyszªych olimpijczyków, Siedmioróg, 2017
2Zad. 3, 4, 5, zadania autorskie
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Zestaw 8.1.1 Liczby, dziaªania, zastosowania matematyki

Odpowiedzi

Zad. 1. Odp. Zwyci¦»y Damazy, który wyprzedzi na mecie Sebastiana o 1
4
metra.

Rozwi¡zanie: Przyjmijmy czas potrzebny Damazemu na pokonanie odcinka dªu-

go±ci jednego metra jako jednostk¦ d. Przepeªzni¦cie caªej trasy wy±cigu zajmie

Damazemu 3d, a Sebastianowi 1
2
d+ 1d+ 2d = 31

2
d. Oznacza to, »e wygra Damazy.

Gdy zwyci¦zca osi¡gnie met¦, Sebastian przepeªznie dwa pierwsze odcinki, co zajmie

mu 3
2
d, a przez pozostaªe 3

2
d b¦dzie pokonywaª trzeci odcinek z pr¦dko±ci¡ 1

2
metra

na jednostk¦ czasu. Pokona zatem 3
2
· 1
2
= 3

4
metra z ostatniego, trzeciego odcinka,

czyli do mety pozostanie mu 1
4
metra.

Zad. 2. Odp. Chªopcy dobiegn¡ do czapki równocze±nie.

Rozwi¡zanie: Kamil biegnie w gór¦ w kierunku przeciwnym ni» jad¡ schody, poru-

sza si¦ wi¦c z tak¡ sam¡ pr¦dko±ci¡, jak jego czapka na s¡siednich schodach. Oznacza

to, »e Kamil b¦dzie mógª pochwyci¢ czapk¦ wtedy, gdy dobiegnie na sam¡ gór¦ � do-

kªadnie w tej samej chwili na sam¡ gór¦ wjedzie czapka. Aby j¡ zªapa¢, Kamil musi

wi¦c przebiec poªow¦ dªugo±ci schodów. Natomiast Wojtek, aby dosta¢ si¦ na sa-

m¡ gór¦, musi najpierw przeby¢ poªow¦ dªugo±ci schodów (z pr¦dko±ci¡ trzykrotnie

wi¦ksz¡ ni» Kamil, poniewa» porusza si¦ zgodnie z kierunkiem jazdy schodów), a na-

st¦pnie przebiec caª¡ dªugo±¢ s¡siednich schodów jad¡cych w gór¦ (zgodnie z kierun-

kiem jazdy schodów, czyli znowu z pr¦dko±ci¡ trzykrotnie wi¦ksz¡ ni» Kamil). Do

przebycia ma wi¦c 3
2
dªugo±ci schodów, czyli trzy razy wi¦cej ni» kolega, a porusza

si¦ trzykrotnie szybciej ni» Kamil. St¡d wniosek, »e obaj chªopcy spotkaj¡ si¦ na

samej górze i w tym samym momencie znajdzie si¦ tam czapka.

Zad. 3. Odp. Odcinek drogi ma 2 km.

Rozwi¡zanie: Niech x oznacza 1
8
szukanego odcinka drogi. Drogowcy namalowali

ju» pasy na dªugo±ci 3x. Gdyby domalowali 500 m to mieliby 5x. Czyli 2x = 500,

tak wi¦c x = 250. A wi¦c caªy odcinek drogi ma 8 · 250 m = 2000 m = 2 km.

Zad. 4. Odp. Ocen¦ bardzo dobr¡ otrzymaªo 2 uczniów, dobr¡ � 6 uczniów, dostateczn¡ �

7 uczniów, a dopuszczaj¡c¡ 5 uczniów.
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Rozwi¡zanie: Niech x oznacza ilo±¢ uczniów w klasie. Mamy:

5 · 1
10
x+ 4 · 3

10
x+ 3 · 7 + (x− 4

10
x− 7) · 2

x
= 3, 25

Dostajemy: x = 20. Ocen¦ bardzo dobr¡ dostaªo 1
10

· 20 = 2, dobr¡ 3
10

· 20 = 6,

a dopuszczaj¡c¡ 20− 2− 6− 7 = 5.

Zad. 5. Odp. Otrzymany roztwór ma st¦»enie 13%.

Rozwi¡zanie: Niech x oznacza mas¦ caªego roztworu.

Woda zajmuje 0, 85x, a po dolaniu 1, 3 · 0, 85x = 1, 105x.

Cukier zajmuje 0, 15x, a po dosypaniu 1, 1 · 0, 15x = 0, 165x.

Caªy roztwór ma wi¦c mas¦ 1, 27x.

Zatem st¦»enie roztworu wynosi: 0,165x
1,27x

· 100% ≈ 13%.
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Zestaw 8.1.2 Liczby, dziaªania, zastosowania matematyki

[Powrót]

Zad. 1. Znajd¹ wszystkie sposoby przedstawienia liczby 100 w postaci sumy dwóch liczb

pierwszych.

Zad. 2. Piªki tenisowe pakowane s¡ po jednej, dwie lub trzy sztuki w plastikowe opakowania.

W sklepie jest ª¡cznie 35 opakowa« z piªkami. Opakowa« z trzema piªkami jest tyle

samo, ile opakowa« z jedn¡ piªk¡. Ile piªek jest w tym sklepie?

Zad. 3. Jakie cyfry nale»y postawi¢ w miejsce A i B, aby otrzyma¢ poprawn¡ równo±¢:

AB · A ·B = BBB, gdzie AB jest liczb¡ dwucyfrow¡, a BBB � trzycyfrow¡?

Zad. 4. Zuzia i Maja graj¡ w gr¦. Naprzemiennie rzucaj¡ kostk¡, je±li wypadnie sze±¢ oczek

to Zuzia pªaci Mai 1zª, a je±li wynik rzutu b¦dzie inny, Maja pªaci Zuzi 20 gr. Po 36

rzutach okazaªo si¦, »e »adna z dziewczyn nie jest nic winna drugiej. Ile razy wypadªa

szóstka?

Zad. 5. Czy prawd¡ jest, »e dowolna pot¦ga liczby 376 (o wykªadniku caªkowitym dodatnim)

ko«czy si¦ cyframi 376?

1Zad. 1, A. �urek i P. J¦drzejewicz, Zbiór zada« dla kóªek matematycznych w szkole podstawowej,

GWO, 2015
2Zad. 2, 4, zadania autorskie
3Zad. 3, 5,Z. Romanowicz, B. Dyda, Zadania dla przyszªych olimpijczyków, Siedmioróg, 2017
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Zestaw 8.1.2 Liczby, dziaªania, zastosowania matematyki

Odpowiedzi

Zad. 1. Rozwi¡zanie: 100 = 3 + 97 = 11 + 89 = 17 + 83 = 29 + 71 = 41 + 59 = 47 + 53

Zad. 2. Odp. W tym sklepie jest 70 piªek.

Rozwi¡zanie: Oznaczmy przez x liczb¦ opakowa« z jedn¡ piªk¡, a przez y liczb¦

opakowa« z dwoma piªkami. Opakowa« z trzema piªkami jest równie» x. Mamy wi¦c:

x+y+x = 35, a liczba piªek w sklepie to 1 ·x+2 ·y+3 ·x = 4x+2y = 2(x+y+x) =

2 · 35 = 70.

Zad. 3. Odp. A = 3 oraz B = 7.

Rozwi¡zanie: Zauwa»my, »e BBB = B · 111 = B · 3 · 37, czyli prawa strona naszej
równo±ci jest podzielna przez 37 i przez 3. Wobec tego równie» lewa strona musi by¢

podzielna przez 37, co jest mo»liwe tylko wtedy, gdy 37 jest dzielnikiem liczby AB.

Istniej¡ wi¦c dwie mo»liwo±ci: AB = 37 lub AB = 74. Dla A = 3, B = 7 lewa strona

jest równa 37 · 3 · 7 = 111 · 7 = 777, czyli jest równa prawej. W drugim przypadku

lewa strona jest równa 74 · 7 · 4, czyli nie dzieli si¦ przez 3, wobec czego nie równa

si¦ prawej stronie równo±ci.

Zad. 4. Odp. Szóstka wypadªa sze±¢ razy.

Rozwi¡zanie: Za ka»d¡ szóstk¦ Maja otrzymuje 1 zª, wi¦c mo»e zapªaci¢ Zuzi

za pi¦¢ rzutów, w których wypadªy inne wyniki. Zatem aby nikt nikomu nie byª

nic winien, na ka»de sze±¢ rzutów raz powinna wypa±¢ szóstka. W ci¡gu 36 = 6 · 6
rzutów szóstka wypadªa wi¦c sze±¢ razy, a inne wyniki 30 razy.

Zad. 5. Odp. Podana teza jest prawdziwa.

Rozwi¡zanie: Mamy 3762 = 141376, czyli 3762 ko«czy si¦ cyframi 376. Aby spraw-

dzi¢, czy 3763 równie» ko«czy si¦ takimi cyframi, mo»na pomno»y¢ przez 3762 =

141376 przez 376. Poniewa» jednak interesuj¡ nas tylko trzy ostatnie cyfry iloczynu

141376 · 376, wystarczy pomno»y¢ trzy ostatnie cyfry liczby 141376 przez 376, gdy»

tylko trzycyfrowe ko«cówki czynników decyduj¡ o trzech ostatnich cyfrach iloczynu.

Stwierdzili±my ju», »e 376 · 376 = 141376 ko«czy si¦ cyframi 376, wi¦c równie» 3763

ko«czy si¦ tymi cyframi.
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Zestaw 8.1.3 Liczby, dziaªania, zastosowania matematyki

[Powrót]

Zad. 1. Poª¡cz w pary wyra»enia o równych warto±ciach. Wypeªnij tabelk¦, przyporz¡dko-

wuj¡c ka»dej literze odpowiedni numer.

A. |−9|
3√64

B. −7−9
23

C. −32√
16

D. −4+21
−(−8)

I. 21
8

II. 21
4

III. −9
4

IV. −2

A B C D

Zad. 2. Sprawd¹, czy równo±¢ jest prawdziwa:
√
2 = 1 + 1

1+
√
2

Zad. 3. Co jest wi¦ksze: 3360 czy 6350?

Zad. 4. Dodatni¡ liczb¦ caªkowit¡ a powi¦kszono o 100%, a wynik zmniejszono o 25% i w re-

zultacie otrzymano liczb¦ caªkowit¡ b. Uzasadnij, »e liczba a jest parzysta, a liczba

b jest podzielna przez 3.

Zad. 5. �redni¡ harmoniczn¡ m dwóch liczb dodatnich a1 i a2 okre±la wzór

m =
2a1a2
a1 + a2

.

Wyznacz a1 z tego wzoru.

1Zad. 1, E. Duvnjak, E. Kokiernak-Jurkiewicz, Sprawdziany klasa 3, wyd. WSiP, 2011
2Zad. 2, 3, P. J¦drzejewicz, Bukiety matematyczne dla gimnazjum, wyd. GWO, 2000
3Zad. 4, J. Bednarczuk, J. Bednarczuk, Matematyczne gwiazdki, wyd. Aksjomat, 2020
4Zad. 5, E. Duvnjak, E. Kokiernak-Jurkiewicz, Zbiór zada« i testów, Matematyka wokóª nas, wyd.

WSiP, 2010
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Zestaw 8.1.3 Liczby, dziaªania, zastosowania matematyki

Odpowiedzi

Zad. 1. Rozwi¡zanie:

A B C D

II IV III I

Zad. 2. Odp. Podana równo±¢ jest prawdziwa.

Rozwi¡zanie:

1 +
1

1 +
√
2
= 1 +

1√
2 + 1

=

√
2 + 1√
2 + 1

+
1√
2 + 1

=

√
2 + 2√
2 + 1

=

√
2(
√
2 + 1)√

2 + 1
=

√
2

Zad. 3. Odp. Wi¦ksza jest liczba 3360.

Rozwi¡zanie: Zauwa»my, »e liczby 3260 i 6350 s¡ pot¦gami liczby 2:

3260 = (25)60 = 25·60 = 2300

6450 = (26)50 = 26·50 = 2300

Mamy:

3360 > 3260 = 2300 = 6450 > 6350

Zad. 4. Rozwi¡zanie: Po powi¦kszeniu liczby a o 100% otrzymamy liczb¦ 2a. Po zmniej-

szeniu liczby 2a o 25% otrzymamy liczb¦ 3
4
· 2a = 3

2
· a = b.

Skoro 3
2
· a = b, to 3a = 2b.

Liczba 3a jest podzielna przez 3, wi¦c liczba 2b te» jest podzielna przez 3. Liczba 2 nie

jest podzielna przez 3, wi¦c to liczba b jest podzielna przez 3. Podobnie uzasadniamy,

»e liczba a jest podzielna przez 2.

Zad. 5. Odp. a1 = ma2
2a2−m
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Zestaw 8.2.1 Figury pªaskie i przestrzenne
[Powrót]

Zad. 1. Dwa jednakowe kwadraty ABCD i EBFG poªo»one s¡

tak, jak pokazano na rysunku obok. K¡t DBG ma miar¦

26◦. Oblicz miar¦ k¡ta rozwartego GPD.

Zad. 2. Jak zmieni si¦ obj¦to±¢ czworo±cianu foremnego o kraw¦dzi a, je±li dªugo±¢ jego

kraw¦dzi zmniejszymy o 50%?

Zad. 3. Na dwóch jednakowych prostok¡tnych kartkach o krótszym boku 6 dm narysowano

siatki graniastosªupów prawidªowych czworok¡tnych G1 i G2 (rysunek poni»ej). Z obu

siatek wykonano modele. Jeden z tych graniastosªupów ma sum¦ dªugo±ci wszystkich

kraw¦dzi o 16 dm wi¦ksz¡ ni» drugi. Ile razy wi¦ksza jest jego obj¦to±¢?

Zad. 4. W wierzchoªkach sze±cianu o kraw¦dzi a, w 1
3
dªugo±ci kraw¦-

dzi, odci¦to naro»niki (rysunek obok). Oblicz pole powierzch-

ni powstaªej bryªy.

a

Zad. 5. W pewnym prostopadªo±cianie liczby 3, 4, 5, 12, 13, 3
√
17, 4

√
10 s¡ odlegªo±ciami

jednego z wierzchoªków od siedmiu pozostaªych. Oblicz obj¦to±¢ tego prostopadªo-

±cianu.

1Zad. 1, 2, 4, zadania autorskie
2Zad. 3, 5, J. Janowicz, Matematyka, Zbiór zada« konkursowych dla klas 7-8 szkoªy podstawowej,

cz. 3, Gda«skie Wydawnictwo O±wiatowe 2020
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Zestaw 8.2.1 Figury pªaskie i przestrzenne

Odpowiedzi

Zad. 1. Odp. |∢GPD| = 116◦.

Rozwi¡zanie: Zauwa»my, »e trójk¡t GBD jest równoramienny, zatem k¡ty przy

wierzchoªkach G i D b¦d¡ miaªy po 77◦. Skoro |∢PDB| = 45◦, to |∢GDP | =

77◦ − 45◦ = 32◦, podobnie |∢DGP | = 32◦. Zatem w trójk¡cie DGP, |∢GPD| =
180◦ − 2 · 32◦ = 116◦.

Zad. 2. Odp. Obj¦to±¢ zmniejszy si¦ o±miokrotnie.

Rozwi¡zanie: Obj¦to±¢ wi¦kszego czworo±cianu wynosi V1 =
a3

√
2

12
, za± mniejszego

V2 =
a3

48
√
2
, V1

V2
= 8.

Zad. 3. Odp. V1

V2
= 15,75

6,25
= 2, 52. Obj¦to±¢ pierwszego graniastosªupa jest 2,52 razy wi¦ksza

od drugiego.

Rozwi¡zanie: x - dªugo±¢ dªu»szego boku kartki, x > 6 dm.

K1 -suma dªugo±ci wszystkich kraw¦dzi graniastosªupa G1

K2 -suma dªugo±ci wszystkich kraw¦dzi graniastosªupa G2.

V1, V2 - obj¦to±ci, odpowiednio graniastosªupów G1 i G2.

K1 = 8 · 1
4
· 6 + 4 · (x− 2 · 1

4
· 6) = 12 + 4x− 12 = 4x

K2 = 8 · 1
4
· x+ 4 · (6− 2 · 1

4
· x) = 2x+ 24− 2x = 24

4x− 24 = 16, czyli x = 10[dm] albo 24− 4x = 16, czyli x = 2[dm]. Poniewa» x > 6,

wi¦c x = 10 dm.

V1 = (1
4
· 6)2 · (10− 2 · 6

4
) = 9

4
· 7 = 15, 75[dm3]

V2 = (1
4
· 10)2 · (6− 2 · 10

4
) = 25

4
· 1 = 6, 25[dm3]

Zad. 4. Odp. Ppow = a2 · (42
3
+ 4

√
3

9
).

Zad. 5. Odp. V = 3 · 4 · 12 = 144[cm3].

Rozwi¡zanie:Najwi¦ksza liczba jest dªugo±ci¡ przek¡tnej prostopadªo±cianu, a dwie

najmniejsze � dªugo±ciami dwóch kraw¦dzi.

3
√
17 =

√
153 < 13, 4

√
10 =

√
160 < 13. Przek¡tna prostopadªo±cianu ma dªugo±¢

13 cm. 3 i 4 - dwa wymiary prostopadªo±cianu,

x � trzeci wymiar prostopadªo±cianu, 32 + 42 + x2 = 132, x = 12.
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Zestaw 8.2.2 Figury pªaskie i przestrzenne
[Powrót]

Zad. 1. Trójk¡t ABC o obwodzie 19cm jest podzielony trzema

odcinkami na cztery zacieniowane trójk¡ty i trzy biaªe

czworok¡ty w sposób przedstawiony na rysunku. Suma

obwodów czterech zacieniowanych trójk¡tów jest rów-

na 20cm, a suma obwodów trzech biaªych czworok¡tów

jest równa 25cm. Ile jest równa suma dªugo±ci trzech

odcinków dziel¡cych w ten sposób trójk¡t ABC?

Zad. 2 .
Kwadrat PQRS o boku 10cm poªo»ono na kwadracie ABCD

o boku tej samej dªugo±ci. Okazaªo si¦, »e ±rodek kwadra-

tu PQRS pokryª si¦ z wierzchoªkiem A kwadratu ABCD.

Oblicz pole powierzchni cz¦±ci wspólnej obu kwadratów.

Zad. 3. Kwadrat o boku dªugo±ci 10cm podzielono na mniejszy kwadrat

i cztery jednakowe prostok¡ty jak na rysunku. Ka»da z pi¦ciu

cz¦±ci ma taki sam obwód. Oblicz pole maªego kwadratu.

Zad. 4. Na prostok¡tnej tacy Asia ukªadaªa dwie kwadratowe serwetki o polu 900cm2 ka»da.

Gdy uªo»yªa je tak, jak na Rys.1 � zachodziªy na siebie na obszarze o polu 300cm2,

a gdy tak, jak na Rys.2 � wspólny obszar miaª pole 750cm2. Jakie pole b¦dzie miaª

obszar wspólny obu serwetek, gdy Asia uªo»y je tak, jak na Rys.3?

Zad. 5. W rombie o boku dªugo±ci 10cm k¡t rozwarty ma miar¦ 5 razy wi¦ksz¡ od miary

k¡ta ostrego. Oblicz pole tego rombu.

1Zad. 1, Z. Bobi«ski, P. Nodzy«ski, M. Uscki Matematyka bez formuª, wyd. Aksjomat, 2016
2Zad. 2, Zbigniew Romanowicz, Bartªomiej Dyda, Zadania dla przyszªych olimpijczyków, wyd. Sied-

mioróg, 2013
3Zad. 3, 4, 5, J. Janowicz, Matematyka. Zbiór zada« konkursowych dla klas 7 � 8 szkoªy podstawowej.

Cz¦±¢ 1, wyd. GWO, 2018
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Zestaw 8.2.2 Figury pªaskie i przestrzenne

Odpowiedzi

Zad. 1. Odp. Suma dªugo±ci tych trzech odcinków jest równa 13 cm.

Rozwi¡zanie: Je±li dodamy do siebie obwody czterech zacieniowanych trójk¡tów

i trzech biaªych czworok¡tów, to otrzymamy sum¦ obwodu du»ego trójk¡ta i podwo-

jonej sumy dªugo±ci trzech odcinków dziel¡cych trójk¡t. Zatem suma dªugo±ci tych

trzech odcinków jest równa 1
2
(20 cm+ 25 cm− 19 cm) = 13 cm.

Zad. 2. Odp. Pole powierzchni cz¦±ci wspólnej kwadratów PQRS i ABCD jest równe 25 cm2.

Rozwi¡zanie: Oznaczmy przez E, F ±rodki boków kwa-

dratu PQRS a przez X, Y punkty przeci¦cia boków obu

kwadratów (jak na rysunku). Trójk¡ty XAE oraz YFA s¡

przystaj¡ce (cecha kbk), wi¦c maj¡ takie samo pole. Za-

tem pole cz¦±ci zakreskowanej jest równe polu kwadratu

ERFA o polu 1
4
pola kwadratu PQRS.

AB

C D

P

Q

R

S

b

b

X

Y
F

E

Zad. 3. Odp. Pole maªego kwadratu wynosi 25 cm2.

Rozwi¡zanie: Dªu»szy i krótszy bok prostok¡tnej cz¦±ci maj¡ w sumie dªugo±¢

10 cm, wi¦c obwód tej cz¦±ci jest równy 20 cm. Bok maªego kwadratu ma wi¦c

20 : 4 = 5 cm, czyli jego pole jest równe 25 cm2.

Zad. 4. Odp. Obszar wspólny obu serwetek uªo»onych, jak na Rys.3 ma pole 250cm2.

Rozwi¡zanie: Bok serwetki ma dªugo±¢ 30 cm. Na Rys.1 jeden bok wspólnej cz¦±ci

ma dªugo±¢ 30 cm, a pole jest równe 300 cm2, wi¦c drugi bok ma dªugo±¢ 10 cm. Na

Rys.2 jeden bok wspólnej cz¦±ci ma dªugo±¢ 30 cm, a pole jest równe 750 cm2, wi¦c

drugi bok ma dªugo±¢ 25 cm. Podobnie, na Rys.3 wymiary wspólnej cz¦±ci s¡ równe

10 cm i 25 cm, czyli jej pole jest równe 10 cm · 25 cm = 250 cm2.

Zad. 5. Odp. Pole rombu wynosi 50 cm2.

Rozwi¡zanie: Z równo±ci α + 5α = 180◦ otrzymujemy,

»e α = 30◦. Wobec tego trójk¡t AED jest poªow¡ trójk¡ta

równobocznego, wi¦c |DE| = 1
2
|AD| = 5 cm.

Pole= 10 cm · 5 cm = 50 cm2
A B

CD

E

α
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Zestaw 8.2.3 Figury pªaskie i przestrzenne
[Powrót]

Zad. 1. Kraw¦d¹ boczna pewnego graniastosªupa prawidªowego jest dwukrotnie dªu»sza

od kraw¦dzi podstawy. Suma dªugo±ci wszystkich kraw¦dzi bryªy wynosi 104 cm,

a obwód jednej ±ciany bocznej to 12 cm. Ile wierzchoªków ma podstawa tego grania-

stosªupa?

Zad. 2. Drabina malarska dwuramienna o dªugo±ci 5 metrów, zostaªa rozstawiona na szero-

ko±¢ 8 metrów. O ile metrów trzeba zmniejszy¢ rozstawienie tej drabiny, »eby si¦gaªa

ona wysoko±ci 4 metrów?

Zad. 3. Koralik w wisiorku Basi zbudowany jest z graniastosªupa prawidªowego sze±ciok¡tne-

go i dwóch ostrosªupów prawidªowych sze±ciok¡tnych. Kraw¦d¹ podstawy i wysoko±¢

graniastosªupa maj¡ jednakow¡ dªugo±¢ 6 mm, a wysoko±¢ ostrosªupa to 3
4
dªugo±ci

kraw¦dzi jego podstawy. Oblicz obj¦to±¢ tego koralika.

Zad. 4. Podstaw¡ pojemnika w ksztaªcie graniastosªupa prostego

jest trapez prostok¡tny (rysunek obok), w którym dªu-

go±¢ wysoko±ci jest o 2 cm krótsza od krótszej podstawy.

Przek¡tna najmniejszej ±ciany bocznej jest nachylona do

pªaszczyzny podstawy pod k¡tem 30◦. Oblicz obj¦to±¢

pojemnika.

Zad. 5. W trapezie równoramiennym krótsza podstawa i ramiona maj¡ równe dªugo±ci wy-

nosz¡ce po 10 cm, a przedªu»enia ramion przecinaj¡ si¦ pod k¡tem prostym. Oblicz

pole i obwód tego trapezu.

1Zad. 1, Zbiór zada« klasa 8, wyd. Nowa Era, 2021.
2Zad. 2, Z. Bobi«ski, P. Nodzy«ski, M. Uscki, Liga zadaniowa, wyd. Aksjomat, Toru« wydanie drugie.
3Zad. 3, 4, D. Budzich, E. Górska , Licz ze mn¡, wyd. Niko, 2017.
4Zad. 5, zadanie autorskie
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Klasa 8. Geometria ZADANIA Z GWIAZDK�

Zestaw 8.2.3 Figury pªaskie i przestrzenne

Odpowiedzi

Zad. 1. Odp. Podstawa graniastosªupa ma 13 wierzchoªków.

Rozwi¡zanie: n = liczba wierzchoªków podstawy, liczba kraw¦dzi podstawy

2 · 2 cm · n+ n · 4 cm = 104 cm, sk¡d n = 13.

Zad. 2. Odp. Rozstawienie nale»y zmniejszy¢ o 2 metry.

Rozwi¡zanie:

Z trójki pitagorejskiej 3, 4, 5 wnioskujemy,

»e drabina si¦ga wysoko±ci 3 metrów.

Nowa wysoko±¢ drabiny ma wynosi¢ 4 m, wi¦c na podstawie tej samej trójki pitago-

rejskiej nowy rozstaw wyniesie 6 m. Rozstaw nale»y zmniejszy¢ o 8 m− 6 m = 2 m.

Zad. 3. Odp. 486
√
3 mm3.

Rozwi¡zanie: kraw¦d¹ podstawy a = 6 mm; wysoko±¢ graniastosªupa = 6 mm;

wysoko±¢ ostrosªupa = 3
4
· 6 mm = 4, 5 mm

Pp = 6 · a2
√
3

4
= 54

√
3 mm2

Vg = Pp · Hg = 324
√
3mm3 oraz Vo =

1
3
Pp · Ho · 2 = 162

√
3 mm;3

Vc = 486
√
3 mm3

Zad. 4. Odp. 1, 5
√
3 dm3.

Rozwi¡zanie: Z tre±ci zadania wysoko±¢ podstawy

h = 17 cm− 2 cm = 15 cm

Pp =
(17+23)·15

2
= 300 cm2

V = 300 cm2 · 5
√
3 cm = 1500

√
3 cm3 =

= 1, 5
√
3 cm3.

Zad. 5. Odp.

Obw=4 · 10 cm+ 10
√
2 cm = (40 + 10

√
2) cm

Pole= (10+10+10
√
2)·5

√
2

2
= (50

√
2 + 50) cm2.
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Klasa 8. Geometria ZADANIA Z GWIAZDK�

Zestaw 8.2.4 Figury pªaskie i przestrzenne
[Powrót]

Zad. 1. Uzasadnij, »e je±li po odci¦ciu naro»y kwadratu otrzymamy o±miok¡t foremny o boku

dªugo±ci 3 dm, to bok tego kwadratu ma dªugo±¢ (3 + 3
√
2) dm.

Zad. 2. Oblicz obj¦to±¢ graniastosªupa prostego o wysoko±ci 15 cm, którego podstaw¡ jest

trójk¡t prostok¡tny o przeciwprostok¡tnej równej 12 cm i jednym k¡cie ostrym dwa

razy wi¦kszym od drugiego.

Zad. 3. Podstaw¡ graniastosªupa prostego jest romb o boku 6 cm i k¡cie ostrym 60◦. Prze-

k¡tna ±ciany bocznej tego graniastosªupa nachylona jest do kraw¦dzi podstawy pod

k¡tem 45◦. Oblicz obj¦to±¢ tego graniastosªupa.

Zad. 4. Podstaw¡ ostrosªupa jest prostok¡t. Przek¡tne podstawy przecinaj¡ si¦ w punkcie,

który jest spodkiem wysoko±ci ostrosªupa.

a) Uzasadnij, »e wszystkie kraw¦dzie boczne ostrosªupa maj¡ tak¡ sam¡ dªugo±¢,

czyli »e jest to ostrosªup prosty.

b) Oblicz obj¦to±¢ tego ostrosªupa, je±li kraw¦dzie jego podstawy maj¡ dªugo±ci 6 cm

i 8 cm, a suma dªugo±ci wszystkich kraw¦dzi bryªy jest równa 80 cm.

Zad. 5. Uzasadnij, »e do wykonania dachów dwóch wie», ka»dego w ksztaªcie ostrosªupa

prawidªowego czworok¡tnego o wymiarach podanych na rysunku, potrzeba ª¡cznie

ponad 200 m2 blachy.

1Zad. 1, 2, 3, 4, 5, M. Braun, A. Ma«kowska, M. Paszy«ska, J. Janowicz, W. Babia«ski, E. Szmytkie-

wicz, K. Wej, Matematyka z kluczem. Klasa 8
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Klasa 8. Geometria ZADANIA Z GWIAZDK�

Zestaw 8.2.4 Figury pªaskie i przestrzenne

Odpowiedzi

Zad. 1. Rozwi¡zanie: x = 3√
2
= 3

√
2

2
[dm] (stosunek dªugo±ci boku kwadratu do dªugo±ci

przek¡tnej)

a � dªugo±¢ boku kwadratu

a = 3 + 2x = 3 + 2 · 3
√
2

2
= (3 + 3

√
2) [dm]

Zad. 2. Odp. V = 270
√
3 cm3.

Rozwi¡zanie: H = 15 cm � wysoko±¢ graniastosªupa.

Podstaw¡ graniastosªupa jest trójk¡t prostok¡tny o k¡tach 30◦, 60◦ i 90◦.

c = 12 cm � dªugo±¢ przeciwprostok¡tnej

Przyprostok¡tne maj¡ odpowiednio dªugo±ci: a = 6
√
3 cm, b = 6 cm.

Pp = 18
√
3 cm2, V = Pp ·H = 270

√
3.

Zad. 3. Odp. V = 108
√
3 cm3.

Rozwi¡zanie: Podstawa to suma dwóch trójk¡tów równobocznych o boku a = 6 cm.

Pp = 18
√
3 cm2. �ciana boczna jest sum¡ dwóch trójk¡tów prostok¡tnych równora-

miennych, wi¦c jest kwadratem. Wysoko±¢ graniastosªupa jest równa bokowi kwa-

dratu, czyli kraw¦dzi podstawy. H = a = 6 cm, V = 108
√
3 cm3.

Zad. 4. Rozwi¡zanie: a) S - spodek wysoko±ci, W - wierzchoªek ostrosªupa.

|AS| = |BS| = |CS| = |DS| (S jest punktem przeci¦cia przek¡tnych prostok¡ta

w podstawie ostrosªupa). K¡ty ∢ASW = ∢BSW = ∢CSW = ∢DSW = 90◦, bo

SW jest wysoko±ci¡ ostrosªupa. Trójk¡ty ASW, BSW, CSW i DSW s¡ przystaj¡ce,

wobec tego |AW | = |BW | = |CW | = |DW |, c.b.d.o.
b) 4|AW |+ 2 · 6 + 2 · 8 = 80, sk¡d |AW | = 13 cm, |AS| = 5 cm.

Dla trójk¡ta ASW stosujemy twierdzenie Pitagorasa: |SW | = 12 cm.

Pp = 48 cm2, V = 192 cm3.

Zad. 5. Rozwi¡zanie: Wysoko±¢ ±ciany bocznej: 6
√
2 m.

Pole boczne ostrosªupa: Pb = 72
√
2 m2.

Pole powierzchni dwóch dachów: Pb = 144
√
2 m2 ≈ 144 · 1, 4 m2 = 201, 6 m2.

201, 6 m2 > 200 m2.

183 sie¢ wspóªpracy "Matematyka - uczy¢ skutecznie"



Klasa 8. Mix ZADANIA Z GWIAZDK�

Zestaw 8.3.1 Mix po klasie 8
[Powrót]

Zad. 1. Je±li do liczby dwucyfrowej a dopiszemy na pocz¡tku cyfr¦ 5, to otrzymamy liczb¦

o 234 mniejsz¡ od liczby, któr¡ otrzymamy po dopisaniu cyfry 5 na ko«cu liczby a.

Wyznacz liczb¦ a. Zapisz obliczenia.

Zad. 2. Suma dwóch uªamków wynosi 17
60
. Ich liczniki maj¡ si¦ do siebie jak 2 : 3, a mianow-

niki jak 3 : 4. Znajd¹ te uªamki.

Zad. 3. W trójk¡cie ró»nobocznym ABC ±rodek D najdªu»szego boku poª¡czono z prze-

ciwlegªym wierzchoªkiem trójk¡ta. Trójk¡t ABC zostaª podzielony na dwa trójk¡ty,

z których jeden jest równoboczny. Oblicz, ile procent pola trójk¡ta ABC stanowi

pole powstaªego trójk¡ta równobocznego.

Zad. 4. Na rysunku trójk¡t ABC jest równoboczny o boku dªu-

go±ci
√
3 + 2. Oblicz, o ile bok kwadratu DEHG jest

krótszy od boku trójk¡ta ABC.

Zad. 5. Czy istnieje wielo±cian maj¡cy tyle samo kraw¦dzi co przek¡tnych? Je±li tak, to po-

daj przykªad, je±li nie � uzasadnij dlaczego.

Uwaga: Przek¡tna wielo±cianu to ka»dy odcinek ª¡cz¡cy dwa wierzchoªki, ale nieb¦-

d¡cy kraw¦dzi¡ ani przek¡tn¡ ±ciany.

1Zad. 1, Podkarpacki Konkurs z Matematyki, etap rejonowy, rok szk. 2018/2019
2Zad. 2, Kujawsko-pomorski Konkurs z Matematyki, etap rejonowy, rok szk.2018/2019
3Zad. 3, Mazowiecki Konkurs z Matematyki, etap wojewódzki, rok szk. 2021/2022
4Zad. 4, Mazowiecki Konkurs z Matematyki, etap wojewódzki, rok szk. 2019/2020
5Zad. 5, J. Janowicz, Matematyka, Zbiór zada« konkursowych, wyd. GWO
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Klasa 8. Mix ZADANIA Z GWIAZDK�

Zestaw 8.3.1 Mix po klasie 8

Odpowiedzi

Zad. 1. Odp. a = 81.

Rozwi¡zanie: Przyjmijmy a = 10x+y. Wtedy 5·100+10x+y = 100x+10y+5−234.

St¡d: 10x+ y = 81.

Zad. 2. Odp. Szukane uªamki to 3
20

i 2
15
.

Rozwi¡zanie: Przyjmijmy: a
b
+ c

d
= 17

60
. Z warunków zadania wiemy, »e a = 2

3
c

i b = 3
4
d. Po podstawieniu do równania, otrzymujemy: c

d
= 2

15
.

Zad. 3. Odp. Pole trójk¡ta DBC stanowi 50% pola trójk¡ta ABC.

Rozwi¡zanie: W trójk¡tach ADC i DBC podstawy AD i DB s¡ jednakowej dªugo-

±ci, a wysoko±¢ CF jest wspólna, a wi¦c pola tych trójk¡tów s¡ równe, zatem pole

trójk¡ta DBC jest poªow¡ pola trójk¡ta ABC.

Zad. 4. Odp. Bok kwadratu DEHG jest krótszy o 2 od boku trójk¡ta ABC.

Rozwi¡zanie: Niech a-dªugo±¢ boku kwadratu. Trójk¡t DEC jest równoboczny

o boku dªugo±ci a oraz trójk¡ty ADG i BEH s¡ przystaj¡cymi trójk¡tami prosto-

k¡tnymi o k¡tach ostrych i s¡ �poªówkami� trójk¡ta równobocznego o wysoko±ci a,

a wi¦c a = |HB| ·
√
3, wi¦c |HB| = a√

3
= |AG|, |AB| = a√

3
+ a + a√

3
=

√
3 + 2,

st¡d a =
√
3.

Zad. 5. Odp. Istnieje. Na przykªad graniastosªup sze±ciok¡tny, który ma 18 kraw¦dzi i 18

przek¡tnych.

Rozwi¡zanie: Oznaczmy jako n liczb¦ wierzchoªków jednej podstawy graniastosªu-

pa (n ⩾ 3). Wówczas liczba wszystkich kraw¦dzi graniastosªupa wynosi 3n. Z ka»de-

go wierzchoªka mo»na wyprowadzi¢ n−3 przek¡tne bryªy biegn¡ce do wierzchoªków

przeciwlegªej podstawy. Przek¡tnych jest wi¦c n · (n − 3). Rozwi¡»my równanie:

n(n − 3) = 3n. Dostajemy n = 0 lub n = 6. Poniewa» n ⩾ 3, wi¦c n = 6. Czyli

graniastosªup sze±ciok¡tny ma 3 · 6 = 18 kraw¦dzi i 6 · (6− 3) = 18 przek¡tnych.
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Klasa 8. Mix ZADANIA Z GWIAZDK�

Zestaw 8.3.2 Mix po klasie 8
[Powrót]

Zad. 1. Pewien hodowca przywiózª na targ króliki. Pierwszemu kupuj¡cemu sprzedaª 1
6

wszystkich posiadanych królików i jeszcze jednego królika, drugiemu - 1
6
pozosta-

ªych królików i jeszcze dwa króliki, trzeciemu - 1
6
pozostaªych królików i jeszcze trzy

króliki itd. Gdy sprzedaª wszystkie króliki, stwierdziª ze zdziwieniem, »e ka»dy klient

kupiª tak¡ sam¡ liczb¦ zwierz¡t. Ile królików hodowca przywiózª na targ i ilu miaª

klientów?

Zad. 2. Piotr jest o 3 lata starszy od Pawªa i o 6 lat starszy od Gawªa. Iloczyn lat, jakie

sobie licz¡ Paweª i Jacek, jest o 9 wi¦kszy od iloczynu wieku Piotra i wieku Gawªa.

O ile lat jest starszy Piotr od Jacka?

Zad. 3. Kurtka kosztuje o 40% wi¦cej ni» buty. Buty kosztuj¡ o 40% wi¦cej ni» koszulka.

O ile procent koszulka jest ta«sza od kurtki? Wynik zaokr¡glij do peªnego procentu.

Zad. 4. W pudeªku znajduj¡ si¦ kulki czerwone i zielone. Liczba zielonych kulek w tym

pudeªku stanowi 1
12

liczby kulek czerwonych. Po wyci¡gni¦ciu dziewi¦ciu czerwonych

kulek, liczba kulek zielonych stanowiªa 1
15

liczby kulek czerwonych. Ile kulek byªo

w tym pudeªku?

Zad. 5. Samochód przejechaª tras¦ czterokrotnie dªu»sz¡ ni» rower w czasie stanowi¡cym 45

jego czasu. Ile razy szybciej jechaª samochód?

1Zad. 1, Z. Romanowicz, B. Dyda, Zadania dla przyszªych olimpijczyków, Siedmioróg, 2017
2Zad. 2, H. Pawªowski, Olimpiady i konkursy matematyczne Zadania dla szkóª podstawowych i gim-

nazjów, O�cyna Wydawnicza �Tutor�, 2017
3Zad. 3, 4, 5, zadania autorskie
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Klasa 8. Mix ZADANIA Z GWIAZDK�

Zestaw 8.3.2 Mix po klasie 8

Odpowiedzi

Zad. 1. Odp. Hodowca przywiózª na targ 30 królików i miaª w tym dniu pi¦ciu klientów.

Rozwi¡zanie: Oznaczmy przez x pocz¡tkow¡ liczb¦ królików. Pierwszy klient ku-

piª (1
6
x + 1) królików, wi¦c hodowcy pozostaªo ich (5

6
x − 1). Drugi klient kupiª

1
6

(
5
6
x− 1

)
+ 2, ale wiemy, »e kupiª tyle samo królików, co poprzednik.

Zatem 1
6

(
5
6
x− 1

)
+ 2 = 1

6
x+ 1, sk¡d

(
5
6
x− 1

)
+ 12 = x+ 6, czyli 5 = 1

6
x.

Na pocz¡tku hodowca musiaª mie¢ 30 królików.

Pierwszy klient kupiª 1
6
· 30 + 1 = 6 królików � pozostaªy wi¦c 24 króliki.

Drugi klient kupiª 1
6
· 24 + 2 = 6 królików � pozostaªo 18 królików.

Trzeci klient kupiª 1
6
· 18 + 3 = 6 królików � pozostaªo 12 królików.

Czwarty klient kupiª 1
6
· 12 + 4 = 6 królików � pozostaªo 6 królików.

Pi¡ty klient kupiª 1
6
·6+5 = 6 królików � hodowcy nie pozostaª »aden królik. Widzimy

wi¦c, »e ka»dy z pi¦ciu klientów kupiª tak¡ sam¡ liczb¦ królików (sze±¢).

Zad. 2. Odp. Piotr jest starszy od Jacka o 3 lata.

Rozwi¡zanie: x - lata Piotra, x − 3 - lata Pawªa, x − 6 - lata Gawªa, y - lata

Jacka. Z tre±ci zadania wynika równanie: (x− 3)y = x(x− 6) + 9, sk¡d dostajemy

x− y = 3, bo x > 6. Oznacza to, »e Piotr jest starszy od Jacka o 3 lata.

Zad. 3. Odp. Koszulka jest ta«sza od kurtki o 49%.

Rozwi¡zanie: Oznaczmy przez x cen¦ koszulki, wtedy buty kosztuj¡ 1, 4x, a kurtka

1, 96x. Mamy 1,96x−x
1,96x

· 100% ≈ 49%.

Zad. 4. Odp. W tym pudeªku byªo 39 kulek.

Rozwi¡zanie: x - ilo±¢ zielonych kulek. 12x - ilo±¢ czerwonych kulek. Kiedy wyci¡-

gni¦to dziewi¦¢ czerwonych kulek, w pudeªku zostaªo ich 12x − 9. Mamy równanie

12x− 9 = 15x, sk¡d x = 3.

Zad. 5. Odp. Samochód jechaª pi¦¢ razy szybciej.

Rozwi¡zanie: Niech vs oznacza pr¦dko±¢ samochodu, a vr � pr¦dko±¢ roweru. Drog¦

przebyt¡ przez rower oznaczmy przez s, a czas jazdy roweru przez t. Mamy:

vs : vr =
4s
4
5
t
: s

t
= 4 · 5

4
= 5.
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Klasa 8. Mix ZADANIA Z GWIAZDK�

Zestaw 8.3.3 Mix po klasie 8
[Powrót]

Zad. 1. Ola i Janek postanowili zmierzy¢ odlegªo±¢ mi¦dzy ich domami za pomoc¡ swoich

kroków. Dªugo±¢ kroku Janka to 6 dm, a dªugo±¢ kroku Oli to 54 cm. Oblicz ile jest

metrów od jednego domu do drugiego, je±li ±lady ich stóp pokryªy si¦ a» 31 razy.

Jako pierwszy wspólny ±lad liczymy pocz¡tek wyj±cia, a przy ostatnim stoi drugi

dom.

Zad. 2. Pod d¦bem le»aªy »oª¦dzie. Kasia wzi¦ªa do domu 111 z nich, a Michaª tylko 6

»oª¦dzi. Razem zebrali spod d¦bu 18 wszystkich »oª¦dzi. Ile »oª¦dzi zostaªo pod

d¦bem?

Zad. 3. Dany jest kwadrat o boku 5 cm. Prostok¡t ma pole trzy razy wi¦ksze od pola kwadra-

tu, a szeroko±¢ dwa razy mniejsz¡ od boku kwadratu. Jaki obwód ma ten prostok¡t?

Zad. 4. Dwie kole»anki wybraªy si¦ po zakupy. Jedna z nich kupiªa 2 kg pomidorów i 1 kg

ogórków pªac¡c razem 14 zª, a druga 2 kg ogórków i 1 kg pomidorów za 13 zª ª¡cznie.

Oblicz koszt 1 kg pomidorów i 1 kg ogórków.

Zad. 5. Ania obliczyªa ±redni¡ swoich ocen z matematyki. Otrzymaªa 3,5. W poniedziaªek

otrzymaªa szóst¡ ocen¦ i wówczas jej ±rednia ocen z matematyki wzrosªa do 3,75.

Oblicz jak¡ ocen¦ otrzymaªa w poniedziaªek.

1Zad. 2, 3, 4, zadania autorskie na podstawie Wojewódzki konkurs matematyczny dla uczniów szkoªy

podstawowej w roku szkolnym 2020/2021 stopie« szkolny 7.10.2020 woj podlaskie
2Zad. 1, 5, zadania autorskie na podstawie Konkurs matematyczny dla uczniów szkoªy podstawowej

2012/2013 KO Lublin
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Klasa 8. Mix ZADANIA Z GWIAZDK�

Zestaw 8.3.3 Mix po klasie 8

Odpowiedzi

Zad. 1. Odp. Odlegªo±¢ pomi¦dzy domami Oli i Janka wynosi 162m.

Rozwi¡zanie: 6dm = 60cm = 2 · 2 · 3 · 5, 54cm= 2 · 3 · 3 · 3,
NWW (60, 56) = 60 · 9 = 540m = 5, 4m; 5, 4m · 30 = 162m.

Zad. 2. Odp. Pod d¦bem zostaªo 154 »oª¦dzie.

Rozwi¡zanie: Oznaczmy:

x - wszystkie »oª¦dzie,

111x - »oª¦dzie Kasi,

18x - »oª¦dzie zebrane spod d¦bu. Mamy równanie: 111x+6 = 18x, sk¡d x = 176.

176− 16− 6 = 154.

Zad. 3. Odp. Obwód prostok¡ta wynosi 65 cm.

Rozwi¡zanie: Pole kwadratu = 25cm2

Pole prostok¡ta = 75cm2

Szeroko±¢ prostok¡ta = 2, 5cm

Oznaczmy x dªugo±¢ prostok¡ta. Mamy zatem:

x = 75cm2 : 2, 5cm = 30cm.

Obw. = 60cm+ 5cm = 65cm.

Zad. 4. Odp. 1kg pomidorów kosztuje 5zª, a 1kg ogórków 4zª.

Rozwi¡zanie: Oznaczmy: x cena 1kg pomidorów, y cena 1kg ogórków

2x+ y = 14, 2y + x = 13, 3x+ 3y = 27, x+ y = 9, x− y = 1, sk¡d x = 5,

y = 4.

Zad. 5. Odp. Ani¡ w poniedziaªek otrzymaªa pi¡tk¦.

Rozwi¡zanie: Oznaczmy x - ocena otrzymana przez Ani¦

3, 5 · 5 = 17, 5

3, 75 · 6 = 22, 5

x = 22, 5− 17, 5 = 5.
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Klasa 8. Mix ZADANIA Z GWIAZDK�

Zestaw 8.3.4 Mix po klasie 8
[Powrót]

Zad. 1. Jak¡ cyfr¦ ma w rz¦dzie jedno±ci liczba

a) 4 · 537 + 7 b) 371

Zad. 2. Prostok¡t ma obwód równy 36 cm. Jeden z jego boków zwi¦kszono o 3 cm a drugi

zmniejszono o 5 cm ale pole prostok¡ta si¦ nie zmieniªo. Oblicz dªugo±ci boków tego

prostok¡ta.

Zad. 3. Wyra»enie (53−m)3 · (53m+1 : 52−m) przedstaw w najprostszej postaci a nast¦pnie

oblicz jego warto±¢ dla m = −4.

Zad. 4. Oblicz pole powierzchni bocznej ostrosªupa o podstawie trójk¡ta równobocznego

wiedz¡c, »e pole podstawy wynosi 4
√
3 cm2, a jedna z kraw¦dzi bocznych o dªugo±ci

12 cm jest prostopadªa do podstawy.

Zad. 5. Ile osób mo»e przebywa¢ w pokoju w ksztaªcie prostopadªo±cianu o wysoko±ci 2, 5 m,

dªugo±ci o 5 metrów dªu»szej, a szeroko±ci dwa razy wi¦kszej ni» wysoko±¢? Na ka»d¡

osob¦ w tym pomieszczeniu powinno przypada¢ co najmniej 4, 5 m3 powietrza.

1Zad. 1, 2, 3, 4, 5, zadania autorskie
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Klasa 8. Mix ZADANIA Z GWIAZDK�

Zestaw 8.3.4 Mix po klasie 8

Odpowiedzi

Zad. 1. Odp. a) 7, b) 9

Zad. 2. Odp. b = 47
8
= 4, 875; a = 131

8
= 13, 125

Rozwi¡zanie: a i b to dªugo±ci boków prostok¡ta

2(a+ b) = 36, a = 18− b

(18− b− 5)(b+ 3) = (18− b)b, st¡d b = 47
8
= 4, 875; a = 131

8
= 13, 125

Zad. 3. Odp. Warto±¢ tego wyra»enia dla m = −4 wynosi 625.

Rozwi¡zanie:

5m+8 = 5−4+8 = 54 = 625.

Zad. 4. Odp. Pb = 48 + 4
√
39 cm2.

Rozwi¡zanie:

|AB|=|BC|=|AC|= 4 cm

|AE|=2
√
3 cm

|DE|=2
√
39 cm

12

b
b

A B

C

D

E

Zad. 5. Odp. W pokoju mo»e przebywa¢ 20 osób.

Rozwi¡zanie: V = 93, 75 m3; 93, 75 : 4, 5 = 20, 833. . .
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Klasa 8. Mix ZADANIA Z GWIAZDK�

Zestaw 8.3.5 Mix po klasie 8
[Powrót]

Zad. 1. Ja± wypiª 1
6
�li»anki kawy i uzupeªniª j¡ mlekiem. Nast¦pnie wypiª 1

3
tej �li»anki

i znowu dolaª mleka do peªna. Potem wypiª poªow¦ tej �li»anki i uzupeªniª ponownie

mlekiem, po czym wypiª caª¡ jej zawarto±¢. Czego Ja± wypiª wi¦cej: kawy czy mleka?

Zad. 2. Michaª poszedª do banku, »eby zrealizowa¢ wypªat¦ gotówki za pomoc¡ czeku. Kasjer

pomyliª si¦ i wypªaciª tyle zªotych, ile powinien wypªaci¢ groszy, i tyle groszy, ile po-

winien wypªaci¢ zªotych. Michaª nie przeliczyª pieni¦dzy � wªo»yª je do kieszeni, nie

zauwa»aj¡c, »e wypadªa mu przy tym pi¦ciogroszówka. Przeliczyª pieni¡dze dopiero

w domu i stwierdziª ze zdziwieniem, »e ma kwot¦ dwa razy wi¦ksz¡ od wypisanej

na czeku. Jak¡ sum¦ chciaª wypªaci¢ Michaª?

Zad. 3. Suma dwóch liczb dodatnich jest dziewi¦¢ razy wi¦ksza od ich ró»nicy, a iloczyn jest

dziewi¦¢ razy wi¦kszy od ich ilorazu. Znajd¹ te liczby.

Zad. 4. Trapez (nieb¦d¡cy równolegªobokiem) ma trzy boki tej samej dªugo±ci. Wyka», »e je-

go k¡ty wewn¦trzne s¡ równe odpowiednim k¡tom mi¦dzy przek¡tnymi.

Zad. 5. Maªa puszka na kaw¦ ma pojemno±¢ 600 ml i wa»y 6,5 dag. Du»a pusta puszka

o pojemno±ci 1,3 litra wa»y 0,15 kg. Maªa puszka peªna kawy wa»y 515 g. Ile wa»y

du»a puszka peªna kawy?

1Zad. 1, H. Pawªowski, Olimpiady i konkursy matematyczne Zadania dla szkóª podstawowych i gim-

nazjów, O�cyna Wydawnicza �Tutor�, 2017
2Zad. 2, Z. Romanowicz, B. Dyda, Zadania dla przyszªych olimpijczyków, Siedmioróg, 2017
3Zad. 3, 5, zadania autorskie
4Zad. 4, J. Janowicz, Matematyka Zbiór zada« konkursowych dla klas 7-8 szkoªy podstawowej, GWO,

2018
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Klasa 8. Mix ZADANIA Z GWIAZDK�

Zestaw 8.3.5 Mix po klasie 8

Odpowiedzi

Zad. 1. Odp. Ja± wypiª po równo kawy i mleka.

Rozwi¡zanie: Ja± wypiª �li»ank¦ kawy i �li»ank¦ mleka, co wynika z prostego

rachunku: 1
6
+ 1

3
+ 1

2
= 1.

Zad. 2. Odp. Michaª chciaª wypªaci¢ 31 zª 63 gr.

Rozwi¡zanie: Oznaczmy kwot¦ wypisanych na czeku zªotych przez z, a groszy �

przez g, gdzie g jest liczb¡ naturaln¡ i g < 100. Kwot¦ z czeku wyra»on¡ liczb¡

groszy zapiszmy jako 100z + g. Kasjer wypªaciª ª¡cznie 100g + z groszy. Równie» z

jest liczb¡ naturaln¡ i z < 100. Wiemy te», »e wypªacona kwota pomniejszona o 5

gr jest równa 2100z+ g. Otrzymujemy wi¦c równo±¢ 100g+ z− 5 = 2100z+ g, sk¡d

98g − 5 = 199z, czyli 98g − 2z = 5+ 3z. Lewa strona tego równania dzieli si¦ przez

98, co oznacza, »e prawa strona te» jest podzielna przez t¦ liczb¦. Poniewa» z ≤ 99,

wi¦c 5 + 3z ≤ 302, zatem jedyne mo»liwo±ci to 5 + 3z = 0 lub 5 + 3z = 98, lub

5 + 3z = 2 · 98, lub 5 + 3z = 3 · 98. We wszystkich przypadkach oprócz drugiego

otrzymujemy niecaªkowit¡ warto±¢ z. Dlatego pozostaje tylko przypadek drugi, czyli

5 + 3z = 98, sk¡d z = 31. Na tej podstawie oraz z równania 98g − 2z = 5 + 3z

wyliczamy g = 63.

Zad. 3. Odp. Te liczby to: 33
4
i 3 oraz 3 i 22

5
.

Rozwi¡zanie: Oznaczmy szukane liczby przez x i y, przyjmijmy »e x > y. Wtedy

pierwszy warunek mo»na zapisa¢ jako x+ y = 9(x− y), czyli x = 5
4
y.

A drugi w postaci xy = 9x
y
, czyli y2 = 9, wi¦c y = 3 albo xy = 9 y

x
, czyli x2 = 9,

wi¦c x = 3. Dostajemy odpowiednio x = 33
4
oraz y = 22

5
.

Zad. 4. Rozwi¡zanie:
Niech ∢BAD = α. Mamy wtedy

∢AED = 180◦ − ∢AEB = 180◦ − (180◦ − 2 · 1
2
α) = α.

∢ADC = ∢AEB = 180◦ − α.

Zad. 5. Odp. Du»a puszka peªna kawy wa»y 1,125 kg.

Rozwi¡zanie: Kawa w maªej puszce wa»y 0, 515 kg− 0, 065 kg = 0, 45 kg i wiemy,

»e zajmuje 0, 6 l. A wi¦c 1, 3 l kawy wa»y 0, 975 kg. Zatem du»a puszka z kaw¡ wa»y

1, 125 kg.
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Klasa 8. Mix ZADANIA Z GWIAZDK�

Zestaw 8.3.6 Mix po klasie 8
[Powrót]

Zad. 1. Jaka cyfra wyst¦puje na 214 miejscu po przecinku w rozwini¦ciu dziesi¦tnym uªamka
25
26
?

Zad. 2. Suma cyfr liczby trzycyfrowej wynosi 17. Cyfra dziesi¡tek jest najwi¦ksz¡ w±ród cyfr

liczb¡ pierwsz¡. Cyfra jedno±ci stanowi 2
3
cyfry setek. Co to za liczba?

Zad. 3. Ile trójek nale»y doda¢, aby otrzyma¢ 381?

Zad. 4 Oblicz obj¦to±¢ o±mio±cianu foremnego o kraw¦dzi 1 dm.

Zad. 5. �rednia arytmetyczna siedemnastu kolejnych liczb naturalnych stanowi 112, 5% naj-

mniejszej z tych liczb. Jaki procent najwi¦kszej z nich stanowi ta ±rednia?

1Zad. 1, 2, 3, E. Duvnjak, E. Jurkiewicz, Matematyka Wokóª Nas Zbiór zada« wyd. WSiP 2002
2Zad. 4, J. Lech, M. Braun, Matematyka 3 zbiór zada« gimnazjum, wyd. GWO 2013
3Zad. 5, J. Janowicz, Matematyka Zbiór Zada« Konkursowych cz¦±¢ 2, wyd, GWO ,2020
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Klasa 8. Mix ZADANIA Z GWIAZDK�

Zestaw 8.3.6 Mix po klasie 8

Odpowiedzi

Zad. 1. Odp. Na 214 miejscu po przecinku jest liczba 5.

Rozwi¡zanie: Rozwini¦cie to 0, 9(615384).

Zad. 2. Odp. 674.

Rozwi¡zanie: x+ 7 + 2
3
x = 17; x = 6 � cyfra setek

Zad. 3. Odp. 380

Rozwi¡zanie: 3(1 + 1 + · · ·+ 1)

Zad. 4. Odp.
√
2
3

dm3

Rozwi¡zanie: V = 1
3
Pp ·H · 2

H = 1√
2

Zad. 5. Odp. 90%

Rozwi¡zanie: x - najmniejsza z 17 liczb

(x+ x+ 1 + x+ 2 + · · ·+ x+ 16)

17
= x+ 8

x+ 8

x
=

112, 5

100

x = 64

(64 + 8)

80
= 0, 9, czyli 90%
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